
I SMAEL I S

BVLLIALDI

EXERCITATIONES

GEOMETRI CÆ TRES.

I. Circa demonftrationes per infcriptas &C circum-

fcriptas figuras.

II. Circa conicarum fećlionum quafdam propor

ciones.
III. De Porifniatibus.

ASTRO N OMIÆ PH I LOLA ICÆ FVNDAMENTA 
clariùs explicata, & afierra 

Հ/îdiiersùs Ctariff. Víri SETHI Vardi Oxonicnfis. 
Profejjbris im^nationem.

P AR I S I I S,
2 Apud Seba stia n ѵм Cram o i s y Regís ас Regíase 

Architypographum :
Et Ga ba .Tj.r EM CRAMoisYjViâ Iacobæâ г

ÍUb UlLUUiY».

M. DC. LVII.

с VM PRIVILEGIO REGIS,





SERENÍSSIMO

AC celsíssimo principi

GASTONI

Б RAN C IÆ,

C H RISTI ANISSIMI REGIS PAT R VO, 

DVC 1 AVRE LIÆ, &c.

ISMAEL BVLLIALDVS S.P.D.

Erenissime ас Celsissime 

Princeps,

/от;- 

generis tui Regij feriem, inter țlurimos Prind՞ 

/fff %/%&ď ; ¿7*

di
¿Srdrjr frÿff#, fgß %/r/?/g/¿Z ZfgfMjľ rejr

A ij

՝ յ.Հ



EPISTOLA.

manu du Яги, ad Celfitudinem Ruam Regiam 

1/2 ż/Z/J Угдя/д? dfr//j, ŕ

rum laquearibus ignés átérni dependent, in 

fantfis a dy tu, confier at if que ficejfibus Ulis, 

quos penetrare prophanü hand concejfum , ad 

Celfitudinem Regiam Ruam facilem aditum, 

¿X molli a fandi témpora fum inu entur us. Of

ficin enim, qass Natali um tuorum flatus ¿y* 

fplendor, à fel fit и dine Regia Rua exigunt, 

funïhu es, natura tua indolem at h er ei [piri

tas illuc propellunt, unde in te delapfi fluxe- 

re. Et Ղ)է à сиги grauioribus , quibus te fors 

nafcendi implicuit, animum recrees, Aflrono- 

miœ fii ent i arum omnium nobiliffimœ, quœque

к x im а cum animi voluptate de illis differentes 

aud'u 5 Aflronomicum šludium iam promoues, 

¿7a qui fi Uli applicant, eis flaues, Reque- հօր- 

tante ас prœfente ccelum apud te colitur (¿X 

obfiruatur. Duas poliremos coram Celfitudine 

Rua Regia eiufque iujfu diligenter obfiruatas 

Solis Eclipfes , huiufie tui erga Aflronomiam 

a ffeЯus teftes luculentos habernos. Perge feli֊ 



M-

ï p isto la;

cirer, Serenissime Princeps, no- 

men tuum immortalitati etiam confiera, qui 

animam immortalem à Deo accepifii. Nulii cha

ra fferes durabiliores, nulii clariones, quam illa 

cœleflia lumina -, ccclorum ftrmitadini ac con- 

ft anti durations marmora cedant՝, Nomen ita~ 

que tuum orbibus c œleftibus, Aflronomiœ ftu~ 

diurn fouendo, inficribe, Temporil organa flint

gine teruntur , interea dum quœcumqae nata 

terunt. In Herolds v irt atibas tuis, ¿r in Aftro- 

nouas aliquot demonftrationes Geométricas E- 

xercitationibus tribus comprehenfas Celfitudini 

Tua Regia afferre audeam. ԳԼօսսսշ prœterea, 

пес fine ali quo ingenio fabricat am cœleftem ma- 

chinam ad daco, Ellipfim in cono fie fi blam, vt 

abfque ipfd, appofetifqueperme axibus <¿r ro

tis тоtuum cœleftium 'veritas calculo reprœ- 

fientari ne que at. Comp a gem Uliu s hi at u par- 

aulo lax atam, tot am laxare ас demoliri qui

dam aggreffil fiunt j verum labanti opportanè

á iij



epistola;

flit i ? vt veritate firmiter fiubnixa, nullis ca~ 

uillationibu՝t quajjdri aut euerti fi ofifit. Me

J ¿r/fí#-

rumțutabo^fi Celfitudo Tua Regia inter clien

tes finos admitiere velit, ac tanto honore au- 

Sum tueri. Hoc vt fiadat,S e r E N i s sime 

Princeps, JVLufiœ te firenfiant, Vrania am

bit , ¿Z deuotijfiimum ас addiSififimum, T adm-

%/ж- 
rantem me Tibi adducent. Vale.

Scribebam LutetiaePariíiorum die iS.Oñobris 1656-



EXERCI ТАТЮ I.

CIRCA DEMONS TEAT ION E S 

per inicriptas Ճճ circumícrbtas figuras.

AD L EC TORI M.

AN N O ւէ>ՏՀ» Mer à R. P. Ancrea Tacquzt Soc. Jefs 

editus ex Belgio Lutetiam allatu>efi. Elementa Geo

metria: planas ас folidæ dli titulus cfi հ quem Dbi euolui л 

hune Dirum ingeniofififimum 3 in candan fere methodum ad de- 

monttrationes quafdam per infiriptas& circumfript as figurát 

facili us perficiendas, ac ante annos noutmego deueneram, incidi/fe 

comperi. Ն triu fique nofiri ¿Jp г дата. quandam equidem inter 
feßmilitudinem fruant ; neutrum tanén ab altero originem du- 
xififi, Ղ)է Derűm eße hic aßero; fie ómnibus rette iudicantibus 

manifefiúm fore ¿fiero. Mea, cum hattsnus apud me latuerint, 
filertijfimo Tacqueto ignota fifie/viamque ei non prœmonfiraf 

fi л certijfimum ֊fi. fß mihi lettus illius Diri liber 3 nullám

muta~.át quicquam in meis occafionem prœbuit. Benignam 
œquum Lettorem hac de re monitum proptereadoIo; ne atitrem 

ab alio att am agere, aut aliena, interpolata  filùm 3 pro nouis 

meifque denditare Didear. Quod tanquam turpijfimum 3 D՝irb- 

que ingenuo հչ* cordato indignam facinus, admitiere fimper dí- 

taui : & pauciora3 dumm odo mea fint3^d publico profutura



ł EXERCITAT ІО Г:

potius profierre, intenția wolumina, alienarum opum fiur- 

tis con^efiis in mlem adfirgentia fiamofiam,ficientiarwm porro- 

limites baud prolctura, confiarcinare finelui.

IRO P O SITIO L

I ad diquam magnitúdóéin datam dua magnitúdóéi 
compactar, quarum vna infini tar um partium ablatione 
decrefi't; altera infinitarum partium additione augeatur, 
Ճ» ad.qualitatem magnitudóis data magis magtfque 
accédait& ó eodemprogrcfiionis termino ad earn per-

dinem , femper maior en ■> quàm aqualitati s , rationem teñe at ; altera 
quant um ni s au ff a minor m, ad aqualitatis verb rationem magis ас ma
fis accédant. Magnitude ad quam comp ar ant ur dua magnitudóes > ճ- 
qualis érit Ulf ad quam naïor quantumuis imminuta maiorem, quàm 

minorem quàm a quali t at d 'aticnem Jemper tenet.

DEMONSTRATIO.
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MAg N i т-ѵ d o data ad quam Ac 
comparado, íic B. magnitudines 

comparata: A E, CI.& AE maior par
tium infinitarum EF, F G, ablatione 

հհ minor CI infinitarum par
tium I К,Кւ Adicione augeacur, &: 
ad æqualitatem datæ B m.iais ac magis 
accédant, eàmque in eodem piu^r^fi. 
fionis termino adfequantur, cùm earn 
adfequentur, non feruata etiam eadem 
proporcione antecedentis E F ad F G, 
aut I K ad K L. vel etiam eadem quæ 
eft EF ad IK- Imminuta autem A E in 
in infinitum maiorem teneac racionem 

ad
/

«»



E X E R C I ТАТЮ I. у
ad Q^quàm æqualitatis. aućta vero Gl in infinitum minorem ra
donem teneatadeandemQ quàm æqualitatis. Dico, quòd ma
gnitúdó В, ad quam coparantur duæ magnitudines & ad cuius æ- 
qualitaté magis ас magis accédant,æqualem eile magnitudini Q.

Æquales faélæ fint inter fe imminuta AE, ճճ auda C I, & 
fint tunc A H, CM, æquales fint etiam faftæ magnitudini’ß 3 
fi tunc non teneant ad Q^rationem æqualitatis, vel maiores vel 
minores ipía В magnitudine fa<ftæ tenebunt. Maioresfa£tæra
cionem æqualitatis primùm teneant fi fieri poréit, tunc maior 
AE quàm В radonemæqualitatis ad Q cenebit; quod eit con
tra hypothefim. tune enim pofira eft AE maiorem habere ra
donem ad Q_quàm æqualitatis. maior quoque rada eilet C I 
quàm В, & adQmaiorem teneret rationem quàm æqualitatis, 
quod vtruŕnque etiam eft contra hypothefim.Non erunc ergo 
fingulæAE, CI maiores magnitudine В, quando rationem æ- 
qualitatis tenebunt ad magnitudinem Q.

Sed fi fieri poteft , teneant rationemæqualitatisad Q,mino
res faâæ quàm B. tunc CI minor quàm B ,adQ_tenebit ratio
nem æqualitatis, quod eft contra hypothefim ; nam minorem ra
tionem tunc habere adQ, pofira eftC L & AE minor faćtaef
fet quàm B 3 & ad Q minorem teneret rationem quàm æquali
tatis. quod vtrumque eft etiam contra hypothefim. Non crunt 
ergo A E, CI minores magnitudine B. quando rationem æqua
litatis tenebuntadQ^Ergo magnitudines AE, Cl ad magni
tudinem Q rationem æqualitatis tenebunt, quando æquales 
etunt magnitudini B. ergo B ad Qjationem tenet æqualitatis. 
& ideo B,&Qæquales crunt. Quod erat demonftrandum.

P R 0 P 0 S I T I 0 IL

SI dua fint Ղ)է in antecedente magnitudines AE, Cl ad аІІ4т В 
comparata.. Ժ* maior А Е in infinitum imminuta maior fit quam 

R- & minor C I in infinitum atici a minor fit quàm В. ipja vero A E 
fie imminuta fimperfit in ratione maiori ad D, quàm N ad 0. fimúl- 
que CI in infinitum auftafit in ratione minori ad£>, quàm N aà О.

'co magnitudinem В tenere rationem ad D eandem, ас tenet N ad О 
DEM O N STRAT IO.

e s faftæ A E, C I inter fe & daræ В fint АН,, 
tunenon teneat vtraquead D eandem rationem,

Exercit. ո

JEcKífi



о

Q.

N

DCB

E

F
G
H M

Ն 
K
i

PROPOS IT I O III.

Sed fifieri poteft minores faftæ AC, 
CI quàm В eandem racionem reneant 
ad D , quam N ad O. tunc maior АН 
minor faćta quàm В , eandem racionem 
tenebitadD ,quam N ad O, quod eft 
contra hypothefim. nam & maiorem 
Temper habere pofira eft>& minor faćta 
quàm В minorem haberet racionem ad 
D , quàm N ad O. CI verb minor quàm 
В, eandem racionem ten eret ad D,quam 
N adO. quod eft eci am concra hypothe
fim , nam minorem ad D racionem te
uere tunc pofira eft. Minores itaque 
quàm В, faćhc AE, G I, eandem ratio-

ÎO E X'E PxG I TAT I O L

acNad O. vel maiores vel minores ipía Bfačtx tenebunt. te՛ 
rieanc fi fieri poréit, quando maiores crunt, tunc maior АН 
quàm В eandem rationem cenebit adD, ac N ad O. quod eit 
contra hyporhefim ,eo quòd maiorem tunc teuere AH pofira 
Et. faćta etiam maior C I quàm B,maiorem teuerer ad D rado
nem, quàm.’N ad O. quæ minorem feriiper habere pofira eit. 
vrrumque igitur eit contra hyporhefim. Maiores itaque quàm 
В,pofira: A H, GM eandem ad D radonem non teneur fin- 
sgulæ, quam N ad O.

A.

nem non habent ad D, quam N ad O. ergo AE imminuta & 
CI aućta eandem radonem adDtenebunt,acN ad O, quan
do squales B fuerint faétæ. quare B ad D, eandem radonem 
tcnet,acNadO. Quod crac demonftrandum.

I du a fuer iní magnitudínes ad aliam comparata 3 quorum <ѵпа ma- 
iar imminuAturJubtratfň'onepartium (xceffus in ratione fnbmulti

pla continua, altera minor augeatur additione partiam defectat in ea- 
dem fitbmultipla ratione continua, ճ* adipßus aqualit atem magis ас ma
git in infinitum accédant, fipoßtbile effet ens magnitudini , ad quam 
comparantur 3 additione ac fubtrachone æquales ferii firnu I} id efi in 
eodem progreßionis termino continua addttionis асfubttaUțonis ¡equates 

fièrent.



EXERCITATI O L JUL

DEM O NS T RATI О.

SInт AE, C I comparatæ ad aliam B. quarum АЕ maior videatUï 
excedat magnitudinem В quantitate EH. imminuatur vero fig.pag. 

fubtraćłione in infinitum partium exceíTus EH in ratione íub- io« 
multipla, vt fubdupla, continua, nempe partium EF, F G. alte
ra vero CI minor quâm magnitúdó В , quantitate IM augea- 
tur addition« in infinitum partium defećłus IM , in eadcm ra
cione fubmulcipla continua,nempe IK, KL. & ad æqualita- 
tem B propiùs ac propias in infinitum accédant. Dico,quod 
illa: magnitudines fubtraćłione & additione eiufmodi partium, 
fim ul, id eit in eodem termino progreíľionis continua: fubtra- 
ćtionis &r additionis partium , æqualitatem magnicudinis par
tium adfequentur, quando illám adfccucuræ íunt,-

Gùmenim partes excel!us EH in eadem racione fubmulti- 
pla accepta: fint,ac partes derećtus IM. eritEF ad FG, vtllC 
ad KL, & fie deinceps in infinitum, in eadémque racione eric, 
refiduum GH ad refiduum LM. ас EG ad I.L.&in refiduo G 
H tot funt progreífionis termini, quot in.refiduo LM. in ea
dem ergo racione diftabnnt punčtaG,L,apunčtisHM. In vno 
itaque & eodem progreíľionis termino, id ed fimul, æquabun- 
tur magnitudini В, imminuta AE&audaCI, quando æqua
litatem adfecuturæ funt. Quod erat.demonítrandum,

? RO P OSI TJ О IV. .

SI duaßnt, vt in antecedent^ magnittidines AE, Cl ad В com՞* 
parafe, & fit A E maior, CI. vero minor. & fit EH id quo AE- 

excedit B. fit verb IM id quo CI deficit a B. eV in ratione fubmulti- 
pU parte um excejfus EH imminuatur AE; fimul verb augeatur CI in 
eademrationefubmultipla partium de fe ciut IM.& ad æqualitatem ma
gnitudinii В in infinitum accédant, pofita magnitudo В , ad quam сот- 
par antar, г átlőném habebit datam ad aliam magnitudinem D, ad quam՝ 

mai or em rátlőném data ratione tenet > altera quantums it aucia, mi-, 
notent femper rat tonem tenet, efi autem talio data N ad 0.

B iju
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defećtus in eadem racione íubmultipla pofitæ non fint, fed in 
illa, vt in hac, in eodem progreflionis termino, &fimulæqua- 
ri B, pofitæ funt A E, C L

Sed direćle eciam idem demonftrari poteft. Cum ergo A E, 
C I ad æqualitatem magnitudinis B tendant ,0¿ AEquantum- 
uis imminuta maior fit quàm В. CI verò quantumuis aućta 
minor fit quàm eadem B. fimúique AE maiorem rationem fem- 
per ceneat ad D, quàmNad O. altera verò magnitude С I fi- 
mul minorem rationem femper teneat. facta fit C M maior 
quàm В ; ipía imminutæ AE æqualis in aliquo punćto fier, 
tûncque ad D maiorem tenebit rationem quàm N ad O. cum 
AE per fubtračtionem imminuta & aequalis faćtaC I, quæper 
addicionem aućta eft, maiorem rationem ad D femper teneat 
quàm Nad O maior exiftens quàm Б.

Faćta fit verò AE minor quàm В, ipfa aućtz CI æqualis in 
aliquo punćto fiet, tûncque minorem ad D tenebit rationem 
quàm N ad O- cum Cl per addicionem aućta, & æqualis fa
ćta AE,quæ per fubtraćtionem imminuta cit, minorem ratio
nem teneat ad D , quàm N ad O, minor exiftens quàm B. con֊ 
uertitur ergo in punćto æqualicatis cum В , ratio maioris inæ- 
qualitatis AEad D,ad rationem minoris inæqualitatis ; &vice 
vería ratio minoris inæqualitatis CI ad D conuertitur ad ra-

MONST-R ATI О.

ÆQvai e s faâæ fint AE, CI 
inter fe fubtraćtione Sčaddido- 

ne, ôč fait ас АН, CM, æqualcs criam 
magnitudini В. fi tunc non tcneant 
fin g ulíc ad D rationem eandem ac N 
ad O. vel maiores vel minores magni
tudine B faitæ tenebunt. fed propofit. 
i. huius oftenfum eft , ñeque maiores 
ñeque minores fañas, efie ad D in ra
doné N ad O. quare etiam in eadem ra
doné fore ad D quando æquales erunt 
ipfi D. demonftrationís enim medium 
idem eft; etfi in fecundapropofit.fub- 
traćłio ас additio partium exceflus ас



EXE R C ITATI O L ч

tionem maioris inæqualitatis in punélo æqualitatis cum B. er
go B ad D eft in racione N ad О. Quod erat demonftrandum.

2 RO P O SITIO V.

SI fuerint dua primo paßt л magnitudinea ,qu£ rationem interfe te- 
neant eandem, quam habet magnitúdó data ad datam magnitudi- 

nem ; ipfe verb infinitarumpartium additione auch, eandémque inte
rim rationem femantes, ad duarum aliarumßcundb pofitarum magni- 
tudinum aqualitatem magis magifque accédant ,& ad eam firnu I y id eß 
in eodem progression is termino, perueniant, cum earn adfequentur. Se
cundo pofta magnitudine s, ad quarum aqualitatem magis ас magis in 
infinitum primo pofit a magnitudinea acceduni > rationem eandem inter 
fe, ас magnitudo data ad datam t en eb unt.

DEMONSTRATIO.

L

A B C I

Ť

■ D

SI N т primo pofitæ duæ magnitudi- 
nes A, B, quæ rationem inter feha- 

beant, vcP ad Q. ipfæque fimul auélæ 
in proporcione quaübet fubmultipîa 
continua , additis partibus incremen
to rum totalium DH.KNjVeluti in fub- 

■ dupla DE, EF, FG in DH ; itémque K 
L, LM, MO, in KN ; eandem inter fe 

Ճ- rationem feruent. & fine fecundo pofi
ra: magnitudines CH, IN. ad quarum

æqualitatem fimul perueniancA, B, quando earn adfequen- 
tur. Dico quod fecundo pofitæ magnitudines CH, IN, ad 
quarum æqualitatem magis ас magis in infinitum aućtse acce- 
dunt primó pofitæ A , B, rationem inter fe tenent eandem, ас 
magnitudines P, QJroc eft CH efle ad IN ; vt P ad Q^Ciim 
enim magnitudines A, B , feu illis æquales CD, IK, auâæ 
eandem inter fe rationem feruent ; Se fimul, id eft in eodem ter
mino progreflionis additarum partium, perueniant ad æquali
tatem CH, IN ; eric, vt CD, ad CE; ital К ,ad 1Լ; & CF ad 
IM ; Sc CG, ad IO ; 5č inuertendo, vt C G ad CD ;ita IO ad 
IK, 5¿ diuidendo, vc C D, ad D G ; ita 1K, ad KO ; quoniam 

B ÎJj
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verő C D,IKfimulperuenientad æqualitatemmagnitudinum 
CH,IN; ideit in eodemprogreílionisadditarumpartiumter
mino; cadena vbiqueerit proporciodiftantiæab æqualitatis ter
minis H,N, cùm tot partes fimiles in vna diftantia fint, ас in 
alia, quare érit G H, diftantia CG ab æqualitate magnitudinis 
CH, ad DG; vt ON,diftantia 1 O ab æqualitateIN ,ad KN. 
ergo tota D H, ad rotam K N in eadem erit racione ас CD ad 
IK. quare &: tota G H erit ad totam 1 N. vt CD ad IK.ideit 
vt P ad Q. Quod erar demonftrandum.

P R 0 P O S I T I О V I..

SI ab aliqua magnitudine auferanturpartes in infinitum in rațiu
ne fubmultipla continua, qua ablata in ferie continua pofta, ad alias 

et i am in fimili ferie magni tu dines ( qua fimul addita advnius magni
tudinis aqualitatem magis ас՝ magú accédant )՛ tandem fimper rationem 
( prima Jcilicet ad primam, fi сип da ad fecundam ) feruent > fmdlque, 
Ժ* in eodeynprogrefionis termino oprima magnitúdó fubtrattione par
tium abfumatur, & fecunda addltione partium compleatur. magnitúdó, 
à qua fit fab traillo, in eadem erit rations ad magnitudinem , qua ad
ditions partium infmitarumperficitur ; acparies ձ prima magnitudine 
ablata ¿ŕ in ferie continua accepta, erunt ad totidem partes additas in
ter fie г & in fimili ferie continua acceptas > quibus fecunda magnitúdó 
compűnitur.

D EM O N ST RATI О.

SI т data magnitudo AB, a qua partes in ratione fubmul- 
tipla, vc iiibdupla in infinitum auferantur AC, CD, DE, 

E F , F G. in ferie continua pofitæ ; quæ rationem eandem te- 
néant ad alias in ferie quoque continua magnitudines ,IK, K 
L,LM, MN, NO (quæfimul additæ adæqualitatemmagni
tud in is-Z P magis ас magis accédant ) ita vt AC prima fit ad I K 
primam ; vt C D fecundat, ad KL fecundam, fimalque & in co
de m progrefíionis termino magnitudo AB partium fubtraćtio- 
ne abfumatur, ас fecunda I P additione partium I К, K L 
compleatur. Dico, quòd magnitúdó AB, à qua fit fubtraćtio 
partium infinitarum, in eadem eft ratione ad 1P quæ additio
ne partiumemfdem rationis componftur ; ac partes AC, CD >
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D E ablatae ab A Տճ in ferie continua accept#, ad 
partes totidem I K, K L , LM additas inter fe, Տձ 
in ferie continua acceptas, quibus I P compon i- 
tur.

Quoniam igitur in ferie continua &r ratione fub- 
dupla funt AC, C D , D E, E F, F G, &: in altera 
ferie fimili funt in eadem ratione fubdupla I К, К 
L, LM,MN,NO; ita vt fit, vt AC, ad I K; ira 
CD, ad KL, & fie deinceps; cruntomnesinAG, 
ad omnes in I O; vt AG , ad I K. quia vero fimul 
ßc in eodem termino progrciTionis abfumitur AB, 
ac perficicurIP. totidemaccipienturin rationefub
dupla partes continuata ferie, ac in OP accipientur. 
Ցճ in eadem rationeerit refiduum G B,ad refiduum 
O P; ac AG ad IO. ôr permutando ac inuertendo 
AG erit ad GB ; vt I O, ad O P. Ճճ componenda 
AB erit ad G В, vt 1 P ad OP. & permutando , 
AB erit ad IP, vt GB ad OP. fed vt G B ad O P , 
ita AG ad IO. ab-æquali Aß erit ad IP; vt AG, 
in qua magnitudine partes funt quinque,ad I О in 
qua funt quinque fimiles. Si ergo abaliquamagni
tudine, Տճօ. Quod erat demonftrandum.

PROPOS ITIO VII.

S T a tetrágono initio facto polygona infírihantur, Ժ fimilia circttrn- 
fcrib ant ur t at que fequens laterum numero duplum Jit antece dent is j 

triangula fib ! at er ib ш inferipti polygam, & anguín fmilis circumferi- 
pti, huiúfque dttorum Uterum femißibus comprebenfa, continent cxccf- 
fùm , quo polygonum circumfcriptum ex ce dit circulai», & defe ff um, 
quo inferiptum deficit ab eodem circulo.

'S.
DEMONSTRAT IO.

IN quadrante circuli, & polygon! cuiufque fedőre vno pro- 
pofitionem demonftrabimus. Sic quadrans circuli N A B F, 

latus tetragon! inferipti AF. latus odogoni BF; heccædecago- 
ni latus CF, quæ polygona duplo laterum numero audafunt.
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Sint vero tetragoni circumfcripti, femiíľes laterum AM, M F; 
Oćłogoni circumfcripti laterum femiíTes BL, LF ; Heccædeca- 
goni circumfcripti femiffes laterumCD, DF; & latera AM, 
MF;BL,LF;CD, DF ; tangant circulum in punáis, in quibus 
terminantur anguli infcriptorum. érit ergo BLF trian guli ba
lis BF. &r trianguli AMF bails AF; continet autem triangulum 
AMF trilineum mixtum AMFB.exceíTum circumfcripti tetra
goni fupracirculum; & ABFKfpatium,contentum areu ABF 
rpfi fubtenfa AKF,dcfećłum infcripti tetragoni à circulo. Item- 
que BLF triangulum fu b latere oćłogoni infcripti, Ճճ angulo 
circumfcripti L; civique duorum laterum femiífibus BL, LF 
continet exceffum polygon! oćłogoni circumfcripti fupra circu
lum nempe trilineum BLFC. &defećłum à circulo oćłogoni 
infcripti, comprehenfum nempe areu B CF ձճ fubtenfaB F. ճ£. 
fie deinceps. Quod erat demonltrandum.

Corollari VM,.
Semper itaque fuperabit circumfcriptum polygonum circu- 

lum,quamdiu fimileinferiptum deficiet abeo. őcfiadæqualita- 
tem circuli atringere pollent, fimul ineodémqueprogrelTioni$ 
termino squales fièrent; id elł in fimilibus circumferiptis 8¿in- 
feriptis figuris, & à tetrágono laterum numero æqualibus.Sem- 

per
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per ctením polygon! infcripti latus bafis érit trianguli, quod 
angulum bafi oppofitum habebic fimilis circumfcripti polygo- 
ni, & duo crura femifies laterum prazdićti circumfcripti ; ձճ 
continebic triangulum illud exceíTum ас defećłum.-&fiinali- 
qua figura infcripta triangulum illud continens exceífum&í de- 
fe&um non érit, tune circumferipta cum infcripta 5ճ circulo 
conueniet & æquales inter fe crunt; dum enim minuitur cir
cumferipta figura polygona ,terminum alium imminutionisnon 
habet, quàm circulimagnitudinem ; dúmqueaugetur infcripta, 
alium increment! terminum non habet quam cundem circulum, 
a-d cuius æqualitatem acced-սոր.

P RO POSIT ï О КИТ.

Quæ eil' trigefima prima libri i. Archimedis de Sphsera 
Օշ Cylindro.

CVivsLiBET Jpharœ ßeperßeies quadruple circuli maximi 
qui in ел accipi poteß.

DEMON S TRATI О

ÄRchimedes lib. ո 
de Sphæraôi Cylin- 

dro propofic. xj. demon- 
ílrauit figuræ folidæ fphæ» 
ræ infcriptæ fuperficiem, 
quæ conicis fuperficiebus 
conftat,minoremeíľe qua
druplo maximi fphæræ il- 
lius circuli, propofitione 
vero 19. eiufdem lib. of- 
tendit figura folida:, quaa 
Iphæra circumicripta cit,

H

fuperficiem maiorem eíTe quadruplo maximi circuli eorumquæ 
in fphæra deícribuntur. His podrís, quod proponitur eil de- 
monftrandum.

Sit fphæra ABDE. Solidom eiinfcriptum, quod conicisfu
perficiebus confia Cjconcipiatur AC BL DM EN genitum ex
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reuolutione oćtogoni fupcr diámetro AD vt axe. concipiatut 
aliud fimile folidum FOGPHQIR circumfcriptum fphæræ 
genitum ex reuolutione o&ogoni fuper dimetiente FH. Sit 
prætcrea K magnitudo fphæræ fuperficiei æqualis, ad quam 
comparantur fuperficies folidorum infcripti & circumfcripti, 
quæ conicisfuperficiebus confiant. Sit S alia magnitudo æqua- 
lis quadruplo circuli maximi eorum qui in fphæra data accipi 
poiTunt.

Sunt ergo duæ magnicudines nempe fuperficies circumfcri
pti folidi ôč infcripticomparatæ ad K fupcrficiem fphæræ : qua
rum altera, nempe circumfcripti FGN4 maior eil iphæræ fu- 
perficie : altera, nempe infcripti ABDE, minor eit. circumfcri
pti vero folidi fuperficies, duplícalo ferie continua laterum 
polygon! numero minuitur,&: ad æqualitatem fuperficiei fphæ- 
ræ , hoc eft magnitudinis K magis ас magis accedit. infcripti 
autem folidi fuperficies duplicate quo que laterum polygon! nu
mero augetur , ad æqualitatem fuperficiei fphæræ, hoc eft 
magnitudinis К ctiam accedit, Sc fi æquales fieri poűent,fimul 
æquarentur, vt ex prop, anteced. corollario pater. Imminuta 
verò quantumlibet fuperficies circumfcripti foil di maiorem 
Temper tenet rationem quàm æqualitàtis ad S quadroplum cir
culi maximi eorum , qui in fphæra ABDE dcícribi pofiunt. 
ató a vero quantumlibet fuperficies infcripti folidi minorem 
Temper tenet rationem quàm æqualitatis ad eandemS q u ad ru
piom circuli maximi. Quare ex demonftratis propofitione i. 
huios Superficies folidorum circumfcripti & infcripti æquales 
faftæ magnitudini K, id eft fuperficiei fphæræ, tenebunt ad 
S rationem æqualiratis. Quare K magnitúdó æqualis cft ma
gnitudini S. eft autem K æqualis fphæræ fuperficiei, Si S qua- 
druplo maximi in ea circuli. Quare fphæræ fuperficies æqua
lis eft quadruplo circuli maximi eorum.quiin ea deferibi pof- 
funt. Quod erat demonftrandum.

PROPOSITIO IX.

CI RC v Li font inter fe in diamctroriirn rAtiene du ficat a ; fit* 
Ղ>է qtiadrata diametrar кт.
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DEMONSTRATIO.

S Int d oo circuli 
inæquales, quo

rum maior fit cuius 
centrum A; minor

A нЛ cuius centrum К. in
vtroque dućta fit 
diameter DH. In- 
icribantur etia qua
drara DFH3,& cir-

cailla oćtogoni BCDEFGHI. Sunt creo duæ magnitudine;, 
quadratum nempe DBFH circulo A inícripcum, & aliud cir
culo К criam infcriptum, quæ crefcunt fpatiis DC B oćties,& 
aliis fexdecim, polygono fequenti duplo laterum numero in
feri p CO , & fie deinceps. & in circulo A omnia Грасіа nempe 
quadratum DH, & ipfi ordine fupcradditaalia,polygonorum 
inferiptione, eandem inter fe proporcionem in feric continua 
accepta feruant ; ас omnia fipatia in circulo К, quadracum 
Петре DH,& ipfi ordine fuperaddica alia, polygonorum in
feriptione. eftenim quadracum DH circuli A, ad quadracum 
circuli К ; vt oćlogonum circuli A, ad oćtogonum circuli К, Տճ 
fie deinceps. inferiptione vero polygonorum magis ас magis 
ad circuli æqualitatem fpatia omnia fim ul fumpta acced un c ôč 
nufquam illám adfequuntur, refiduæ funt enim partes C L В, 
CMB; at fimul & in eodem progreífionis termino adfeque- 
: entur, fi æquales fieri poffibile eifer. Quare ex demonftratis in 
propofitione y.huius eritrefiduum CLB ad refiduum CMB.jvt 
omnes antecedentes magnitudines fimul fumptæ in circulo A, 
ad omnes fimiles antecedentes in circulo К fimul fumpcas. 
coca magnitude ex refiduo CLB őcantecedentibus fpatiis com- 
pofica in circulo A. ( id eft circuios A ) ad rotam magnicudi
nem ex refiduo CMB&antecedentibus fimilibus fpatiis coni- 
pofitam in circulo К (id eft ad circulum K)vc omnia antece
dencia fpatia circuli A, ad omnia antecedencia fpatia circuli 
K-, atque etiam vt primum circuli A fpatiumnempe quadra
tum D H, ad primum circuli К fpatium nempe quadratum 
DH. Qûare circulus A eft ad circulum vtquadratum

C ij
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DH circuli A, ad quadratum D H circuli K. Quod erat de- 
monftrandum. Centro minorii circuli afiribi debet К.

PROP O S IT I О X.

nem habend
Mn is Cylindru* triplus eß ceni e ändern baßm at que ahi tudi-

DE M ON S T RATI О.

SI т Cylindri íemiffisBEFDH 
NPM. cuius bafis fit íemicir- 

culus HOP. Superficies eidem 
oppohca ac parallela femicircu- 
lus BED. akicudo illius KC. Sít 
etiam coniíemiífis ABED, cuius 
bafis femicirculus B F D eadem 
vel æqualis bafi Cylindri; alcitu- 
do aucem C A æqualis КС aki- 

D tudini Cylindri. D ico Cylindrum
BFDHÓM triplum elfe coni A 

B F D.
Bail iemiflîs Cylindri infcri- 

bancurpolygonorum femiíTes, te
tragon! HÕM.oâogoni HNO 
PM , & fuperficieioppofitæ íimi- 
lium polygonorum femiíTes in-

L M fcribancur, tetragoni videlicet
BFDodogoni BEÉGD. Sč paral
lels: fine BF , FD duabus HO, 
OM. & lacera odogoni B E, E 
P, &c. laceribus æqualibus HN, 
NO, &c. redis exiftentibus an-

gulis H N I, B E L Si cylindri femiffis, planis per oppofica la
tera BF, HO. itémque FD, OM dudis íecetur, prifma aufe- 
retur ab eo BFDMOH,cuius du# Superficies triangulares op- 
pofitæ BFD &HOM. parallel# Ճճ #quales inter fe, tres ali# 
BH M D, B FO H, DFOM, parallelogramma: erunr. du dis 
deinde planis per latera odogoni BE, EF,&HN, NO prifma
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aufere tu r BHNOFE&: ex alia parte aliud æquale DG F O P 
M. arque infcriptis fequentibus polygonis in racione dupla la- 
terűm, prifmata auferentur in infinitum, quæ cum fub eadem 
altitudine comprehendantur , erunt inter fe vt bafes.

Coni pariter ball, quæ æqualis eft cylindrical vel eadem, fi- 
miles polygon! infcripti fint; fecetur conus planis per ver- 
ticem A, & latera BF, DF ductis, ablatus eric pyramidis qua
drilateral femifiis,nempe pyramis ABFD. quæ bafimeandem 
atqueæqualemaltitudinem habet ас prifma BHO M DF;dućtis 
deinde planis per verticem A placera BE, EF,auferetur pyra
mis ABEF , eandem bafim ac xqualem altitudinem habens, 
ас prifma BHNOFE:&ex altera parte pyramis A F G D , 
quæ eandem bafim arque æqualem altitudinem ac prifmaFO 
PMDG habet, arque infcriptis fequentibus polygonis in ra
cione dupla laterum , pyramides triangulas comprehenfis fu b 
lateribus vltimi infcripti polygon! & latcribus antecedent!; in
fill en tes in infinitum auferentur; quæ cùm fu b æquali altitu
dine fint, inter fe erunt vt bafes.

Sunt ergo duæ magnitudine;, prifma ncmpç BHOMDF, 
& pyramis ABF cuius bails eft triangularis; crefcitaucem prif
ma duobus additis prifmatibus BEFONH, DGFOPM intra 
latera tetragon! Ճճ oćrogoni comprehenfis. quatuor deinde prif
matibus comprehends inter latera octogoni & polygon! fexde- 
cim angulorum,&:fic deinceps in racione dupla, ffincque prii- 
mata fub eadem altitudine inter Ге vt bafes; hoc eft prifma 
BHOMDF eft ad prifma BHNOFE, vt balls BFD ad bafim 
BEF. 8c fic deinceps in infinitum.

Crefcic etiam pyramis ABFD, additis duabus pyramidibus, 
quæ infiftunt triangulis BEF , DEG, tetragon! & о ¿logon! la
teribus comprehenfis; Ճճquatuor deindepyramidibus,quæin
fiftunt triangulis intra oćtogonum, Si iexdecim angulorum 
polygonum comprehenfis, & fic deinceps in racione dupla. 
Súncque omnes fub eadem altitudine ; inter fe itaque crunt 
vc bales, hoc eft pyramis ABFD eft ad pyramidem ABEF , vt 
balls BFD ad bafim BEF fic deinceps in infinitum. Cre- 
fcunt itaque prifmata in eadem proporcione ас pyramides : 8ć 
in ferie continua fibi inuicem refpondent; fimúlque ad æqua- 
licatcm cylindri prifmata,ձճ ad coni æqualicatem pyramides 

C ii)
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accédant, fimûlque æquarentur, fi tandem figuræbafiinrcriptæ 
infifterent,quæ circulam,qui bafis eft, æquare pofiét, quam- 
obrem ex demonftratis in propoficione y. huius ab æqualitate 
cylindri diftabunt prifmata collećta BHOMDF, BHNOFE, 
DFOPGM in eadem proporcione, actotidem omnes colleétæ 
pyramides ABFD,ABEF, ADGF, ab æqualitate coni difta
bunt, eritque vt film ma prifmatum, ad differenciám ipfius à 
cylindro ; ica fiimma pyramidum totidem ad differenciám ipfius 
a cono componendo, vc fiimma prifmacum & differencia a 
cylindro ( id eft cylindrus ) ad differenciám , ica fiimma pyrami
dum ac differencia à cono ( id eft conus ad differenciám, Տճ 
conuercendo, vc cylindrus, ad fummam omnium prifmacum; 
ica conus ad fummam omnium pyramidum. Sed omnia prifina- 
ta tripla funt omnium pyramidum. ergo Ցճ cylindrus triplas 
érit coni. Quod erat demonftrandum.

FINIS.
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CIRCA CONICARVM SECTIONVM 

quafdam proporciones.

PRO POSIT 10 J.

Theorem a.

/ HA, ita HA ad HG. eft ¡taque quadratura AH a:qualc rećtan- 
gulo BHG; & quia AH ordinara eft in parabola, erit quadri- 
tum AH, æquafe rećbngulo Tub H E & latere rećto. eft au
tem HEæqualis HG, ergo latus rećtum cric æquale H B, 
Quod crac demonftrandum.

?© I circulo А Б C ¿cuius centrum E, infiribatur triangu- 
1 lum xquilaterum ABC; & ab angulo B due atur in AC 

____ diameter perpendicular is B H G, per pttntta AEC pa-
rabola fi defiribatur, cuites vertex fit E, er it illites para- 

Ճձ meter fiu latus rečiam BH. vmbilipus feu punctum ex 
comparatione I. Et erit Gl ad IE, Ղ/է 5. ad j.

DEMONSTRATIO.

QV i a ABC triangulum æ- 
quihterum cit, Ճճ circulo 

infe rip tum, erit GH æqualis HE. 
per feru¿turam autem AEC pun- 
ćta funt in parabola, cuius vertex 
eft E; eft itaque B G circuli diame
ter & axis parabolæ; quare АН 
ad BG perpendicularii ordinată 
eft in circulo & in parabola, quia 
ergo eft in circulo, erit vt BH ad
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Sed vmbiíicil diftantia à vértice æqualiseft lateris rećti qua
drant!, id eft quadranti BH ; eft autem BHxqualis tribus qua- 
drantibus retins BG. fit ergo B G. i. érit BH ¿-.fed eft Elqua- 
drans B H, eric itaque rotins BG 1. quare cum BG fuerit 16° 
eric GH 4. & El 3. quare G I valebit j. eft itaque GI ad IE 
vt adj,

PROPOSITIO I-I. 

Problema.

DATis axe paraboles eß vértice flatus rečiam feu parametr um 
& vmbilicum innenire.

D EM ON S TRAT I О.

Ç It data fedio parabola DE 
¿V F,8č eins axis EL, vertexE, 

propofitum eft reperire latus re- 
¿tum EK. Centro E defcribatut 
circuios vt libuerit.MON, ôč ex 
vtraqueparte axis EL,accipian- 
tur arcushexagon! MO,NO.Si 
a centro Educantur femidiame- 
tri EM , EN, quæ producantur 
donee feccnt parabolám in pun

áis A, C. delude diftantia E A Sc centro E defcribatur circuios 
A B C, & iongantur A, C, erit ipfa AC latus trigoni rcquilateri 
circulo inferipti. quare ex antecedent! theoremate erit В Hia
tus rećtum parabolae DEF. cuius quadraiwEl eft diftantia vm- 
hilici à vértice. Quod faciendum proponebacur.

PROPOSITIO, I PL

Theorem a.

SI data re Pi a linea AB media ac extrema rati eme Jècettlr inT & ad 
púnela А В, términos dat£ applicentur ipfi aquales & perpendicu

lares BD, AC i ad punctum vero T ducatur GT aqua lis maiori fegmen- 
to,eß ad AB perpendiculari s i eß ad Untam FC} qtu ce.mponi.tur ex tota



AB ipßii[que тяготе ßgmento, applicetur reSiangulum ¿equate re Slan
gu lo B AT ( quod fob tota А Б ipfiúfque maiori ßgmento T A comprehen- 
ditur ) quod faciat latitudinem HT- Ժ pofta HF in directum tinea F 
C facte t tot am HC. Fico, quod quatuor puncta H, G, В, C,funt in- 
parabola cuita latía re ¿tum ett BD ¿quale retire AB.

DEM О NS T KATI О.

CV м itaque В A fcAa fit in T 
pun Ao in media &: extremara- 

tione; argue ad AB & punAum T 
ordinara cd GTperpcndicularis & 
æqualis AT, eric ipfa G T ordina
tă in parabola, quæ per рцпАа GB 
tranfibit, cuius axis eft BA, vertex

В , parameter verb DB. eft cnim vt AB, id eft BD, ad TA, id 
eft TG.itaTGadTB.

Ad AB S¿ punćtum Aapplicata eft AC ipfî A B æqualis &per- 
pendicularis,erit vt AB, ad AC, ira AC ad BD. guare crunt 
pun Aa ВС in parabola cuius axis A В, vertex В & latus reAum- 
féu parameter BD.

Sed & punftumHin eadem parabola efte oftendemus. Crim 
enim faAum fit reAangulum H FC æquale reAangulo TAC. 
érit НРС ad quadratum AC,vt TA ad AB.eft autem vt TA ad A 
В , ira BT ad TAj&inuertendo , vt AB ^dTA,ita TA ,ad ТВ -, 
vt autem AB ad TA, ita quadratum AC ad reAangulum TAC 
feu НЕС. ereAa itaque cum fuerit à punAo F reAaEG æqua
lis TA ôč ad HC perpendicularis punAa HG crunt in eadem 
parabola ac punćła B, C, cuius vertex В , axis AB &ľ parameter 
BD. Sed eft etiam vt TA ad ТВ, ita reAangulum TAC ad re
Aangulum TBD; id eft НЕС reAangul. ad quadratum GT. 
quare lincæ GT, EG in eodem punAo G eiufdem parabola: 
concurrunt; funtque quatuor punćła HGBG in eadem para
bola. Quod erat demonftrandum.

Sequitur HA æqualem efte AC, & ftAam eftein F in media 
ac extrema ratione.
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PROPOSITIO IV»

Prob lema.

ELlipsim Ժ* hyperbolám in cono fecAre , itA <vt Axes inter ft 
Ճ* later a re ft a etiam xqualia ftnt inter fe г feje que in <verticibus ft՞ 

eliones contmgant-

A N ALY S I S.

SI т faélum. inuentus ergo eft conus B AF, in quo'hyper
bola MCN faćlaplanoICK,qùodtrianguli peraxemBAF 

planum ad rećtos ángulos íecat ; hyperboles axis eil IC. plano 
etiam EC ad planum trianguli per axem perpendiculari faćta 
eílíeélio EllipfisEPCO, cuius axis tranfuerius eil EC, % qua
ils axi hyperboles IC.Տճ vtriufque fećlionislatera rećta funtæ- 
qualia, & fefe in vértice C concingunt. reétæ I C æqualis Տճ 

parallela agatur AD, 
produéta quantum opus 
fuerit , produisis etiam 
trianguli BAF cruribusA 
B, AF. duéla reéla iun- 
ganturpunéta ED. 0¿per 
D ducatur BF, qoæ dia
meter eric circuli qui bâ
tis ell coni, &: æquidiitan s 

՛ Illi BF ducatur GC, quæ 
diameter érit circuli ad 
bafim parallell, quoniam 
AD æquidiftac IC erque 
eil æqualis,érit axis tranf- 
uerfus I C ad latus re- 
élum, vt AD quadratum 
ad B D F rcétangulum.

érit ctiam EC axis chipíeos ( qui æqualis eil IC) ad latus réélu m 
vcEC quadratum ad reélangulum zquale rcćtanguio BDF. 
potita eil AD æqualis &æquidiftans CI -, quare DC eric æqua- 
lis AI, &æquidiilabit BAL funt ctiam squales EC, AD inter 
parallelas ¿ æ quai es E A, D C, ergo & £D, quæ términos

ï.

Г

I
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ípfarum iungic, parallela érit AC. funt autem æquaïesDC, A 
1, arque criam DC, EA ; quare AI, EA funt æquales. fed funt 
etiam æquales EC, CI, quare ab AC bifcćłus érit angulus EC 
I, arque eciam rećba EI biíe&a. &rećli crunt EAC,CAI.quo- 
niam vero ED,CD (quæcum AD,BF conueniunt in punćlo 
D ) æquidiftant lateribus AF, AB,érit GCæqualis BD,ôčLG 
æqualis DF. quare GCL rećtangulum æaualeeft rećtanaulo 
B D F» 5

S Y N T H E S I S.
Gomponetur autem hoc modo. In cono ad verticem'rećlan- 

gulo B AF, ad quem problema determinate, fado triangulo per 
axem B AF ; fecetur triangulum plano ICK ad illud perpendi
culari, quod planum continuarum alter! laterum produćto BI 
occurrar, faciátque hyperbolám MCN', cuius axis tran fuer fus 
eft IC: alio quoque plano perpendiculari idem triangulum BAE 
fecetur,quod vtrique laterum BA, A F non æquidiftanrer baft 
aut lubcontraricpofttumoccurrat, faciátque fećliónem ellipfim 
EPCO,cuius axis traniuerftis ECæquaBs fit IC. Dico fećtas 
eíľe ellipíim & hyperbolám, cuius axes 0ć latera rećta funt æ- 
quales, ձճ quæ feie in vértice COnti Ո g un է»

Cùm enim rećli fint anguli EA C,°C A Ľ & æquales EA, A- 
ï; ft ducatur AD æquidiftans IC Տճ ei æqualis,iungatúrqueD 
G,érit DC parallela AL erúntque etiam æqualcs AD, EC, 
comprehenfæ inter parallels AE, DC æquales , quare ED 
parallela érit AC, &æquales erunt GC, BD, itémque LC D 
F. erit itaque in hyperbola axis IC ad latus rećtum, vt qua- 
dratum AD ad rećtangulum BD K. In ellipfi autem eric axis 
EC ad latus rcćhim, vt quadratum EC ad rećtangulum GCL. 
vtrobique autem æqualia funt quadrata AD, EG, Ճճ rećtanl 
gula BD F, GCL, quare & latera reda æqualia erunt. cùm au
tem EG, CK fíne in eodem plano trianguli per axem. Latus re
turn quod ad axes IC, EC applicabitur ad punćtum C , per
pendiculare erit ad planum prædiâi trianguli, &etiamad’ipfos 
axes; atque adeo fećtiones in verticeC contingec. quare & in 
eodem feie feàiones contingent. fe<ftæ funt ergo cllipfts&hy- 
perbqla, vt proponebatur.
_ Eile autem axem ellipfis EC ad latus rcćhim, vt quadratum 
ŁtC ad rećtangulum GCL ftę oftendemus. à vértice coni A

D íj
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ducatur AH, quæ bafi trianguli per axem faćti G C produćbe 
occurrat in H. ôcæquidiftec EC. érit igitur axis traníueríus E 
C ad latus rećtum, vt quadratum AH ad rećtangulum G HC. 
propter parallelas AH, EC, cft vt AH ad HG,ita EC ad CG« 
Տճ propter parallelas EL, AC, èft vt AH ad HC,ita ЕС ad CL ; 
per compofitionem itaque rationis vt quadratum AH ad re- 
dangulum GHC, ita quadratum ЕС ad rećtangulum GCL, 
ergo hoc quadratum EC eft ad rećtangulum GCL , vt axis 
ellipfis EC ad latus re ¿turn.
In fynthefiautem huius problem.vt fećłio fubcontraria vitetur, 

in cono ícaleno ellipfis primum, deinde hyperbola íecabicur.

PROPOSITIO F.
Problema.

N ALYSI S.A

IN cono BAF, fećtus eil círculos 
GC ) & hyperbola E CH quorum 

latera funt aequalia, axes traníuerfi 
nempe G G , 1C, arque etiam latera 
rećta æqualia. eric ergo æquicrurum 
CCI triangulum.dućtaiit ADæqua- 
lis & parallcla IC. ճճ iungatur D C, 
erit D C æqualis AI ,ôč ipil parallcla,

atque adeo erit etiam eidem I/ C æqualis Օճ parallcla GA; 
fed AD eft æqualis IC. etunt ergo æquales AD , G G. arque 
etiam inter fe æquales etunt G C, BD, intra eafdem paral lelas 
comprehenfæ. eft in hyperbola axis I C ad latus rectum, vt 
quadratum AD,ad rećtangulum B D F; quare erit in circulo, 
vt quadratum G C ad æquale rećtangulum rećtangulo B D Fs 
nempe ad rećtangulum G C G, cum in circulo latusrećturn æ- 
qualefit axi. fed BD æqualis eft GC, ergo BD, DF inter fe æ- 
quales crunt,cùm(it GC quadratumæquale rećtangulo BDF. 
Conus ergo BAF erit rećtus ,8c AD per centrum circuli BF,qui 
bafts eft coni, tranfibit,æquales crunt AD, BD.

Cl O n v м re^eňre in quo circulas & hiperbola ficentur, & fife 
/ in 'ueriiçibuí contingent, qitorúmque axes tranfuerfi ас latera re~ 

, ña œqualta fint.
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Synthesis.
Componeíur autem, fe£to cono bail arquidiftanťer Sć faito cir

culo GKG, & duita per ipfius centrum AD æquali GC. à punito 
autem C accepta Cl occurrens in I produite lateri BA.quæfit 
аг qua lis AD&ipfi parallela.&r per IC duito piano lCL,&faâa 
hyperbola ECH. & faitum érit problema.

P RO P O S IT I 0 VI.

T И E O R E М A.

S b¡ т axis A 
D 5¿ latus 

rećłum DO,ad 
quæ deferiban- 
tur ellipfiS AL 
DK, & hyper
bola FDQ. qu£e 
fefe in vertici- 

bus D conțin gant; Sč in hyperbola ad axem AE ordinata du- 
catur FE,& ad huius ordinatæ terminum F in feitione duca- 

Diij 

SI aàcundemaxem, 
idémque latus re

di u m déßribantur in 
plano ellipfis Ճ* hyper- 
bola ./vel circuits &hy- 

perbola>qu£feÇe in ver
tidbits continuant. & 
in hyperbola ad ax em 
ordinatăducalttr, & ad 
erdinata terminurn li
nea hyperbolám tan - 
o-ens ; ab altero vero or

dinau , qui cum axe сопи enit, termino ad ellipfim vel circulam duca- 
tur tangens, iliaque arnba tangentes producantur, doñee recia., qua per 
alterum vert icem cllipfeos vel circuli duci tur ordinat¿s aquidißans, ос- 
currant? ат b а in vno punito concurrunt, quod in du dia per alterum 
verticem ellipfis vel circuli linea recta pofitum eß.

DEMONS TRAT I О.

լ
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tur hyperbolám tangens F C. ab altero vero termino E, qui cum ՝ 
axe conuenit, ad ellipfím d u čatu r tan gens EV, illæque ambæ 
tangentes producantur ad GH ,quæ per alterum verticem du- 
&a cil ordinatis æquidiftans,erque occurrant. Dico ambas F 
C, EV tangentes concurrere in vno punâo H, quod in linea 
GH pofitum eft.

Per vertices D } 
ducatur MD or- 
dinatis xquidi- 
ftans,&: in dire- 
ćlum Iaterisrećti 
DO pofira.5č du՝ 
catur ab V con- 
taćtu reftæ E H

hyperbolem FH, Տճ axem fecat in G ; erit vt AE ad ED, ita 
ÄC ad CD ; fed vt AG ad CD, ita AH ad MD. ergo ab æquali 
vt AE ad ED, ita AH ad MD. paritet quia ellipfim tangit E 
Hjcrit vt AE, ad ED; ita AC, ad CD. ergo ordinara VC ос- 
curtir AD in C punćto inrerfećtionis AD, FH. Ted vt AE ad 
ED,ita AH adDS. In vtraque igitur fećtione eandem racio
nem habent inter Ге latera rećłangulorum АН, MD, ճճ АН, 
DS, quare funt fimilia rećtangula. fed & vtrobique funt æ- 
qualia quadrant! figura fub lateribus AD, DO, quare platera 
MD, DS æqualia crunt, &: AH vtrique rećtangulo communis 
erit. Quare FHEHin punćto H, quod in GH fitum eft , con- 
currant. Quod erat demonftrandum.

PROPOS ITIO VIL

T..H E O R E M A.

I" Fs Dii M՛ էծ fit is. Si ad punttum fifalterum terminum ordinátáin 
hyperbola ducat ur ad ipfiam feliionem tankens fCG. Շ ico quod 

tangentes ESH , քԼՏՇ fefe inter ficat unt in punit о quod eß in latere 
rette £>,Q. •
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DEMONSTRAT! О.

СѴм enim ad Q^alterum terminum reétæ FQ ordinate 
in hyperbola, duéla fit ad i piam tangens QCG, finque D 

S æqualis MD, faciet angulum QCE angulo FCE fimilemՏճ 
æqualcm. quare érit reélangulum AH,MD(hoc eít AH, D S) 
in hyperbola ,-æquale reélangulo AH,DS in ellipíi. fed A H 
eft communis vcrique reélangulo , ergo & DS veri que com
munis érit. Quare E SH, QSG in punélo feinterfecabunt qno¿ 
in latere reélo DO iacet. Quod erat demonftrandum.

PRO POS IT 10 VIII.

Theorem a.

II s d ем pofit is, fi ad terminum axis coniugati IK due a tar NI 
tangens cllipfim nsel circulam, qua, occurrat recht GII .&ab N pun֊ 

/w fďýp/% wfZ dWar Л/rf A'/ür
NBX ejfie hyperboles efiymptoton.

D EM ON STRATI©.

ER i t cnim NI æqualis A В, & N A æqualis I B feu Ճ К, 
quæ potefi quadrantem figura: lateribus AD , DO conten

ts:. tranfit autem NBX per centrum ellipfis vel circuli & MD 
O æquidiftat GH , propterea érit triangulum DBX, triangu
lo NB A æquale & fimile; ideo érit vt BA ad AN, ira B D ad 
DX. ergo DX eft æqualis BK..&: poterie BX quad ran tem fi
gura: fub lateribus; propterea, quæ à centro В per terminum 
illius ducetur NBX,ent hyperboles afymptotos. Quod crac 
demonftrandum.

Co ROLL ARI VM.
Hine confiât, quod in circulo contingente hyperbolám a- 

fymptotos parallela eft diámetro figura: fu b lateribus , id eft 
BX ,&AO æquidiftant. cùm enim DX, BK fint inter icæqua- 
les, arque ctiam AD, D O inter fc æquales , & B K fit fernifils 
DO, crunt æquales B K, XO. ericque vt AD ad DO, ica BD 
ad DX; quare BX, AO æquidiftant.

Ac in cllipfi contingente, fi axis latere reélo maior fit, vt in
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prima figura ; cric DX maior femifle DO, cum media propor
cionális fie inter BD & ierni ílem DO. non érit ergo vt AD ad 
DO, ira BD ad DX. maiorem quippe DX habet radonem ad 
DB, quàm DO ad DA , cum DB fit femiifis DA, atpXma
ior quàm femiifis DO. m in orque eil XO quàm ВТ. ergo pro
duct# AO,BX infra BÖ ad partes hyperbol# conuenient.

Si vero axis minor fit latere redo, tunc eric DX minor ie
rni Re DO. &Շ propterea NA æqualis DX , minor erit ВЪ 
çpncurrcnt ergo AO,NX ad partes ellipfeos fupra rečiam GH...

P R O P O S I T I 0 I X.
Theorem a.

JI s d e M pofit is. Si ab A termino axis tranßierß AD, ad pun Sitim
S communis interficcłionis t an ge ntіи m EH, fiG, vel D О, E H du- 

catur recia ASZ, qu.e ordenatas ad axent in ellipß & hyperbola> vel 
circulo & hyperbola à punči o contaitиит fiat. D tco quod ox dán atros CV> 
E Aßt n punči is RZ ipßi biße cat.

DEMONS T RATI O.

ES t enim in ellipfi vel circulo , vt HM ad MS , ita HC a cl
, C V ; Ցճ permutando vt H M ad H C, ita M S ad C V. fed 

eil etiam vc HM ad HC,ita AD ad AC. quare ab #quali vt 
AD ad AC, ita MS ad CV. eil autem vt AD ad AC , ica D S 
ad CRj acqui e íl DS femiifis retins MS, ergo ճձ CR rotins C 
V֊ femiifis erit. Qu a re bi feula eil C V in R.

Eadem erit dcmonilratio in hyperbola, eil enim vt HFadH 
M. ira FE ieu EQ ad MS. vt autem HF ad HM , ita AE ad 
A D; ergo ab æquali, vt A E ad AD, ita EQjțd M S. fed eft 
etiam vt AE ad AD, ita EZ ad DS. Ջճ inuertendo vt AD ad 
AE, ita DS ad EZ. eil vero DS femiifis rotins M S. ergo ՕՃ 
EZ femiifis erit torios EQ. bifecat ergo re Ra AZ ordenatas 
CV, EQ. Quod erat demonftrandum.

Idem demonftrari poteft adfumptis triangulis G S H, C SV5 
ESQ fimiíibus 5ճ ad verticem oppofitis. Cum enim ob #qua- 
les FE, EQ, feuMD,DS.æquales fint GA, AH , bifecat AS 
rečiam GH, quare Տճ о mues in eodem triangulo G S H ipfi 

GH
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GH parallels bifecabit nempe CV.in fimili quoque ad vérti
ce m oppofito ESQjproduda ASZ bifecabit EQparallelam GH, 
vt in tribus figuris cernere licet duda linea rečta ab A pundo ad 
pundum M,ôč produda ad F Q Sculptor infigurisprop. 6. li
neas ab Aper M, S ad F pfiductoified wdeatur profi ii. qua eadem ejh

PROP O S IT I О X.

T H E O R E M A.

SI in hyperbola ? ellipß vel cir
culi circumferentia quauis du- 

catur diameter ? & ad ip fam in fe- 
dlione ordinala ; per terminum ve
ro diametri, t]ui in fettione, duca- 
tur relia ßdtionem fangens j & per 
ordinala términos tangentes deinde 
ducantur qua tan genii per diametri 
terminum duela occurrant. Si a pun- 
clo diametri , ad quod ordinata in 
f Шопе duela esi f ducatur redla li
nea per binarum tangentium occur-

fum, produire tangenti, qua per alt er urn terminum ordinata dulia eiІ, 
occurret in linea , qua ab altero diametri termino ordinala in ßcltont 
aquidßans dulia érit.

DEMON S TRAT I О.

Exercit.

SIт in hyperbola АВС 
vel in ellipfi aut in circu

lo duda diameter quæuis D 
B E intra fedionem,& ad ip- 
fam in fedione ordinata re- 
da AEC, quæ propterea bi- 
feda érit in E. per В verb tcr- 
minum diametri , qui in fé
mioné, ducatur reda G BI д 
fedionem vel circulum con- 
tingens , quæ propterea æ- 
quidiftabit ordinatæ AC. per 
términos dcmde ordinatæ ?

E
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летре А & C, ducantur tangentes CIF, AGF , qua: tangent! 
GBI ,quæ per Bduélaeft, occurrant in punétis GI. Dicoi# 
quod fi ab E punéto diametri, ad quod in fcćtione ordinatadu- 
йа eft, perl punäum, binarum-tangentium GBI, FIC occur- 
fum,ducatur in hyperbola rećta EIH, vei EGM; in ellipft ve
rb ôč circuli circumferentia duéla EI vel EG ad alteram par
tem producatur EH vel EM,ipfa produélæ tangenti, quæ per 
alterum ordinara; terminum duéla eft, occurret in linea H Թ 
M, quæ per D alterum diametri terminum æquidiftans ordi
nary AC duéla érit. Id eft EIH,quæ per I occurfum tangen- 
tium GBI, CIF tranfit,occurret AH in linea MDH. ôč EGM 
occurret CIM in linea MDH.

• Quoniam ad diametrum DBF 
ordinara eft A EC, & per В ter
minum dućtacft tangens GBI or- 
dinatæ zquidiftans, erunt inter fe 
æquales GB, BI. Ճճ quia apunáis

iD A, C du£tæ funt tangentes A G 
F, CIF.critvt DEsdBE, itaD 
F ad FB. fed eft criam vt DF ad 

I BF.ita DMad BGin'hyperbola. 

Ц ab æquali érit vt DE ad BE, ita 
DH ad BG vei BI ipfi íequalem.

inuertendo vt BE adDE, ita BI vel BG ad D H. dućta eft 
ab E per I rećta EIH, ergo in triangulo DEH ob paralisias 
BI, DH érit vt DE ad BE , ira HE ad EI. &inuertendo vt В 
E ad D E, ita EI ad HE. fed eft vt EB ad ED, ita BI ad DH, 
érit ab æquaîi vt El ad IB, ita EH ad HD. quare D H eadcni 

* eft bafts communis triangulorum DFH , DEH. ergo E I pro- 
dufta occurrit produftæ AF in punćto H, quod eft in linea M 

DH. Quod propofitum erat.
In elltpfi vero &: circuli circumferentia, eft vt DF ad BF, 

ita DE ad EB , vt autem DF ad BF, ira D H ad G В, ergo ab 
æquali érit vr DEad EB, ita DH ad GB. eft autem DH æ- 
qualis DM. erit ergo vt DE ad EB,itaDM ad G B. æquidi- 
ftant autem DM, GB. funt ergo Emilia triangula, erit ergo vt 
DE ad EM, ita EB ad EG, Ճ permutando vt DE ad E В, ita 
ME ad EG, fuñique xquales ad verticem DEM, G E В, &
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DB eíF vna línea, quare GEM vna linea érit, quæ occurret 
tangenti FCM produôtæ in linea HDM« Quod erat demon- 
ftrandum.

P RO P o SITIO xi.

Theorem л.

II s d E м țofitit yfi ab altero diametri termino՝reffa ducantar ad- 
occurjum binarum tangentium > & ad ordinatam ad diametrom 

producantur, i p jam ordinatam ad díametrtim bifecabunt.

DEMONSTRATIO.

AB altero diametri termino nempe D, ad pun Aa I, G con- 
tingentium occur fus ducantur redæ DGL, DIK. D ico, 

quò d AE vel CE ordinatam ad diamccrum bifecant in pun dis 
LK.

Cùm enim intra eafdem parallells triangula A HE, L DE 
conftituta fint, érit ve DE ad DB, ita HA ad HG ; vt autem 
HA ad HG , ita AE ad GL & inuercendo vtHGadHA, ita 
GI ad AE. ve autem HG ad HA, ita DB ad DE. 5č vtDBad 
DE, ita GB ad LE. ab æquali érit vt G B ad L E, ira GI ad 
AE. fed GB femiífis eft GI. quare &LE femifiis elit AE.ergo 
DGL, vei DIK bifecat AE,velCE. Quod erat démoniban- 
dum.

PROPOS I T I О XII,
Theorema locale.

SIт data linea BK 
inierminata , Հր ad 

ipßus ierminum В per- 
pedicular i s vt ri n que da
tai UV GBI. fánt que <©- 
quales G By BI. Հր ad 
aliudpun Hi um E ducat ur 

A E, qua 
BG.dein-

de per puntla G A du- - 
cattir qaantfimlibet produtfa G AH i ծ À ринііо I ducal ur per E recia

Ê ij

perpendiculari s 
maiorfit quám
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IE quantumhbet producía donee occcurrat GA proditEh , verbi gratia 
in H. denique à puntto occurfits H adproduHam quantumlibet В К 
ducatur perpendicularii HD , qua aquidiïlabit GB, A E. Dico quod 
punHum A perlinet ad circulam vel ellipfim, cuius diameter vel axis 
tranfuerßa eß BD poßiione dat га, (ý magnitudine determinatus a per
pendiculari HD.

DEM О N S T RAT I O.

BIsecetvr BD in F ; & producantur HG, DB , quæ 
concurrant in G, & faciant triangulum rećtangulum H 

CD. cùm i taque fint æquales GB, BI, Sč æquidiftent inter fe 
GB, HD, érit vt DE ad DH, ira EB ad BI. & permutando, 
vtDE ad EB , ira HD ad Gß.eric ergo ab æquali,vc DEadE 
B , ira DG ad BC. 5ճ componendo, vc DB ad DE, ira DG, G 
B ad BG. itertimque permutando, vc D B ad DC, Cß, ira BE 
ad BC. Sć antecedentium adfumptis ícmifíibus, érit vt FB ad 
FC, ira BEad BC. Տճ permutando, vcFB ad BE, ica FC ad BC. 
& per conuerfionem rationis, vt F B ad F E, ica F G ad F B. 
Quadratum ergo FB æquale eft rectángulo CFE.

Quia ergo cil vt CF ad FB, feuFDadFEserit componen
do ,vt CD ad FD, ica DE ad FE. & permutando vt CDadD 
E, ita FD feu BF ad FEs 8č perconuerfionem rationis,vt DE 
ad ЕС , ica EF ad EB. eft igicur rećtangulum DEB æquale re
ctángulo CEF. Quare fi quadratum AE æqualceft rectángulo 
CEF, erit A punćtum in circumferentiacirculi cuiusfemidia- 
meter eft BD. fi veto quadratum AE maius fuerit rectángulo 
CEF vel BED,erit A punćtum in ellipfi , cuius latus rećtum 
erit ad tranfuerfum, vt rećtangulum C EF ad quadratum AE. 
Si vero minus fueritquadratum AE rcćtangulo CEF vel BED, 
erit in ellipfi, cuius latus rećtum erit ad tranfuerfum, vc qua
dratum A E ad rećtangulum CEF. per ea quæ demonftrata funt 
prop. з§. lib.i. Conic. Apollonij. Quod erar demonftrand"

FINIS.

v
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EXERCITAT IO III.

AD LECTORE M.

An C de porifinatibus firiptiunculam data mibi occafione 

compojui 3 ckm ante biennium vir illußrifßmus ас ат- 
plifiimus Dominus de permat in fuprema Curia Tbolofana Se

nator integerrimus & w iudicüs excrcendis peritißtmus, rerum 

Matbematicarum dotfißimus,propofitiones quafdam ßubtilifßmas 
Ճ71 porifmata quœ tarn tbeorematicè optam problematice prop о- 

ni pofunt, ad amicos fitos buc mißfet. Ex Pappi vnius то - 

numentis coüetfionibus Matbematicis porifinatum natúrom 
& vfum dißcere poßßumus, сит ex veteribus qui banc Geome
tria partem a t tiger un t* prêter ipßum nullus ßuperßt. lllius tarnen 

ßntentia legenti Piatim obuia non esi; textúfque corruptions, çÿ1 

applications porifinatum de fe tfu obßurior pyoculdubio euadit. 

Interea dum tanto virofia edere libuerit, noßra, quahacumque 
tandem ßnt , publici iuris facere piacúit ; vt alios ad eorundem 

inuetfigationem impelleremus; ipfum que Ampliffimum Dominum 

de fermat 3 ad fua edenda, vtinam & ad alia ßiblimis intelle- 
tfus fai tfßyjantL cum omnibus communicanda , excit aremus. 

Is enim eß , quem omnes Europa Matbematici fufpiciunt ; 
quem d Jubtilijßmis atatis noßra Geometris Bonauentura Ca? 

uallerio Вопопіл 3 (¿fi Euangelitfa Torricello Florentia fummis 

laudibus in calam ferri3 eiußque muent а mirabilia predican au

ri bus mets audiții, quem etiam virum tam eximiis virtutibus 
darum 3 muk á que eruditione ornatum, ac in rebus Matbema

ticis oculatijfmum toto petfore veneror ac colo.

E iij

> I
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TRAC TATVS BREVIS

DE T ORI S MAT IBTS.

N t E к antiquorum Geometrarum libros , qui 
ad locum refolutum pertinebant, recenfec Pappus 
Porifmatum opus ab Euclide tribus voluminibus 
elaboratum : hifque verbis commcndat, peruttlead. 
refilutionem obfcuriorum Problematem, ас eorum gene

rum , qua. non comprehendunt earn, qux. mu It it ti dinem prAct, nátu
rám. Pappi Græca verba à Commandino in Latinum fie vería 
funt, quibus fane magna obfcuritas fubeft, ira vt eorum fen- 
fum penetrare obuium auc facile non fît. idque aut propter 
G rarei textus corruptionem ճճ interpolationem, aut propterin- 
terpretis vitiofam verfionem contigit. vixenim intelligi queunt 
iita genera, naturam non comprehendentia, qua: præbet mul
titud i ne m : ас præterea quxri poteft, cuiufnam rei multitudi- 
nem hic indicare Pappus voluerit. Huius autem Gr.rcus tex
tus ab IlluíhiÍL viro in bonæ notæ Manufcriptis membranis 
olim vifus fie fe habebat,-ոշօպյւճճւ s<n 'ttoîXoÏî d.Jpoiay.a., фіЛо- 
чъ-ур^дс-гоу ds tLw oùcLXucnv том «тзу^Хміцдтоу Հ ут~
ysíy ä'ZíEíÍäíwlor т* (pútrtaí 7гир«^о/Дия5 հհ^հՀ^©՜'« quæ lećtio difiért 
ab ea , quam liabuit Commandinus in Codice Manufcripto, 
quo ipfe vfus eft. non obmifiurus quippe erat verfionem ho- 
rurn ver borúm,г<п -tto/XoIí d9f оіотл&.фіХотЕ%ѵ0^тоу, ne- 
que etiam legit in rećło cafu fed dAè-cX^aiy in fe
cundo feu genitiuo. attamen, fi Manuferiptus liber, quo vfus 
eft, bábuit «/о&Тч-тЯаг, malé vertie,quæ baud comprehendunt, de- 
buit enim, qtu hand comprebenduntur, fcribere. In huius quoque 
definitionis membro altero, Հ тУ՝-yvidy а-ц^лХитЯоѵ Հնչհճճ тла- 
угуо/Дим , videtur deeífe aliquid; cuius enim фуenv hic 
intelligat, quæri poteft; Տճ videtur ad porifmatum, quæ hic 
definiuntur, ճշ quorum eficaciacommendatur, naturamretu- 
lifie; quare legendus fie mi hi videretur ifte locus;
t чт TTOtXoi', aâpoкоул ^хХьтУур^длот d.G тЫ> aicĹXucrt 
fay гезу^-Хирлтоу) i¿ yv/dv aA&ćfornłw т* фиюа; ed-m՝/ тгар%-
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quæ Latine fie reddi queunt : Porifmatâ à multis 
fie intelliguntur, vt artifictofa cofieffio fit ( proposition uni nempe) 
ad analyfim grauiorum fiú difii ci h or uni problémaiam , Ժ generum, 
tncomprcbenfibilem multitu dinem pr¿bente ipforum (porifmatum) пл- 
tura. vcrîïm ñeque adhuc clarus cil horum v erb օրս m fenfus. 
Vir eruditifihnus hui us loci fen fum fie explicat, Perifinata con

fierre ad analyfim obfeuriorum problemat um, & generum ( hoc eft pro- 
blematum generalium ) ex diäis enim apparet porifmatum pro- 
pofitiones efle generalísimas, delude fubiungit Pappus, cum 
natura multitudtnem, qiu dix poteftanimo comprehend։, fiubminifircts 
quibus verbis infinitas illas & miraculo próximasciufdem pro- 
blematis indicat folutiones. Mérito dubitare poteft quiñis an 
ту vfurparit Pappus pro 7 песета; be an ftibaudienda fit 
vox ouctXvaitov, velítque dicere pori finara ex natura fuá mulci- 
tudinem folutionum eiufdem problematis præbcre.

Ex illis verbis corruptis proculdubio & obfeuris naturampo
rifmatum elicere non poftumus. conftat folummodo fuiíľepro- 
pofitiones ad analyfim perficiendam col le ¿las Ճճ valde v ti les, 
obfcuriorûmque problematum refolutioni lucern maximam at- 
tuliíTe. Ideo vero ait vniuerfalem habere porifmata conrem- 
plationem, quod eodem Temper modo fe habeanr, օճ ad mul
ta fe extendant.

Pcrgit porro Pappus : horum autem fiecie s entries ñeque theorema- 
tumfunt,ñeque problematum,fid mediam quodammodo inter bacfior mam 
ac natura/» haben։ fita Dt ear um propofiitiones formari pofiint Dt theore֊ 
matu-m, d el vt problematum. quo faff um tfi, Dt ex mult is Geometris a- 
lif quidem ca genere cjfe the orem at a, alij verb prob lemat a opinați fiint.., 
dum ad [blam tantum propofitionis formam refpiccrent. Quibus docet 
inter quas propofitioncsreferripolTmt Porifmata, & inter theo- 
remata ac problémára medium locum teuere dielt; quam verd 
ob radonem medias fint,tradir, quia formari poíTunt illa: ve 
theoremata,quæ in fola contemplatione rei o ՛ո гч\ , vel Sio
rt, aut proprij alicuius, quod ipfi ineft, verfatur. quia efferri 
quoque pofiunt ve problémára, in quibus aliquid efiiéi aut re- 
periri imperatur; neutrius vero nacuram induunc, nifi quan
tum ad eríunciationis formam externam, quæaccidencaüs ipfis 
eft. Qiioniam vero theoria vtpote natura fimplicior , prior eft 
eftećtione, theoremata eciam antecedent problémára^ quæ veto
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media funt ,fuccedent theorematibus, ճճ priora problematibus֊ 
erunt; atque adeo per ipfa,vtpo^ media ad finem, à theore- 
matibus ad problémára progrediehrur. (luare & porifmatum 
natura ralis érit, vtàtheoria ad eftećtionem rendar ; & rationem 
inodúmque ofiendatcfficiendiid ,quod theorematedemonftra- 
tur on í91. Hæ itaque propofitiones, dum confiderantur vt me
dia ad finem , pura theoremata non funt, quoniam eíHciendi 
módúm exhibent; non funt etiam pura problémára, quia non - 
dum in ipfis efficitur propofitum, fedfolummodo ad lllud alio 
in loco cfficiendum aft'eruntur. Hæcque noftra explicarlo Pap- 
pi verbis fequentibus accommodata videtur. arguir enim Geo- 
m erras illos recentiores, qui porifmata in theorematum aut pro- 
blematum genus retulerunt , oíbendítque eos rem bene nonce- 
piiTe. Нотт a ti îem, inquit, trium differ enti am veteres multo me- 
lius cognouijfe ex definiți onibu sperfiicuum eß. Dixerunt enim theore- 
■maejji,quedproponitur in ipfius propoßti dtmonßrationem. Problema, 
quod a fertur in conttru&ionem propoßti. Porifma г/erb, quodproponitur 
in portfmum, hoc eß in inuentionem & inueßigationem propoßti. Ex 
qua porifmatis definitionscolligere poiTumus, veteres Geóme
tras eo nomine propofitiones aliquas connotarle, quatenus ad 
effcćtionem & inuentionem dirigebantur, & rationem efficien- 
di problematis continebant, adeóque eife vt media ad finem,. 
Quare tales etiam propofitiones feorfim acceptæ, пес ad inuen
tionem quæfiti, ճւ cfFećłionem problematis, cuiinueniendo in- 
feruire pofiunt, adhibitie, porifmata ampliùsnon crunt, fed pu
ra theoremata. Quòd verbrationemcuiufdam eficćłioniscon- 
tineant, in problémára conuerti poterunt, quibusaliquid effi» 
cietur. Quod effećtum, fi ad aliud, vt medium ad finem, ad- 
plicabitur, problema fine ipfo hand facile efficiendum abfoluet? 
Ջճ porifmata propofitiones illæ tunc crunt & dicentur.

Addit præterea Pappus: Immutata eß autem hacporifmatis de- 
finit i о à iunioribus, qui nequeunt omnia inuefiigare, fed hts elementd 
Ղ)էսոէսր, & oßendunt folummodo qubd hoc eß quod quseritur, non autem 
illud ipfuminuefiigant.cúmquc&ex definit tone ip fa, Ժ ex in,qua no
bis tradita funt, re dar gittre ntur, ab accidente ßc porifma definierunt : 
Porifma eß, quodhypothefi deficit à locali theoremate. Hæc Pappus z/ճ 
porifmatis défi ntt ioné & natura, p auca e qui dem, intellecłu difficilia, tc- 
ntbrífque i nu ol ut a ; ex his verb p о Hr cm is fenfum elicere conabimur.

lmmu-
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Immutatam à iunioribus porifmatis definitionem quericur ; 

ՑՀ huius immutationis caufam cradie; quod fcilicet omnia po- 
rifmata inueftigare non poífcnt, quæ adferri debentad inuen- 
cionem propofici ; quare oftendebant folummodo quodhoceft 
quod quæritur, nec illudinueftigabant,quamob caufametiatn 
effc&ionem geometricam non adfequcbantur.Cùmitaquenon 
inueftigarent,quia idprxftare non poterant,propoficionumil- 
larumnaturam,quas in porifmum, feu propofici inuentionem 
affcruntur,non viderunr mediam eile inter theorematisac pro- 
blematis naturam,&:connećłcre theoriameum effećtione; quia 
fcilicet per id, quod illis propoficionibus efficitur, problema 
propofîtum abfoluitur; Scilla verba,¿År dementisvtuntur, fie 
intelligenda eile videntur, vt iuniores illiEuclidæisporifmati- 
bus , vt dementis vfi lint, non vc propoficionibus , quæ ad ef- 
fećłionem immediate deducebant. Ignorarunt itaquenaturam, 
quia nefeierunt vfum & finem ; illas itaque proposiciones non 
cenfuerunt propon! in porifmum, feu ad inueftigationem pro
pofici. Ac cum redarguerentur ab antiquorum Geometrarum 
feftatoribus & eruditis, qui proporciones illas medias eífeoften- 
debant, quòd ad propofici inuentionem adferrentur, effećtio- 
nem problematis perficerent,&ideo ab anciquis redé eífe de
finitas, aliam comment! funt porifmatis definitionem5 ôč dixe- 
runt Pcrißna ejfe, quod hypothefi def cit à locali the or emat e , id eftefte 
propofitionem; in qua pandora data fupponerentur, quàmin 
locali theoremate.quod locale theorema eit, vt mihi videtur, 
propoficio in qua oftenditur aliquid in tali loco efte, & ad cum 
pertinere , vt punćtum illud eife in linea, circulo, parabola, 
&CC. Illámlineam pertinere ad circulum, parabolám, &c. Tota 
ergo quæftio veriabatur inter iuniores & veterum aftertoresde 
modo definiendi porifmatis : illas propoficiones quin iuniores 
cognorinc non eft dubium, fed earum naturam male explica- 
runt, cùm non animaduerterent quern ordinem ac locum in 
analyfi ac fynthefi tenerent, aliáfque proprietäres à Pappo in
dicaras non cerneront.

Proclus in Eudidem lib.5. porifma fie definiuit, ’п^7п&аил
(

<Гь$ оу ’ÓTrtqr/zoýiKÄs Ճ3ռ<ք՝£ւ^էճ5. Porifmaetiamde quibtifdam proble-
Exercit.
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watibus dicitur j qualia funt ab Euclide confripta porifmata. proprie -vi
ro talia dicuntur quando ex dcmonflratis aliud quodlibet theorema no
lis non preponentibus emergit Ճ* offertur 5 quod propterea porifma ap- 
pellarunt quafi lucrum ex fcientifica demonfiratione obiter & prater ex- 
peöíationcm facium.

Longe diffère hæc definido ab ea quam attulit Pappus, notai* 
e nim Produs porifma ab accidente ,8č ex eo dićtum effe vuit, 
quòd obiter & aliud agendo nouum theorema lucrifaciamus; 
At veteres ab ipfius ordine in analyfi &s fynthefi & à fine ad quem 
dirigiturjpfum definierunt. potérit tarnen & deicriptio Prodi 
porifmati conuenire, fiquidem in analyfi no uns locus aliquan- 
do patefit ,Sč nouum theorema, ex quo immediate problematis 
folutio petenda eft, quo ignoto non inuenireturquæfitum.

Quaniuis i git ur à- veterum definitione aliquomodo recedere 
yideatur vir cruditiifimus in his quæ di cit, fed cum ex fuppofito 
loco & cognit0 alium locum ղ>enamur, nouns ifte locus porifma uocatur 
ab Euclide, conciliar! tarnen poterit eius fenfus, qui idem eft ac 
Prodi, cum veterum placitis ; dummodo concédât locum ilium 
iecundum, quern venamur5ideo fecundum appellari,quòd in 
analyfi perada offeratur demonftrandus ac inueniendus, & ad 
inueftigationem propofiti afférén dus ; tunc enim érit porifma, 

propofitio quæ aliquando deficiet hypothcfià locali theore- 
mate ; id eft in qua nontor fupponcnturacinanalyfi, quæ theo
rema eft illius, quod fynthefi demum problema e fiiéi tur.

Notan du m quoque eft Pappum non omnibus porifmatibus, 
fed quibufdam tantùm, accidens illud, per quod iuniores po- 
rifma vniuerfaliter definierunt, tribuiffe^ quod apertèdicirhis 
verbis ^huius autem generis porifmat um ( quæ deficiunt hypochefià 
locali theoremate) loci ipfijunt и и a Jpecies i atejue de hac it ft abunde 
iraöratur itt refßlulo loco ffiorfltm autem àportfinatibus colleãa, inferi- 
ptáque ac tradita funt, quod magis diffufa ac copio fa fit cater is fie- 
debus. Quare iuxta Pappi fententiam in definiendo vniuerfa
liter porifmate erraucrunt ad-huc. iuniores , cum differentiam 
ex accident! fpecifico ad totum genus defin lend urn adfuinpfe* 
tint. Sunt itaque porifmata, quæ non deficiunt hypothcfi à lo
cali theoremate,at honimfpeciesad pauciorafe extendit. Vnum 
addo, periodi fequentismembrum primum corruptum vidcri, 
quod fic vertit Commandinus, Locorum igiturfieciesJunt decern. bá
buit icaque textus Græcus fifi* тотгоѵ ^¡՚ , fed quatuor
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tantum enumerat, օճ fané plures non funt, fcriptum olimpro- 
culdubio eratd'J\i%i nota numeral! quæ quaternarium défi֊ 
gnat,quia quartum eft in alphabet! ferie, aliquando decern, 
quia litera initialis eft vnde ¿pupi^oXíou nata eft.

Exemplum itaque hic proponemos, vt clarior explicatio fu- 
perms pofira fiat.

PROBLEMS
Ato circuís A B CD, in eoquepofitione datis diámetro BD &fub՝ 
t en fa OD, qua diametri data terminum D attingat. oportet ad dia-

metrum B D Uneam fubtenfam ordinátám applicare, qua a data fubtenfa 
OD ita fecetur, тѵ reftangulum fu b tota ordinat а & minori ipßusfegmen- 
to. ¿quale fit quadrato dimidia.

ANALYS L S.

SI т faétum. & duéla fit fubtenfa A
C, ad diamerrum B D ordinatim 

applicaca, Sč àfubtehfa OD ita fe ét a in- 
L, vtreétangulumfub coca AC, ôč mi- 
nori Tegmento AL æquale fit quadrato 
dimidias A E. eit igitur reétangulumC 
AL æquale quadrato AE;propterea ta
lis eric proporcjo, vt CA ad AE, ita A 
Ead AL. fed AEfubduplaefltotius C

A,crgo& ALfubdupla ericeiufdem AE, 8г> fubquadrupla со-՛ 
tius C A. Hue vfque,non vitra,procedic analyfis, cum proporție  ̂
quam teneur interfe С A, A E, AL, inuenta fit.

Synthesis.
Componetur itaque, frita applicctur AG fubtenfa ad BD diai

metrum, vt AL fit femifíis AE vel quadrans totius AC. ex alio 
itaque problemate priús ediciendo depender folutio problematic 
propofiti.inhuiusitaqueporifmum,idcft adacquifitionem feu 
effećtionem propofiti problema aliud, nempefequens proponí 
debet, quod érit

3» O R I S MA.
DAto circulo A BCD, in coque poftionedatís diámetro BD, & 

'fubtenfa OD, qui ad diametri terminum D per tingat, oportet ad 
BD applicare rečiam A E, qua a fubtenfa ODbifecetur in L.

Hxc autem ргороГшо talis eft, vt enuncian velur theorems 
poftit, quod tale eric

F i)
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T H E 0 RE M A LOCALE.
i in circulo ABCD quauit ducatur diameter BD> & adipfam ordiná
ta AE> per В vero terminum diametri tangent BG, & per A termi- 

num ordinata AE ducatur tangent AG, qua tangenti BG occurrat in G. Ճ*
à punEto D termino diametri ad G punEíum occur [itt tangenttum ducatur 
DLOG, hacbifecabit AE in púnelo L. vt fuprå demonßratum eß Ex er ci
tations 2. prop. и. Tbeorema locale eß, quo punEtum bißcclionit AE oßen- 
ditur inßubtenßa dutia à G occurßi tangentium ad D diametri BD termi
num. refiluatur itaque porißna ^ quatenut problematice propoßtum eit.

PORISMATIS , VT PROBLEMATIC 
An alysis.

It faćlum; Scdu&a AEordinataad BD,quæàfubtenfaEXO 
bifećta ficin L.produćtaergo DO ad punćtum B termi- 

num diametri duda tangente BG, quæ in punćlo G occurrat 
produôtæ DO.fiapunćło G occurfu rećtarum DG,BG ducatur 
GAtangens circulum , occurrct ipfa reétæ A E in punćlo conta» 
Ćtus A; quodin fuperioribus demonftratumcft.

Synthesi s.
Componetur itaque hoc modo, producatur DO & ad pun

tura Bducatur tangens BG,quæ occurrat DO produćbe in G, 
& à punćlo G ducatur GH j quæ circulum contingatin A. tan
dem à punćlo A ducatur fubtenfa AE ad diametrum BD ordi
nată &æquidiftans BG.perca, quæfuperiùs demonftraca funt, 
érit cfEećtum problema, erítque AEbifećta inL à fubtenfa ВО. 
Effećtum igitur hoc fccundum problema, neceflariò afterendum 
erat in porifmum, id eft ad acquirendum Հճ efíiciendum illud 
quod primo locopropofitum erat, quódque eñici nequibatniíi 
hoc alterum priús eftećtum faiífet. ex quibus manifeítafit natu
ra porifmatis,quæ ralis eftvt medium neceflariumfitad finem. 
Cuius etiam hoc proprium eft, vt in forma theorematis, aut in 
forma problematis enunciar! pofiit.

Hocnoftrum etiam porifma hypothefi deficit à locali theore- 
mate prædiéto, in quo plura fupponuntur quàm in porifmate. 
Ad huius itaque exemplumplurima inquiri poterunt porifmata, 
quæ reporta vei Euclidis opus refticuent, vel cum Euclidæis 
porifmatibus eadem crunt.

FINIS.
țSMAELlS


