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A E. T. fpiritum fumerent, qui '•ueré Geometrami 

cenas peritifiimus ad te colendum allias quofiunique etufi 
dem generisfeduliores profecías, Nec inanis, fff fut dis U* 
bor, quem cornplent fpirales linea:. Jțamque circa 'ѵпіелі 

earum f pedem zAr chime dis Ingenium fuijfe aliquando ueť 
fatum tarant pro fummo pretio; quidni fi ET. tradatio' 

celfitudine decet ՞սէ bp linea punid um ducant, & щ ipfiii 
definant, tit ulls luculentiffimis protrahantur , patrocinio, 

ас tutelafirmiffima circumuallentur. Ex bine 5 po f о Inul" 
dite óbice y illő faltem gloriabunt urfato, quod E. T. Nomen 
ipfis circumliget gloriose uerticem, ade o vt fi Cerua quon­
dam Cpfar is circa collum explic ans tdtoma ՛uenantiumiacu- 
la euadebatilUfa 5 latr antium murmura ff iß л pa f na fpeľ- 

nent, exprimentes ■> quibus imprimuntur notis tutijfimumfi- 
bi ipfis de dit um pr pfidium. Ergo opelia bpc glorio fior cate- 

vis prodeat, iam publias plaufibus excipienda, quia E. T- 
infignibus, fffi fiemmatibus dit ata, fi uel ipfius Famapo- 
ttjfimaprpconianon lucre tur, nihilfie fuijfe adept am arbitra՜ 
tur e Nobdifiima fobolis auitis laudibus, de te unicé} çf 
optime fuperbienttbusj attr amentahpc decoré Imire aa anura 

duco. Vnum namq. dludfufficiatftn E. T.fpe címen՝ domefii- 
éas tr abe as, infulas ff pretextas confpir afie uniuerfas finé 
election tandem ut par er at, ornatjfimé amicireris palluda* 

mento. Purpura, qua nunc primùm indueris, ( licet ipfi 
longe ante dignifsimus, J carbafaiam dat uentis, т/* пи* 
perus lafin aduellus aure umfpe cío sé conqutrendum, fcdicet 
ad fupremi honoris fafligía,, cordibus cundís auras tranquil'*■ 
las halantibas poflremo profperé appellas., (fixt er um mea Ma-- 

thefts,. 

ibeßj) qtiA E. Ț. lit Andas fpirales lineas elucubrauit^ ad 

ftßremum rvfquè fpiritum femper lineas deuottonisdicatu^ 
**/» pollice է ur. քta quod tApellis ¿mulatrix nulla fit dies , 
fya tn humillima obferuantia titulum non fignet lineam. Fa*.

as Eminentifsime Princeps optime Antifies 3ac fplix 

^iuas. Afira te diutius pietatis^ Firtutis tueantur fir* 
^atortm incolumen .

Scribebam Fenetijs Kai. Julii Anno 166o«



» Amice Lector, Opulen­
to m Geomerricum , DE IN F /-

PIKALI УМ.

non femel, aut Խ$> fed pluribus,

ас iteraos vicîbus poilicicum « Spi­
rales , Helices, Implcxæ3 feu Vnlutæ lincæde ge­

nere illorumfunt cenfcndæ 5q՛ æmirabilia,feupor- 
renta geometrica iure merite funt nuncupanda. Sí- 
qüidem ( vt concinnè Danid Riualrus Aŕcbimedis 
Commentator pronunciar. ) Admißa Heli ca, cr rit í 

rot ars ipfius fért fabre fact a , nihil eit in tota geometria 

ab Яг ufón, & adhuc inuiwm, quod non dtnüaetur, pate* 
fiat, Cs* aperiatur. Ail G ad ingens in rebus Glome-

triéis Spiralis liner momentum cörrobjorandum ex՜ 
tera dceíTenc tèftimonia . vnicum me herde fiÆ

cerc

cere arbitrandum : maximum fcilicet Archimedis 

Ingenium circa tas aliquando fuifle verfatum ? e 

ipfifque iuftum volumen edidifíe, in quo naturas? 
ас proprietäres earundem ira expendit, vtfintpo- 
fteris v iui maximo > & veluti cerebri ingenio i por- 
tenta fu tn m æ admiration!. Ca՞ re rum baud vnicus

Archimedes extitic indagator ipiralium proprieta- 
turn : fed ipfi io adiunxere quamplures, inter quos 
mirifice enitent Monarchic Geometrice duo fplen- 
didiíTimi proceres , Pappus Alexandrinus lib. 4. 

c-ollećtb Mathemac. & Francifcus Vieta lib. 8. rei- 

ponforum Mathematicorum. PaulusGuldinusSan- 
Cto-Gallenfisjlle celeberrimus Geometra fapien- 

tifltmæ Societatis lesu , & Centrobarycx aućtor 

fiimofus ( at Caualenianorum indiuifibilium con- 
temptor, &: irrifor, qui dum indiuifibilia fpreuir, , 
ipfifqueirrifir ? fe ipfum ridiculum præbuit) altius 
omnibus volatum fumpfit)conatuique eft ipfamfpi- 

lalem 1 in earn ad menfuram determinaram redige­

te , arque ipfius centrum grauitatis afiignare : at co­
Ratu irrito, & kari fine, vt ipfemet in lib. շ* Cen­
trobarycx cap.2* & infra fate tur, & prolixe cxpla- 
Rat in capit. 3. Pronuper lfmael Bullialdus, vt lu 

cemafterret ijs, quæ Archimedes defpiralibuscon- 

fcripfit, tocam rem fpiralicam iterum proprio Mar­
te compofuit , & publici iuris fecit Parifijs an** 

1657.
Sed inter exteros ipiralium proprietatum vena- 

tores excítele ctiam duo ilia maxima Geometrarum 
Italorum

|8Г*—



ïtalorum fuígentialuminaria , nimirum Bonauen- 

tura Caualerius, & Euangelifta Torricellius. Hic 
quidem incidenter in lib. dedimení. parabola? pro- 

pofić. չ 7. ve ex proporcione circuli ad ípatium fpi- 

rale ab Archimede olim tradita, quadra túráin íp- 
ííus ordinaria? parabola? adinuenirec. lile verő ex 
inftituco in lib. 6. Geomec. Indiuifib. ve ex ana­
logia ab ipfo animaduería inter ípirale fpatium, 

& parabolám verfance , ex men fura ipfius para­
bola prius tentata , omnia fymptomata circa fpi- 

laiitim fpatiortim men furam denuo medijs ab al js 

intentatis , nec aliquando excogitaos ; patefa՜ 

cerec.
Verum en im vero om nes fuperius recen íl t geo­

metra?, & pluies, plurefquealij fpeciatim hand nő­

ni mati , qui Ípíralibus i n cu b u ere aliquando , v rú­

cam ipíarum fpeciem amplexati fuere: earn nimi­
rum qua? antiquiciiă ab Archimede ipfomet , ßi 
Conoae agnita fuit : quamque nos in pofterum li­
nearem voci rabi mus. Cærerum infinitas fpiralium 

fpecies (quodfeiamus) nemo ante nos mundo pu­

li! cauit. Non ergo putamus rem t;bi ingratam fo­
re futuram , Benigne Lećtor, quæ circa infinitas 
fpecies fpiralium linearum aliquando excogitaui* 

mus, communicare. Sed ante omnia caufæfpecula՜ 
tiön is huiufee acci pe hiítoriam.

Vndccim ab hiñe annis circiter dum Kom^ 

degerenius, & dum inter geométricos Ту rones 
^numeraremur , iucundiílimum exiftimabaiur à 

nob¡&

\ ' ' ■ > 

nobis quotieícunque datum fűidet fuauiílima con- 
fuetudine, ac excellentiffima doéirina perfrui trium 

fummorum virorum, àquibusnunquamabíquelu- 
cro difcedebamus. Erant hi Michael Angelus Ric- 
cius Geomecrarum Italo rum Coryphæus , & poft 

Caualerij, ас Torricelli} fatum , geometrica maie- 

ftarisitalicæ præfidium præcipuum: Renatus Fran- 
eifeus Slufius Leodienfis ingeniorum Phænix,& ma­

ximum humanæ intelligente portentum : & R к ar­
dus Albius Anglus pietate 5 fanguine, & erudit ióne 
nobiliffimus, arque fuo Hemifphærio d i iledo cla- 
riflimus. Accidit ergo die quadam, de more cum 
prçfatoRiccio de rebus geometrids verba babeares, 

vt mu tu i difcurfusfubiećtum ipfæeffent infinitæ pa­

rabola:, & caualerîana indiuifibiliuni geometria.- 
cumque ad fexrum illius librum deuentum effet inci­
denter , audiuimus Riccium afferentem, ad Лmilitu_ 

I dinem Çàualerij,infinitas ípirales poffe menfurari, 

cui negotio feduloincumbere ab ipfo etiam f iimus 

follícitaci. AՌtune temporis nimis imbecilles, ас 
tenues in nobis erant geomecricæ vires. Tyrocinium 
ctením percurrebamus, & laćłc du m t ax ic enutrie- 

bamur; vixquedabaturea poffepercipere,quæCa­

ualerius molitus fuerat; tantum aberat, vt ipfb-ru 
imitări licerec, tamque in altum conRendere.Qua- 
propcereuenit, vt laboreperterriti, ftatim infinita: 

c mentefpirales exierint- Verum anno í б; 8. poft 
Ubelli noftri fexaginta problematum geometrico- 

łum impreffiónem,fato accidie,vt Venetip in Biblio- 
b շ teca 



téca Mîneruæcommorantes, ad noftras peruencrít 

manus opus veré aureum Andrcæ Tacquet Mathe՜ 

matici Exccllentiíliini, acfolcrtifiimi Fulgentftïim# 

Societatis lesú , Cylindrical , & Annttlaria nuncupiu 
turn. Quod reuoluentes, citius dićto incidi mus in 
ícholium prop. 12. lib. í: in quo vočatus a nemine» 
vitro feipfum conftittiit fpeâabiliiïimip: indiuiíibi' 

lium methodi iudicem ՝, contraque ipfam non minus 
inclementem , quam iniuftam fequentem profért 
fententiam . Methodum demonßrandi per indiufibiliA, 
t-vel ( <-ut ego appellare foie o') per heterogene4, quam nobilii 

geometra BonauenturaC  aualenus in lutem pro t uh t, pro le՜ 
gitima^ ac geometrica admittendam non existimo,  ̂c. fSe^ 

quicquid autumet ipíe, pro indiuiíibihbuseft veri' 
tasipfamet, ftantque illi omnes præclariflimi geo՛ 
metræ, quos in epiftola ad lećtorem operis noftri de 

Infinitis Parabolis recenfuimus: quibus nuperrime 
vitro fe aíTociauic Vincentius Viuiani in lib. 1 »• de-Հ 
Max im is, & Minimis monito poft propofir. 17. vbi 
ait. Vt hoc loco 5 ex aduerfo indirect & antiquorum npis pe-f 

duphçempofitionem 3 luceclarius pateat quantum facilitate 

breuitatis, at que euidentiœ nafeifeatur՝è noua , direílaqtd 

methodo ( rečie tarnen, cautèque rvfurpafa ) acutí finn Geo­
metra Cauakrÿ, per indiuifibilium dofârinam nobis amic f 

f mam &c. ) Illico Tacquet exemplar pecunia pro< 
prium fecimusj acdiligentifíimè ipfi ftuduimus; do-' 

ârinafque nouas y & peregrinas in ipfo comprehend 
fas femper admirați fuimusSed animaduerdmiis 
mancum ipfum extitifle,, quia Caual^rianis indiuifi' 

bilibus 

bilibus aduerfabatur , vel uti fuse expíicauimus ա 

fchoL vitimo lib.շ. de Infinit, parab. Hæcigicur vni֊ 

ca, & genuina caufaimpullitnosquædamrimarî, in 
quibus Tacquet videbatur dcficere. Cumque geo- 
metrica inuenta facillime prodeant exalijs prius ani- 
ûiaduerfis : agerque geometriens adeo fit fertilis, vt 

copiofiflimos քրսճէստ illis reddat, qui mentis ligón e 
ipfum effodiunt .՝ hinc ortum duxit, vt ea omnia col- 
ligeremus,quæin didtis libris de Infinit, parab euul- 
gauimus.-& paulo poft breui temporis interftitio,quç 

in noftris Mifcellaneis Hyppcrbolico, & Paraboli՝ 
co , ac in Geometrico publicauimus , Porrò dum 

tesad infinitas parabolas atrincares pertraâaremiis, 
hæque nobis iam fat familiares apparerent, denuo- 

infinitas fperales in mentem deuenere: arque matu­
te diícufta, & penfitata analogiaâ Caualerioagnita 
inter fpiraiem archimedeam, & paríbolam quadra- 

ticam; videbatur nobis ipfam adinfinitas фі rales 

& infinitas parabolas non multo labore extendi pof­

ié . Et quidem determinate ftatueramus ab initio 
^pufculum deinfinitis fpiralibus pro quinto fubne- 

čtere quatuor libris de infinitis parabolis : & bac de՝ 
caufadumtaxatcondnnauimusinlib. ï. propofitio- 

^es 2j. & a^.lemmatîcas pro fpiralibus, & null is in 
dićłis libris ordinatis inferientes. Sed vari j s de cau- 
^scoačti fuimus illud opus citiflirnc abfoluere , ac 

^mimpolirwm, vt apparet, publici iui is facere, & 

°pufculum de infinitis fpiralibus ad hoc vique tern- 
Nreleruare. Hæc ergo »..Benigne Le<ftor3 vera eft,.

&ѴПІЫ 

/



& vnîca inuentorum noftrorum hiftoria : quam caû* 
dide tibi tradidimiis, vt nullus laude defrauded 
emerita. De infinitis namque fpiralibus neicim^ 

quempiam verba íeciíľe. Sed prima ad hxc rima0' 
da incitamęnra à nobilísimo Geometra Riccio h5՜ 
buimus. An vero infinitas tpirales, qtras in pofter^1 
fumns explicaruri illæ fint eaçdem > quas Ricciusi11 

voris olim habcbat, penitiis ignoramus. Aft quo՜ 

modocunque fir. fequentia omnia proprio Marter 

compillauimus; ôčdiftinriusquam licu i c Ti bi co#' 
municare conati fuimus, vt à fimili laborefubleue՜ 
ris. Seq lentia percurre . Alia , fauente Deo , is 

fuccedenc. Vale—»•

Sztianne Donado Ref. 
¿Nicolo Capello Ref.

• Հհ?).

r

Alentante Angelo Donini Segr.

¿7Հօ1 Reformatori dello Studio di Padoa• 

iieieii 

di Padoa, e di quefta Cittä,
. :a

Dat. dal Magift. noftro li 27. Agofto ւճճօ.-
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itri Officij figillo muuiuimus.

Datum Brixiç in Noltro Monailerio Corporis Chrlili, die շ 8. № 
-'i- Cl «H. ! ՛. , 1

. ֊
Fr. Antonius Nouellus Gen. Iefuat.
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Rchimedes Geometra rum facile 
Princeps in áureo illő libello, 

quem de fpiralibiis, feu Helicibtis 

confcripfti, ante cartera, náturám 
ipfarum luculenter explanar, de- 
finiens. Spiralem lincam fore il­
lám nuncupandam, quæ à duplici

^otu æquabili> éodemque peraäľo tempore orrúm 
^ucit: nimirum > femidiametri dati circuli circa cen- 
ți’Um immoturn : & centri interim femidiamecrutn 

’pfam permeantis . Itaetenim loquitur. Si recia It-

priwo



% De Infinit or u m Spirali um
ipfi aquali fie трет ^velocitate moue atar fiecundum ipfiam b- 

neim motam, incipiatque a termino linea quieficente <~verfi^ 
alt er um fien punktum, hutufimodi fipiralem Ітелтіп pla.fi 
deficribet. Ve e- g. in ich cm. feq. confideremus Гспіі- 

dianietrum A R, immoto pundo A, ciari æquabili' 

ter,adeovtdeferibat circulum RSONR, Ínterin1 
veroetiam punćhim A, moueatur æquabiliter peí 
A R, adeo vt eodem tempore punćtum R, deferi՜ 

batperipheriam RS OR, punćhim vero A,perue՜ 
niât ad R. țineam cu ru a m A C F R, ortam ex du­
plici hcc rnotu æquabili appcllat Archimedes H՜ 

neam fpiralem primas reuolutionis. Sicuti fpatiu^ 
A CRA, contentum linea curua prædidta, & red* 
A R, vocat prímu m fpatium . Circulum cuius fe mi՜ 

diameter AR, circumfcjiptumdićłoípatio^rimun1 
circulum. Punćtum A, principium lineæ fpiralis’ 
Pofitionem linee A R, à qua incepit circulado, priæ 
cipiumcirciilationis. Si autem radius AK, intel' 

ligatur duplicatus in R G, vel triplicate &c֊ & xxfifi 
tus continuetur vtprins: appeilac Archimedes ipp 
rales fecundæcirculationis; tertiæ; &c. idem dic^ 
de ipatijs, &circulis. Sed hæc omnia Ipcupled^ 
percipientur ipfomet Archimede infpéčťo, fie ti # 

nofira feqiientia : namque nos in fequentibus onr 
nos Archi medís términos pafifim vfiiľpabimus.

At nos vniuerßlius fuppcnimus generan ípi& 
les . Supponimus en im cum Archimede genera11 

v tique ex duplici motu corun dem mobilium : qu°՜ 
rum illc, qui fit à centro net meante iemidiametru^' 

4 ‘ tit

, V՜ <

Spat ¡or um Menfiura. 3
Gt Temper æquabilis ; aft ille, qui fit à Semidiámetro 

fixa in centro, fit vel æquabilis, vel varie accelera- 

էստ. Si ergo moto æquabiliter A, per AR, etiam 
AR, fixa in A, æquabiliter gy retur per circumfe- 
rentiam R S OR: linea A C F R, geni ta ex duplici 

tali motu,vocaturà 

nobis prima fpi ral is, 
feùlinearis, quæ eft 
Archimedea, Si verò 
puncto A, æquabili­

ter moto per AR, 
interim A R, mo- 
Ueatur motu taliter 

accelerato, vt fpatia 
RS, R S O, &c per- 

afta, fint vt quad rata 
tem po rum inquibus

peraguntur : linea A CR, vocetur fecunda fpiralis, 
feuquadratica. Si verb AR, moueatur motu talf- 

ter accelerato, vt fpatia RS, R S O, fint vt cubi 
temporum: Illa linea diceturtertia fpiralis, feù cu­
bica. Et fie in infinitum, fecund u m quod fpatia per- 

funt ad inuicem, vt altiores temporum, in qui­
tus peraguntur,poteftates.

Si veiofemidiametro AR, produsa in G, adeo 

Vtpoteftas G A, eiufdem graduscu n fpirali fit du- 
Plafimilispoteftatis A R. v.g infpirali lineari, fit 

G Ą, dupla A R: in quadratica fir q îadratum G A, 
duplum quadrat! AR.- in cubica cúbus fit duplus 

A a CUbi



л &ebifînitoŸiitiî SpiYalttiM

cubi, &c. & intćlligamus continuări motus priores » 
fccundum quod explicatum fuit fupra ex Archimè­

de in fpirali fecundæ reuolutionis : lineæ genitæ, 
fpatia? circuli, &c. dicendi funtfecundæreuolutio­
nis, &c. Idem dicendum fipoteftas Ar, eiufdeal 
gradus cum fpirali intelligeretur triplata , quadru­
plara, &c. Spiralesecenim, fpatia, &c. dicerentut 
tertiæ reuolutionis, quartæ, &c. Hæcomnia nullo 

negocio percipientur à viris Archimedçis : ipfu(ii 

enim & nunc,&infequentibusimitabimur.

PROPOSITIO I.

Si inquamcunque infinit ar umfpiralium^ ort am exprima րէ' 
uolutione, ab initio ipfins incidant duœ linea, qupprodus 

canturrufique adcirciimferentiamprimi circuli. ArcuS 
circuli inpręcedentia contenii inter initium circulations, 
Ç53 duff as lineas yer unt ad inuicem^vt poteßates incidem 
iium in /piralem eiufdemgradus cumfpirali.

■ ■ ‘ • л 
ES to quælibet ex infinitis fpiralibus ACFRj 

orta ex prima reuolutione, & efto primus cir՜ 
cuius RS O R, &in ípiralem incidant ab initio A? 
duæ reûtæ AC, Ap, quæ occur rant circumf eren՜ 

tiæ in О, & N. Diep circiimferentiam R. S О? 
efíeadcircatnferentiani R SO N, vt poteftas a C, 

eiufdem gradus cum fpirali, ad íiinilempoteftatetfl 
4 F. V.g, in prima fpirali, feu lineari, vt a c,ad A F՛ 
In fec.hoceft quadratica^cquadratum AC> ad qu^ 

dratuna

SpáťioYtM MenfîiTA ? Հ

dratum AF. In cubica, vt cubus ас, ad cubutnr 
A F. Et ficin infinitum. PræÎenspropofiuo partim 
diuersê oftendetur à 

modo , quodemon- 
ftratur ab Archimè­

de in lineari in pio- 
pofit. 14. Quôniam 
enim AC, eft ad AF, 

Vt tempus motus per 
AC, punćłi A, ad 
tempus motus eiuf- 

dem punćłi A, per 
A F (quia motus pun- 
Փ A, fupponituræ- 
quabilis).- ergo & vtquælibet poteftas A C, adho- 
mogeneampoteftatem AF, fiefimilispoteftastem­
poris motus A, per AC, adfimüem poteftatem 

temporis motus A, per AF. Sed vt poteftas tem­
poris eiufdem gradus cum fpirali motus A, per 

AC, ad fimilem poteftatem motus per AF, fie ex 
hypothefi, arcus RS O, ad arcúm RS ON. Er­
go & arcus ad arcúm érit, vt poteftas A C, eiuf­
dem gradus cum fpiralLad fimilem poteftatem A F. 

Ç^uod &c.

COROLLARIVM.

Ergo conuertendo, & diuidendo, érit arcus N О, 
%d arcúm OSR,vtexcelfuspoteftatis AF,ciufdetn 

՜ gradas
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gradus cum fpirali fupra fimilem poteftatem A C# 

ad fimilem poteftatem AC.

S C H O L I V M.

Sed cum, vt poteftas FA, eiufdem gradus cum 
Fpirali ad fimilen poteftatem C A, fie F A, ad vlci- 

mu n terminem pro portionis FA, ad CA, continua­

ta ad tot cerm'nos qiiotus eft numerus fpiralisvni- 

tatemiior: ՝rit & arcus NOS R, ad arcúm OSR, 
vt FA, id Нис vitimam proportionalem« Nempe 
in lineari vt FA, ad CA. Inquadratica, vt FA, 
ad tert am proportionalem minorem ipfarurn FA, 
CA. In cubica ad quartam: Et ficin infinitum. Ec 
diuidendo,e it NO, ad OSR, vt exceflus FA, 

fupra vitimam minorem proportionalem adipfam •

PROPOSITIO II.

Sii» quamcunque infinit arum fpiraltum ex alijs reuolutioni* 
bus génit am, & tnfibi circ urnfcript urn circuluin incidant 
Лил line л, rut pnus. ^otefiâtes incidentium in fpira- 

lem einf le ngradus cum fpirali erunt ad inuicem, Tit aï- 
cuspe a Ixï i, <-una cum tot mt egris peripher ij $, quoi us eß 

numerus reuolutionum 'imitate minor.

SEd po'eftate femidiamecri AR, congruentei 
fpirah, daplata, triphea, &c, in G, vt explica-* 

tum fuit fuprałintelligamus continuous motibus^fpr 

ralem

tydtiorutn Men fur л. 7
ralem A CFR > continuaram fore in TVMG, 
&c. cui AC, Ap, incidantin V, M. Dicoinpri­
ma fpirali, eile A M, ad a v, vt teta circumferen- 
tia circuli RSQiR, tot vicibusaccepta, quotuseft 

numerus reuolurionum vnitate minor, vna cum ar­
eu NOSR, adeundemnumerumtotiuscircumfe­

rential RSOR, vna cum areu R SO. Infecun­
da, fie eile quadratum am, ad quadratum aV", 
In tercia, ficcubumadcubum. Ecfic in infinitum. 
Diximusautem aM, AV, eifeinprædidis rationi- 
bus cum circumferentijs circuli cuius femidiameter 

AR, quia ifti arcus funt in eadem racione cum fimi- 
libus a reu bus circuli cuius femidiameter a G, ad 

cuius peripheriam intelligendæ funt extenfæ a у, 

AM; quia funt concentrici.
Hæcpropofic. oftendeturad módúm fuperioris, 

&ad mod um Archimedis inpropofit.i 5.

COROLLARIVM-

Ergo conuertendo, & diuidendo,eritexcelfus po- 
teftatis AM, eiufdemgradus cum fpirali fuprafi- 
hiikm poteftatem AV, ad poteftatem A V, vc ar­

cus NO, ad arcúm OSR, vnacumtotintegris 
peripheries RSOR, quotus eft numerus reuolu- 

donum vnitate minor.

PRO-
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PROPOSITIO IV.'

51 m exceßu femidiametri circuli circuwfcripti cuilibetfprnti» 

Ատ lico à priwo , ßtpra ßwididwetruw circuli <~v?îitate 
minori s з fuwdturpunClum j Հջ* centro initio int er údilo 
ajjurnpto punčlo j deferib dt ur circuli periphery, Erit to.

В м “

«babus rationibus : nempe circumferentia ad cir- 

cumferentiam erit, vt poteftas E A, vnogradual 
tiorpoteftatefpírab's, ad fimilem poteftatem AVj 
Ruod &c. ՜՜֊՜յ

g De Infinimm Spiralitim
’ '• ff.*֊ Հ л

PROPOSITIO III.

... ? - ՝ :
ճ Ճfem'tdiametro primi circuli circumficriptifpatiofpiraliab- 

abfcifla. defir ib at ttr arcuk periphery. Erit tota circum­
ferentia primi circuli, ad peripher iam deferipti circuli con-

IN fchem. feq. abíciíTa A V, ab aE, lem ¡diá­
metro primi circuli circumfcripti primo fpatio 

cuiufciinquefpatij fpiralis a IÈ A, centro A, in* 
teruallo а V, defcribaturcircuhis VT IV. Dico 
cotam circumferentiam EMSE, cile ad. c ire limfe- 

rentiam VTL vtpoteftas Ea, vno gradu altior 

poteftate Ipiralis, ad fimilem poteftatem a \. V.g« 
in lineari, vt quadratum ad quadratum . In quadra՛ 

tica ; vt cubtis ad cubum. Et ficin infinitum . Nam- 
que, ratio circumferential EMS E, ad V f I, com՛ 
ponirur ex ratione ipfius ad tota tn circumferential 
VTIV, &huiusad ѴГІ, (nempecircumferen- 

tiæ EMSE, ad EMS.) Sedvt EMSE, circuni- 
fereŕitia ad totam Vf IV, fie Ea, ad a V; & 
vccădem EMSE, ad EMS, fie expropofit.pd՛ 
poteftas E A, eiuídem graduscumfpirali, ad finii' 

lem poteftatem AJ, feu aV. Ergo & ratio cír՛ 
cumfercntiæ ad circumferentiam componecur ex hí!

, duabus
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ta clrcumferentia maioris circuit, ad portionen։ circumflex 

rent'ix deflcripta, contentam inter flpiralem, linean։ 
inittum reuolutionis, <՜սէ քadum flubflemidiametro circu­
li maior is, in excejflum poteflatis ipflus eiufldem gr adus 
cum fpir ah, fapr a fimilem pote fl atem minons circuli, ճՀ 

flačtum flub flemidiametro deflcripta ctrcuwflerentiœ , Ճ7* 
excesu poteßatis ipflus eiufldem gr adus cum /pir aii, 

flupra flmilem poteflatem'femidtametri circuli minons,

feliem, feq- fupponamus G M S I B G, cfíe_^ 

լ quodcunque fpatium cuiiifcunque fpiralis à pri­
mo, n i mirum vel fecund u m, vel rertium, vel quar- 

tum, &C- & circulus radij A B, ft circulas eiufdem 

numeri fpatiocircumfcriptus, vt circulus radij AG, 
fit ipfo vnicate minor : ni mi rum fi ipfe fit fecund as, 
fit circulus radij A G, primus : n terrius,fecundas : 

&c.& inter G В, accepro pando E, intclb'gatur 
circulus radij A E . Di со peri ph л iam radij AB, 

effc ad peripheiiam E M, contentam 'nier A ÎL Տճ 
fp ira lem in M, vt faćtum fub B A, in excefiom 
poťcftatis BA, eiufdem gradés cum fpjali, fu pra 

fi miiem potefiatem A G, ad factum fub EA, in 
exceffumporeftatis ipfius eiufdere cumfpiralig-a- 

dus, fuprafimilcm poieílatem A G. V. g in puma 
fp i rali , vt re ćta n gu lu m AB G, ad redangiikim-» 
A E G. In fee. vt faćhim fub A В, in differentianl 

cju adra to rum AB, AG, ad fad um fub A E> ine*՛ 
cefltimquadratiipfiusfupraquadratum AG. EtiiC 

in infinitum in ahioribus fpiralibus.
Ratio

SpAÜorunt vVtenjwTiù 11

Ratio enimcircumfercntiæ radij ab, adciixum- 
ferentiam EM, de forisfumpta circumferentia ra~ 
dij AE, componiturexracioneipfius adcircamfe- 

rentiam radij a£, & huius ad circumferentianv 

EM- Sed vccircumferentia radj AB, adcircnn- 
ferentiam radij AE, fie radius Aß, ad radium., 
A E : 6c vt circumferentia radij A E, ad arcúm E M, 
fie circumferentia radij Aß, ad arcúm B F. Q¿a- 
re ratio circumferenciæ radij AB, ad arcúm EM» 
componeturexrationibus Aß, ad AE, &circum- 

ferentiæ radij AB, ad arcúm B F. Verum, qâo- 
niam expropofit. fecund, eftvc circumferentia radij 

Aß toc vicibus acceptaquotus eft numerusfpatij, 
ad eandem acceptam fecundum numerom vnitate 

B 2 mino՞֊
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minorem, fimul cum areu BF, fie potéftas BA, 
eiufdem gradus cum fpirali> ad fímilem poteftatem 
aM, feu A E ; ergo & vt vnica peripheria radij 

AB, ad arcúm folum BF, fie exceffus poteftatis 
AB, eiufdemgraduscumfpirali,fuprafimilempo- 
teftatem AG, ad exceffum poteftatis AE, itidem 
eiufdemgradus cum fpirali, fupra fimilem potefta- 
tem A G (ex genefi enim fpiralitim, poteftatis А В, 
eiufiiemgraduscumípirali,poteftas AG, continec 

tot partes , quotus eft numerus fpatij vnitate minor, 
& differentia poteftatum, vnicam.) Ergo ratioperi- 
pheriæ radij AB, ad arcúm E M, componetur quo՜ 

que ex racione AB, ad A E, & ex ratione exceífus 
poteftatis AB, eiufdemgraduscumfpirali,fiiprafí- 
milem poteftatem A G, ad exceffum fimilispotefta- 
tis A E, fupra eandem poteftatem A G. Nempe 

eritauipfum, vtfačíum fub AB, inprioremexcef* 
fum, adfaóiumfub A E, inpofteriorem exceffum, 

Quod eratoftendendum.

Spdtioruw Menjuva. i »
tes 5 qua?, quoniani ftatueramus ab initio cum opere 
de Infinitis parabolis edere etiam hocopuiculum de 
infinitis fpiralibus, in harumgratiam explicate fue­

te . Verum ,quoniam multa nos coegerunt abíblue- 
te quamprimum opus illud , citacæ propoficlones 

tunc temporis proprium finem baud fuerunc confe- 
cutæ. Cum autem fint in præfenciarum neceifarlæ, 
dcterminauimus, vt cuilibetfintin promptu, ipías 

ex citatoopere rranicribere; fed nunc vigefimamter- 
tiam,infra iuo loco, vigefimamquartam. Sit ergo-

PROPOSITIO V.

a <~verťtce cuiufungue trilinei a primo ducat ur linea in ba- 
jim fe c an s curuam parabolic am : & per pun SI urn <-ubife­
cal curuam ducatur ^vfque ad dtametrum par alíela baß. 
Erit baßs trilinei ad fui partem interceptam inter du­

dám , Հձ* diametrum, ֊՜սէpoteftas diametri trilinei nano 
gradu inferior pot ejlate trilinei, ad'fimdèm pote fiate m dia- 

" metri trilinei ad naerttcem.

Sít quodlibet trilineum à primo ( nempe primo 

excepto, quod eft triangulum) CB A, cuius 
ľertex B, diameter В А, & à vértice В, ducatur 

vĄ in bafim iecanscuruamin E &pcr E, ducatur 
ț ₽> parallel C A. Dico C A, elfe ad AD, vtpo- 
eftas A B, vno gradu inferior poteftate trilinei, ad 
^ilem poteftatem B F. V. g. in trilineo quadra ti- 

%erit CA, ad AD, vt AB, ad BF. In cubico, vt 

quadra-

X s C H О L I V M.

Qua? ímt infinita trillo ea parabolica explícatum 
fuit initio primi libri eorum, quos de Infinitis para* 

bolis euulgauimus. Diximus enim ibidem, nos pro 
talibus trilineis intelligere fpatia, quæfmitexceflus 
parallelogrammi circumfcripti Infinitis fémipara- 
bolis fupra ipías, De Infinitis trilinelsinpropofit» 

í4« eiufdem libri oftendimusduasproprleu-

tes,
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quadratum AB, ad quadratura BF. ín quadra#' 
qtiadratico, vtcubus A В, adcubum BF. Et fičí*1 
infinitum. Q^oniam enim proportio CA, ad A P 
compc nitur ex proporcione CA, ad EF, & hu#* 

ad D A : ex genefi autem parabolarum, eft vt CA; 
ad EF, fiepoteftas AB, eiufdem graduscumtrí՝1՜ 

neo, ad fimilempoteftatem BF.- &vt EF, ad 
fie B F, ad В A. Ergo ratio CA, ad A D, comp0 
netur exrationibuspoteftatis AB, ein ídem grau# 

cum trilineo ad fimilem poteftatem BF, & ex rat#՜ 
ne BF, ad В A. Sed ex iftisduabusrationibus co# 

ponitur ratm poteftatis Aß, vno gradu inferi°r 
por. íhtetrilinei,ad fimilempoteftatem BF. Егу 

patee propoficum.

Spatio rum Menfura f j

PROPOSITIO VL

^Kcejfas primi circuit fupra quodlibet fpirale fpatium ex 

prima reuolutione, eflaqualis trilineo parabólico amo gra­
du alt ¡orí Jpatio fpiralt, cuius diameter (it aqualis femi- 

di ametro circulabais vero circumferential.

Sic qUcTcunque fpiralis ex prima reuolutione-» 

A I E, A E, vero fit linea reuolutionis initium, 
¡tque etiam femidiameter circuli primi ; pariter efto 
Parallelogrammum rećłangulum Z Q, circumfcri- 
Ptum femiparabolæ ZOR, cuius bafis Z R, ver- 
tex O, quæ fit gradusvnitatealtioris gradu fpiralis: 

J«g.fi fpiralis fit linearis, parabola fit quadratics : ii 
1 Pi ral i s fit quadratics, parabola fit cu bica: &c. in- 
iiiper ZR, Seu OQ¿ fit squalls Semidiámetro E A, 
^O, ve¡о, feu R (Հձ fit æqualis circumferentiæ 

pMSE. Dico exceifum circuli Supra fpatium fpira- 

e ( qui dcinceps breuitatisgratia vocabiturexceiïus 
^bfolutè) æqualemeife RGOQj trilineo. Acci- 

Piatur in A E, arbitrarièpunćSum V, & centro A, 

^teruallo A v, deferibatur circulus fecans Spiralem 

'n I > &ducatur AlS; deindefiat OX, aqualis 
2 V, feu A i, & ducarur X G Y, parallela R Q, 
^per G, ipfa G B, parallela RZ. Quoniamenim 

l-x natura patabolæ explicara initio lib. pri. de infin. 
^rab. eft vtpoteíhs R Z, feú O Q, congruenspa- 
l^bolæ ad fimilempoteftatem BG, fcù OX, fic 

ZO,
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ZO, íeu ad ВО, feu GX: &cumvttalis 

poteïlas QO, ad fimilem poteftatem OX, fiein 
îpiralifimilis poteftas E A, ad fimilem poteftatefl1 

A V (quia Q O, OX, funtæqualesipfis EA, AV՛) 

Ergovt RQ^ ad GX, fie poteftas EA, congru՜ 
cas parabole, nempe vno gradu altior poteftate fpi՜ 

ralis,adfimilempoteftatem AV, feu AJ. Sede^ 
p ropo fi r. 3. vt talis poteftas EA, ad poteftatenv 
Al, fie circumferenția EMSE, ad circumfereo՜ 

tiam ѴГІ. Ergo & vr R Վ, feù Y X, ad G X, 
fie circumferenția EMSE, ad circumferential 
V TI. Ergo & permutando,vt X Y, ad EMS՞ճլ 
fie G X, ad VT I. Sed exconftrućtione, YX, fe¿ 

RQ¿ eft æqualis circumferentiæ EMSE. Erg0 
criam GX, érit æqualis VTI. Cum ergo pun՜ 
da V, X, lumpra ŕuerint arbitrarle, ergoomneslb 

neæ trilinei RG О Վ, parallels? R Q, erunt æ՜ 
quales omnibus circumferentijs exceifus circul1 

E M S E, fupra fpirale fpariumj quæ circumferentiæ 
funt concentrica? ipfi EMSE. Ergo & trilineum 

eri t squale prædicto exce fiúi. Quod &c.

SCHOLIVM.

Notetur autem, quod fupradida propofitio non 
folum verificatur fecundum rotas magnitudines,fe^ 

etiamfccLindum ipiartim partes proportionales -Nb 

mirum, non modo totus excefius circuli érit æqual15 
toto trilineo RGOQ, íedetiamfi AV, OX»

- fint

fint æquales, pars exce flus claufa ckcumferentiaJ 
B MS E, rpirali EI, circumferenția i T V, &rećta 
ÍV, cric æqualis trapézio parabólico RGXQ^ 
Idem intelLgatur dealijs partibus, dummodo fern« 

Per A E, QO, æqualiterfccentur.
Ex hac doćtrina, & ex fchoL1.pr0pofit. 3 lib. 1 .de 

Infinit. Parab. deducemos, quod fi centro A, inter- 

լ’ս11օ AV, defcribatur quælibet circumferential 
\ T1 : erit coins excelfus ad partem fui claufam cur-

A 1, J T V, & reda A V, vt poteftas E A, du- 
Plicigiadu aluor poteftate fpiralis, ad fimilem po- 

C tcfta-
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teftatem AV. V. in lineari, vtcubus EA, ad 

cubum AV. In quadratica , vt quadratoquadra- 
tumadquadratoquadratum , &c, Ratio eft »quia ex 

citat, fchol. trilineum RGOQ^ eft ad trilineum 
ad verticcm G OX, in prsedićtis rationibus • Qu^ 

doćtrina diligenter notetur, ex ipía enimnon pauca 

faciliter in pofte rum deducemus.

PROPOSITIO vu.

Si intv a circulam cir cum/criptum primo/patio bélico ducatur 

circulas concentricus, Erit ar milla, excef/us primi cir cu- 
h /ирга duci um, ad partem e x се/fus quam comprehendit^ 
<-cjttoi medietates amborum radiorum circularum^ quotas 

numero 
doris ad

minorem, quorumprimusfit radius maior.

IN eodem ich emat. centro A, radio AV, fit 

quilibetcirculas concentricus ipfi EMSE» & 
ipío minor, fecans cxceffum, & fpatium, vt in ft he՜ 
mate. Dico armillam circularem cuius latitudo VE, 
quæ eft differentia circulorum, effe ad partem excef- 

fus » quam continec, nempe illám » quam claudunt 
peripheria EMSE, fpirali ÉI, circumferential 

V1 J, &reda V E, vt tot medietates ipfarum E A, 
AV; quotus eft numerus gradas ípiralis binario au- 
dus,ad EA, AV, cum tot continue proporționali՜ 

bus proportionis EA, AV, continuât«, quota5

c (ł numeras gradesfpiralis binario aticius, ad tot 
términos proportionis, continuata ratione radij ոն

eft idem numerus gradtis fpiralis binario au4bs. 

V.g. in fpirali lineari, vt s-medietatesipiarum EA3 
AV, Teiivt E A, A V, fefquialteræ, ad EA > AV, 
cumtertiaproporționali. Inquadratica, vt 4. me- 
dietates EA, AV, feu vtipfarum duplæ,ad EAS 
AV, cum duobus alijs terminis continué proportio- 

nalibus. Et ficin infinitum.
Trilineum parabolicum anteced. propofit. fit fe- 

<ftum cum triangulo fibi circunscripto linea N G X,. 
RQ, parallela^vt QX, æquetur EV. Patet faci­
liter ex propofit« anteced. & ex eins fchoL ficuti toľ 

. . - c a tum
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tum triangulum R O Q, eft æquale toti circulo ra­
di j A E, & rotu m trilineum RGOQ, e ft æquale 
toti exccffui, fic trapezium RNXQ, efle æquale 
arn illælatitudmis VE; & trapezium RGXQ, eile 
æquale exceíľii ab armilla comprehenfo. Ergo ar­
milia ad exceflum , & trapezium triangulare ad tra­
pezium trilineare, habebunt eandem rationeau. 
Tunc , ratio trapezij RNXQ, ad trapezium., 
R G X Q¿ ( le í >ris íumpto parallelogramm o Y Q) 

compomrn r ex rations illius ad parallelogrammum, 
d3¿ hu.us ad trapezium RGXQ . -Aft ex z. parte 

propolit. 9« lib- pri. de Infinit. Para b. eft trapezium 

RNXQ^ad Y Q, vt X O, O Q, ad duplám O Q: 
& vt O X, O Q, feu vt duæ medietates O X, O Q, 
ad duplám Qü> fic tot medietates O X, O Q, quo- 

tuseft numerusgradusfpiralis binarioaućtus, ad cot 

numero QО. Ergo RNYQ, érit ad YQ, vt 
І11.Р tot medietates ad tot QO. Scd YQ^eftad 
RGXQ, ex loe.citat, vttot QO,quotuseftnu­

merus tribnei vnitareaućtus (nempe quotuseft nu՜ 
merusfpiralisbinarioaućtus) ad QO, OX, cum 

alijs rerminis proportionis QO, ad OX, conti­
nuata ad tor terminos, vt numerus eorum excedat 
numcrum Eriiméi vnitare ( nempe fpiralis binario.) 
Ergo ratio trapezij triangularis, ad A G X Q^cotn- 

ponetur ex ijfdem rationibus. Sed ex iplis comp0՜ 
nitur etiam rado tor medietatum QO, OX, quo՜ 
tus eft numerus fpiralis binario aućłus, ad QO, 
OX, cum ilhs tot numero rerminis. Ergo etiam 

trape-

Spattorum Menfura . շ լ
trapezium ad trapezium > & confegUenter arm¡¡|a 
latrrudinis V E, eric ad partem ëixëe/Tus dibarn 
quam comprehendit, vtillæ cot medietates adillas 

proportionales. Nempe, vttotmedietatesipfarum 
EA, A V, quotus eft numerus fpiralis binario au- 
ôus,ad E A, A V, vna cum totales proporciona- 
libus,quæ íimul adæqLienc eundeui numerumfpira­

lis binario auâum.

COROLLARIVM.

Ergo per conuerfionem rationis,er it armilla radi) 
VE, ad partem fpatij helici quam claudic, nempe 
ad illám, quæ claudicar reda VE, & curuis IE, 
IV, vt illæ medietates ad ex ce (Tu m ipfarum fupra 
illas proportionales. Nempe in lineari vt fefquial- 

tera EA, AV, ad exceflum vnius medietatis EA, 
AV, fupra tertiam minorem proportionalem. In 
quadratica>vtexceifus EA, A V, fupra terciám, & 

quartam minores proporciones,&c.

PROPOSITIO. VIII.

Circulus duft us con cent ricus3 érit ad partem exce flus, quam 
conțineți nat pot eß as radij circuli maior is eiufdem gr adus 
cumfpiralt, ad talem partem fimilis poteßatis radi] duft"t, 
qua fe habe at ad totam3 nat binarium adnumerumfpira- 

hs binario au ft um.

In
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IN Eodem (chemate . Dico circulum radij
AV, eifern ad AIT V A, partem excef- 

fus quamclaudit, vt poteftas E A, eiufdem gradus 
cum fpirali, ad partem fimilispoteftatis AV, quas 
fe habeat ad totam poteftatem AV, vtbinarium 
ad numerum fpiralis binario auburn. Nempe in li­
neari ,vt EA, ad * AV. In quadratica, vt qua- 
dratum EA, ad * quadrati AV. In cubica , vt 

cubus EA, ad ? cubi AV. Etficdifcurrendo.
Triangulum enim NOX, eitæqualecirculora­

dij, AV, & trilineum GOX, æquale exceíľui 
AI TV 5 ergo triangulum ad trilineum, & circulus. 
ad exceífum crunt in eadem racione. Sed intellećła 
rećta G О, triangulum N О X, ей ad triangulum 
GOX, vt NX, ad GX (nempe vttotacircum- 

ferentia V TIV, ad circumfcrentiam V TI (NX, 
enim, & GX, funtæquales illiscircumferentijs: ) 
& triangulum GOX,. eft ad trilineum GOX, 
ex fchol.pri- propofit. i.lib. t. delnfinit.Parab.vt 
numerus trilineivnitateau&us ( nempe vt numerus 
fpiralis binario aućłus ) ad binarium, nempe , vt 

GX, ad talem fui partem; feu vt circumferential 
IT V, ad talem fui partem. Ergo ex æquali, érit 
NOX, adtrilineum, &confequentercirculusra- 
dij Ea, ad partem cxceflus AIT V, vt cota cir- 
cumferentia radij a V, ad calem partem V T I, qu# 
fe habeat ad ipíam, vt binarium ad numerum bina՜ 
rio auétum . Sed vt circumferentia.rad.ij. Ay, ad 

diétam partem circumferentia: V Tl, fiçcircumfe'

¿i. rentra

SpdtioYum benfará. շ շ
rentià radij E a, ad fimilem partem circumferentia 
EMS: & cum fit vt circumferentia radij AE, ad 
EMS, íicpoteftas Ea, eiufdem gradus cum ípi* 
rali, ad fimilem poteftatem AJ, feú АV; vndeeft 
etiam vt circumferentia radij A E, ad talem partem 
EMS, quæfehabeat adipíam,vtbinarium adnu­

merum binario auétum,fie poteftas EA, eiufdem 

gradus cum fpirali ad talem partem íimilispoteftatis 
AV, quæfe habeat ad ipfam, vt binarium ad nume­
rum fpiralis binario aućtum . Ergo à primo ad vlti- 
mum,éritcirculus radij a V, ad exceífum aITV, 
vt diéta poteftas EA, addićtampartémíimilispo­
teftatis AV* Quoderatoftendum.

COROLLARIVM-

Per conuerfionem ergo rationis érit circulus radij 

л V, ad partém fpatij , quam claudic, nempe ad 
a 1V a , vt diéta poteftas E a , ad exceífum ipíius 

fupra diétás partes poteftatis íimilis a V.

SCHOLIVM.

VtimitaremurCaualeriumin lib 6. Geom. Indi, 

rftendimus 6. propofitionem perindiuifibilia : ve- 
mmipfum omnimodéinfcqtientes,illám oftendemus 

íródó Archimedeo, & ipfam demonftrabimus vni- 
uerfalúis: non modo quiaagemus de infinitis fpirali- 
bus, cum ipfe de vnica egerit dumtaxat, fed etiam-»
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fpirale a S R М В a , vt triangulum FGHj ad 

trilineum F G H, fibiinfcriptum.
Si triangulum non eft ad trilineum in cădem гаЛ 

tione cum circulo ad ilium exce/luir,vel eft in maio­

ri, veim minori. Sit primo in minori. Frgo trian- 
guknťad aliquid minus illő trilineo érit in cădem», 

ratione. Sit excellas quo trilineum fuperatma- 
gnitudincm, ad quam triangulum eft in eadem ra­
nene cul. circulo ad iliumexceffum. HG> bails 

D trian-
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quia vmuerfaliter confiderabimus trilinea , &Ոհհ 
prædiétis exceiïibus æqualia tantum, vt fecit Caua- 
lerius . Mödus iile oftendendi Archimedeus notu* 
modò poteft Гегиагі in ifta propofitione, fed etiam 
in omnibus alijs fequentibus » in quibus particulari- 
ter in fpirali lineari ipfo vtitur Caualerius, & quidem 
Temper duplici decaufavniuerfalius. Verum nos ip- 
fumnon adhibebimusnifiin præfentrpropofitione. 

In alijsetenimvtemur regali,& facili indiuifibilium 

via,relinquentes illám archimedeam ijs,qui in rebus 
geometriciscupiunt excruciari. Verum tarnen eft, 
quod fi quisoptabir oftendere illas propofitiones Ar„ 
chimedeè, id ei lice bit perficere, attente confiderata 

í ?qi end propofitione, & ad ipfius inflar,fed congru- 
cmi modo,operando, & difeurrendo,

PROPOSITION IX.

Circulus ad exce fiúra fui fiukra quo dli bet fi att um /nlr.de ex 
prima reuolutione earn habet preport tonem , quam Iubeț 
triangulum circitmfi 71 pt um tri lines <~ѵпо gradu altior і/рі* 

rah} adipfum,

Sit qiLTcunquç fpiralis ex prima reuol и tioner 
ASRMB, cum fibi circumfcripto circulo 

B D G E, & fit quodlibet triangulum rećlangulum 
cum fibi inferipto tril i neo F G H, vno gradu akio՛ 

ri gradu fpiralis, vt diétum fuit fupra. Dico circu­

li֊՝ m diétu m, effe ad exceíTum ipfius fupra fpatium 

fpirale

A 6 ŕ
1 > Q
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rrianguli diuidatur bifariam in n, & partes rui fum 

bifariam in P, r, & hoc Temper fiat, donee à veni­
ce F, dudis F г, F п, F P, tandem deueniatur ad 

triangulum FrG, qued fit minus fpatio &per 

punda I,k,L, vbi duda: à vértice F, fecantcuruam 
parabolicam, ducantur parallels ipfi HG, vt in 

(chemate. Habemus ergotrilineocircumfcriptam 
figuram conftantem ex triangulo FI Q, & ex tra- 
pezijs kQ, LT, HVi & alteram inferiptam con­
fian t cm ex trapezijs N (Հլ O T, P V j & excefius 

Circumfcriptæ fu pra inferiptam minor eft fpatio ո: 

quia excefius pradićtus (vt confideranti patet) æ- 
quatur triangulo FrG, quodexconftrudionc, eft 
sequale л. Ergo trilineum fuperabit figuram fibi 
inferiptam multo minori quantitate quam fit л. 

Ergo triangulum H F G, ad talem figuram in trili- 

neo inferiptam adhuc érit in minori radoné quam 
circuios ad exceffum fiipra fpatium fpirale. Quod 

feruetur.
Tune AB, diuidatur fimiliter in 3,4,7, ficutí 

diuiíaeft F G, in Q, T, V: & centro A, internal- 

lis A 5, A4, A 7, defiribanturcircumferential 3 S, 

4 5 R, 7 8 9 M, ficantes fpiralem in S, R, M, per 
quæ tranfeant A S D, A R C, A M E, produda: ad 

circumferenťiam v {que.
Ovoniam ergo circumferentia BDCEB,adcir՜ 

cumferentiam 7 8 5 M, eft ex propefit. 3. vt pote՜ 
ftas B A , vno gradu altior poteftatefpiralis, adfi՜ 

miiem poteftatem A 7; & AB, G F, fidæfiintpr^ 

por-

Q
 <

portionalíter in 7, V,- vndè eft vt poteftas B A» vno 
gradu altiorpoteftatefpi ralisad fímilem poteftatem 

A 7» fíe fimilis poteftas G F, ad fimilem poteftatem 
FV ; ergo&circumferentia BDCEB, eritadeir- 
cumferentia 7 8 9 M, vt poteftas GF , vno grada, 

altior poteftate fpiralis ^nempe eiufdem graduseum 
trilineO) quod fupponituŕ vno gradu altius Грігаіі ) 
adfímilempoteftatem FV. Sedexnaturatrilinei9 
eft vt prædtôa poteftas GF% ad poteftatem FV, 

ճ Da fic 

<.
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fie H G, ad LV. Ergo & ve H G, ad LV, ficcir- 

cumferenda BDCEB , ad circumferentiam_> 

7 8 9 M . Eodem modo probabimus, circumferen- 
tiam BDCEB, elfe ad circumferentias 42R, 3 S, 
vt H G, ad K T, LQ¿ idemque probabimus de 

alijscircumferentijsinfcriptisinexceflu, fi adefient. 
Cum ergo 34, fie proporcionális ipfi QT; cir- 
cumbrentia 5 S, ipfi I Q¿ & circumŕerentia 4 s, 

ipfi NT: Ergo fifciacircularis 38^4, eiit pro­

porcionális trapézio NQ¿, ex luculenter explicatis 
in propofic. 7. lib. 2. de infinit, parab. & in fcholijs 

eiiifdem ; vnde ent circulus totus adfafeiam prxdi- 
ćłam,vt triangulum HEG, ad trapezium IT. Eo­
dem modo probabitur efle circumferentiam ad fa- 

feiam 4^987, vt HEG, triangulum ad trape­

zium к V; & eirculum ad fafeiam 7 8 9 M E C D B, 
ve triangulum ad trapezium LG; & fie probaretur 

dcalijs. Ergo circulas érit ad om nes fafciasinícri- 
ptas intra illurn excefium, vt triangulum ad omnia 
trapezia inferipta intra trilineum. Sed triangulum 
proba’um eftfupra, efle ad omnia trapezia inícripta 

in triiineo, in minori ratione, quam circulus ad ex- 
cefliim ¡Hum. Ergocirculusadomnesfafeiasinferí- 

peas intra cxceiTum, erűin minori racione, quam ad 
excefium ipfum. Quod implicat. Quare&c.

Sed ncc ctiam érit triangulum in maiori racione 
ad trilim um, quam circulus ad exce fiu m. Nam fie, 
triangulum ad aliquid maius triiineo érit injeadern 

racione cum circulo ad excefium. Sitexcefífisruríun1

ĄyJC
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vt triangulum fit ad trilineum cum ո, in eadem 

ratione cum circulo ad excefium. Dimdatur iteru n 
H G, bifariam, & partes iterumbifariam, & confti- 

tuantur triangula , vt faćtumefi prius, vt vnum tri. 
angulorum v.g. F rG, minus fit fparip ռ. Ergo 

triangulum ad trilineum fimul cum triangulo 

F r G, érit adhuc in maiori rajtione quam circulus 

ad excefium. Si ergo facíis circumferiptione , & 
inferiptione vt in fehemare : patebit triangulum-, 
IFQ, cumtrapezijs kl, Լ к» HL, quæfuntæqua- 
lia ex ce fiúi figuráé circumfcriptæ fupra trapezia֊, 
NO* ОТ, PV, inícripta, æqualia efie triangulo 
FrG. Ergo figura circumfcripta fuperabit inferí- 

ptamfpatio minori ռ, Ergo figura circumfcripta 

fuperabit trilineum multo minori quantitate. Ergo 
triangulum ad figuram circumfcriptam cric in multo 
maiori racione, quam circulus ad excefium. Sed eo­

dem modo,quo faâum fuit fupra, probabimus, cir- 
culumad feâorem SA 3, efle vt triangulum ad trian­

gulum I F Q¿ & eirculum adfafeiam $42RÀ S3, 
Vt triangulum H F G, ad trapezium k Q: & fie de 
alijs fafcijs,& trapezijs circumfcriptis excefiui præ- 
dićto , & ipfi triiineo. Ergo circulus ad cotam figu­

ram excelTui circumfcriptam» eritvc triangulum ad 

figuram circumfcriptam triiineo. Ergo circulus er ic 
in maiori ratione ad figuram circumfcriptam excef- 
fui, quamad ipíum excefium. Quod icerum impli­

cat. Ergo êíc. Quod

CO-
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Ergo perconuerfionem rationis, érit circulus ad, 
ipfum fpatium fpirale, vt triangulum ad exceíTum 

ipfius fupra trilineum. Cum ergo oítenfum fit in 
fchol. i. propoíit. í .lib. i.de Infinit. Parab. eíTe trian­
gulum HFG, ad exceíTum ipfiusTupra trilineum, 
vt numerus trilineí vnitate auáus, ad numerám trik­

óéi vnitate minutum : érit & circulus ad fpatium fpi­

rale, vt numerus trilinei vnitate au&us, ad ipfum 
vnitate minutum: nempe vt numerus fpiralis binario 

aućtus ad ipfum numerám fpiralis ( numerus enim 
trilinei íuperat femper numerám fpiralis vnitate-#. ) 
Erit ergocirculus ad primum fpatium fpirale,vt 

ad 1. Ad fee. vt 4. ad 2.. Ad tertium, vt 5. ad 3. Et 
fie in infinitum э aućłis femper antecedente, &con- 

fequente vnitate.

. PROPOSITIO X.

Si in fpiralem quamcunque exprima reuolutione ert am du­
cat ur linea, Հչ* centro initio, internado illa linea defriba- 
tur circulus. Ent primus circulus fpir ali circumfcript us} 

ad fetterem circuit defcripti content um duela linea, (fif 
portioné abfijfa d linea, qua efi indium reuolutionis in 
precedencia, oat pote fiasfemidiametriprimi circuli dupli­
ci gradu alttor potentate fpindts^adfimilempotefiatem та- 

dij altcrius circuit »

ERo

í— f
E Sto quxliber fpiralis ex prima reuolutione orta

AIE, in qua duda vbilibct ab initio A, linea 
AI, centro A, interuallo Al, fitdefcriptuscircu­
lus VITV. Dicocirculumradij AE, eifeadfe 

¿torem A VTI A, vt poteftas E A, duplici gra­

du altior poteftate fpiralis, ad fimilem poteftatem 
AI, fcii A V. Ncmpe in lineari, vt cubus adcu- 
bum . In quadratica, vt quadratoquadratum ad qua- 

dratoquadratum &c.
Namcirculus radij AE, adfedorem A VTIA, 

habet racionem compofitam ex racione ipfius ad cir» 
culum

Մ —££.—
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COROLLA RI VM I

Deducemos enim primo, quod in tel ledo triline® 
parabólico RGOQ¿vnogradualtiore graduГрь 

ralis, cumfibi circumfcripto triangulo R O Q; erit 
triangulum ad trilineum, vt feitor А ѴТІ A, aj 
cxceffum ipfiusfupra portionéra fpatij fpiralis com- 

prehenfam reda,&curua A L Quodpatet, quia cum 
lit totus circulas radi; A E* adfedorem A V TI A, 
Vt exceíTus circuli radi j A E, fupra fpatium fpirale

De lnfiïntoYUin Spłr ¿diurn 
culumradij A V, & huius ad fedorem. Sedvtcir- 

cuius radi; A E, ad circulam radij A V, fie quadra­
turn AE, ad quadrature A V : & vt Circulus radij 

AV, ad ftdorem А ѴТІА, fieperipheria VT1V» 

ad peripheriam VTI;nempefieperipheria EMSE, 
ad peripheriam EMS: & vt peripheria EMSE, 
ad EMS, fie potefias EA, eiufdein gradas 
cure fpirali, ad fi re ile m poteftatem AI, feu AV, 
expropofit. z. Ergo circulas radij A E, adfedorem 

A V T 1A, habebit rationemcompofitam exratio- 
ne A E, ad quadraci quadrature A V, & ex rations 
poteflatis AE,eiufdem gradas cure fpirali,ad fimilem 

poteftatíin AV. Sed ex hisduabus rationibuscom- 
ponitur ratio poteflatis A E, duplici gradu altioris 
poteflate fpiralis,ad firnilem poteftatem A V. Quare 

pater piqpofitum.

SCHOLIVM.

Cure in ft hoi. propc fit, 6. probatura fit, efleex- 
í'cíTiim circuli radij A E, fiipra ipatium fpirale, ad 

fiii partem contentam reda a V, & curuîs aj? 
j T V, vt poteftas pariter E A, duplici gradu altior 

poteflate fpiralis, ad fimilem poteftatem A V. Eric 
etism prædidus excellas ad talem fui partem , vtcir­

culas radij AE, ad fedorem AV Tl A. Ex qua 
analogia, feii fimilitudine proportion ura Iicebit va­

ria vclaticórollaiia deducere.

о
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COROLLARIVM Ц.

Deducemus 2.c(Teetiam per conuerfionem ratio- 
n is э fećłorem A V T J A, ad partem fpatij fpiralis 

contentam rećła, & euru a A I, vt triangulum ad 
exceíTum ipfíus fupra trilineum. Nempe iuxta ex­
plicata in íchol. eiufdem propofit. vt numerus ípira- 

lís binario aućłus,ad numerum fpiralis.

COROLLARIVM III.

Deducemus: j..etiam armillam circularem cuius 

latitudo SI, vei VE, vnacumfećłore AVIA, 
efiead fpauumcomprehenfum rećtis A I, A E, & 
etirua E is vt numerus binario aućtus,ad numerum« 
Çumenim probatura fit > e fie vr totum ad rotura, ira 

äbl atura ad ablatum, nerape vr totus circulas adro* 
tura фа tiu га, fie ablatum fećłorem A VTl A, ad 

ablaru n fpatium: cric & reliquum ad reliquum ve to- 
шт ad coturn.

Д Infinttoľum SprAÜum

ad partem ipfius comprehenfam reâa AV, &cur- 

uis VTI, IA: ériteriampermutando, circulusra- 

dij AE, ad exceflum, vt A V TIA, ad illám par­
tém exceflus, quam com prehendit. Sed ex propoíL 

9. eftcirculusad exccíTum, vttriangulum ROQ, 
ad trilineum. Ergo etiam fedor ad ilium cxcefíum 
eritjVt triangulum ad trilineum.

COROLLARIVM IV-

Deducemus 4. efle totum fpatium fpirale ad por­

tionéra fui contentam recta, & curua Al, vt pote- 
ftas aE, duplici gradu altior pote fiate fpiralis, ad 

fi nilem potefiarem Al, feu AV. Cumenim pro­
batura fit, fie elfe tatuai circulara ad totum fpatium, 
vt lector a VTI V, ad partem claufam recta, & 
curua aL Erit etiam permutando >vt totuscircu- 
lusadfectorem, nempeexpræfenti propofic. vtpo- 

- ........ E a teftas

X
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teftas aE, duplici gradu altior poteftate ípi ral is/ 
ad fimilem poteftatem A Լ feu a V, fie totum fpa- 
tiumfpirale , ad fui partem claufam recta > &cur- 

ua ai.

Spatiorum SMenfura, 5 7
rali, adfui t aie s paries, fatl1 fub^ differentia quadra֊

torum dußarum in poteftatem minoris etufdem gradus 
cumfpiralh qua fe habeant ad bacfatia <-yț numerus fpi~ 
ralis ad numer um au tlum binario «

CORO LL ARI VM V.

Non di u c río modo quo factum eft in coroll. j.՛ 
deduce nus 5. in Cehem, propoíit. fequen- dućłis 

ab A, initio fpiralis AXC DB, duabus lineis 
AC, A D, intercipientibusfpatium intermedium 
fpirale CAD, ac femidiametris AC, AD, de- 
fcripcis circulis , effe fećłorem OAD, fimul 

cum faicia COGEV, ad fpatium CaD , vt 
numerus binario aućłus ad numerom . Ex dićłis 

enim ,uçft in dićła ratione tam totus fećtor a d O G 
Е а, ad return fpatium adcXa, quam ablatus 
fcćłor ас N V a, ad ablarum fpatium a C X. Er­

go & reliquum ad rcliquumerit, vt totum ad rotum : 
nempe in dićta racione •

PROPOSITIO XI.

Si ab initio cuiufcunquespirális ducantur du& hne л termina* 
ta ad duo punßa intermedia fpiralis, (pf centro initio, in­

ternado maiori dußarum de frottír circulas . Sector 
cir cum f r ip t us fatio fpiralia duabus dußis claufo, ertt 
fid ipfam, <Ղ>է faß um fab quadrat 0 maioris duiïœ in di fa 
fe renii am pote f atum dußarum eiufdemgradus cum fpiՀ 

rali»

ESto quxlibet fpiralis AXC DB, & ab initio 

A, fint duâæ AC, AD, & centro A, inrer- 

uallo AD, maiori fit defcriptuscirculas, &ç. Dico 
fećtorem OAD, effe ad fegmencum fpirale CAD, 
vt faćłum fub quadrate О A, in differentiam pote­
ftate m О A, AC, eiufdem gradus cumfpirali, ad 
fui tales partes, & faéti Cub differentia quadratorum 

О A, AC, inpoteftatem ĄC, eiufdem gradus cum 
fpiiali fimul, quas fe habeantad harc faćła, vt nume­
rus fpiralis ad numerum binario auftum. V. g in li­
neari , vt faćłum fub quadrato О A, in OC, ad 

i ipfius, & faćłffub differentia quadratorum О A, 
AC, in AC. In quadratica, vtfaćłumfubquadra* 

dr a-
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to O A, in differential« quadratorum О A, AC, 

ad *, hiiius, &faćłi fub eadem differentia in qua- 
dratum CA. In cubica , vt faluin fub quad rato 
О A, in differenciám cuboriina О A, AC, ad hu- 
ius faćti, & facti fub differentia qua draco rum О A, 
C A, in cubara C A. Et lie in infinitum. Centro 
criara a, interuallo AC, defcribatur aliuscirculas. 
Quoniam lector О AD, eft ad feccoretn C AM, vt 

quadratura O a, ad quadraram CA; ergo per con- 
uerfionemrationis, eric ad fafciam MDÒC, vt 

quadratura Oa, ad differenciám quadracorum, 
OA, a q , Quaniam vero ex coroll, propolic. prim, 
eft circumferenria D O, ad circumferentiam OGE 
(nempefafciacircularis M DOC, adfafciam С О 
GEV,) vtdifferentiapoteftatum A D, leu О A, 

& AC, eiufdem gradas cum fpi rali, adfimilem po- 
teftatem AC; & lector OaD, ad fafciam CO 
GEV, haber racionem compofitam ex racione ip* 
fius ad fafciam MDOC> & huius ad fafciam С О 
GEV. Ergofeccoradfafciam COGEV, érit in 

racionecompofita ex racionequadrati О a, addif- 
ferentiam quadratorum О a, a C, & ex racione dif­
ferentiae poteftatum О a, ас, eiufdem gradas cum 

<fpirali, ad fimilem poreftatem C a. Ergo lector eric 
ad talem la leiam, vt factum fub quad rato О a, in 
differenciám poteftatum О a, C a, eiufdem gradus 
cumfpirali, ad factum fub differentia quadratorum 

О a, CA, in poreftatem C A, eiufdem gradus cun1 
fpirali* Etconuertcndo y & componendo> eric fa* 

feia

fcia cum fectore ad cundem fectorem > vt factum fub 

differentia quadratorum OA, Ca> in poteftatem 

C a, eiufdem gradus cum fpirali>cum facto fub qua- 
¿rato О A, in differentia։։։ poteftatum О A, CA, 
eiufdem gradus cum fpirali, ad hoc fecundo factum... 

Et rúriam conuertendo, erit fector ad fafciam cum 
lectore, vt fecundo factum ad ambo facta. Sed ex 

coroll. 5. propofit. anteced.fector D AO, cum fa- 
fcia CO GEV, eft ad fpatium fpirale CAD, vc 
numerus fpiralis binario auctus ad numerum fpira- 
lis- nempe vt ambo ilia factaad tales partes ipforum» 
auæ fint ad ipfa facta, vt numerus fpiralis ad nume- 

шт binario auctum. Ergo ex æquali, fector O a D, 
érit ad fpatium fpirale CAD> vt factum fub qua- 

dra^ò OA, indifferentiampoteftatum OA, CA, 
eiufdem gradus cum fpirali, ad taies partes ipnus,« 
factifubdifferentiaquadratorum OA,CA, &f-b
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poteftate CA, eiufdemcumípirali gradtis > qua* fe 
habeant ad hæc facta, vt numerus fpiralis ad nume- 
rum binario auctum. Quod&c.

SCHOLIVM I.

Notandum tarnen eft, quod quamuisfupradicta 
propoGtio propofita fit de Tegmento intermedio 

CAD, & de fectore EI, circumfcripto, hoc ta­

rnen non eft itaintelligendum, quafi non verifice- 
turetiam in Tegmento Dab, & in íectore El cir­
cunscripto. Simili en im difeurfu obceniretur in- 

tentum-..
Sed in prima, & fecunda Tpirali facil iorem ratio- 

nem fecroris ad fÿatium poíTumus, ex dictis,aflïgna- 

re. In primaenim ípirali,eritfeetsr adTpatium, vt 
quadratum A D, fed O A, ad rectangulum O AC, 

cum V quadrati ОС. In fecunda autem , erit vt 
idem quadratum O a, ad rectangulum О a C, cum 
* fed cum dimidio quadrati ОС. Pri mu m pa tet: 

quia cum ex regula generali deducatiir, fectoiem ef- 

feadfpatiurn, vtfactum fub ОС, inquadratum,, 
О A, ad ; huius, & facti fubdifferentia quadrato- 

rum О A, AC, ¿n A C j nempe facti fub ОС, in 
compofitamex ОС, & dupla CA, & fub С A: & 

cum in omnibus prædictis foli dis fit vnum commune 
latus, nempe ОС: fequitur fećłorem elfe ad fpa- 
tium, vt quadratum OA, ad * ipfius, & reerangu- 
li fub CA, & fub compofira ex ОС, & dt pîa-, 

CA.

TA. Cum veto hoc rectangulum fub CA, &fub 

comporta ex ОС, & dupla CA, fit æquale duplo 

quadrato CA, & rectángulo OCA. Sequituríe- 
ctoremefib ad fpatium, vt quadratum O A, ad f 
ciufdem,fimul cum ¡ dtiorum quadratorum C A, 
& rcccanguli OCA. Sed , horum plano rum eft 

rectangulum O AC, cum ? quadrati OC. Quia 
quadratum OA, diuiditur in quadrara OC, CA, 
& iń duo íectàngula OCA. Colligendo ergo om» 
nia hæc plana, habebirr.us tria quadrata C A; tria 

rectángula OC A; &quadratum OC. Quorum ' 
cft vnum rectangulum OCA, cum vno quadrato 
CA (nempe rectangulum О AC) cum ; quadrat! 

О c. Qu are patetprimum.
Ferè codera modo pateb t fecundum. Quia cum 

fee tor fit ad fpaiium > vt factum fub О C, in co m po­
fi tam ex О С, & dupla С А ( hoc enim reâanga- 

F lum
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lum eft differentia quadratorum O a, AC)&fub 

quadraro O a, ad dimidiiíin huius faćti, & facti fab 
eodem rectángulo inquadratum CA; & cum hæc 
omnia facta babeant commune planum rectangu- 
lum fub ОС, in eompofitam ex ОС, & dupla_, 
С a.- fequitur fectorera effe ad fpatium, vt quadra- 
tu m О a, ad dimidium quadratorum О a, AC. Sed 
dimidium horum quadratorum eft rectangulum-. 

О AC, cum dimidio quadrati ОС, vt confideranti 
patebic. Quare fecundum eftmanifeftum.

S C H O L I V M II.
I

Ex dictis ergo in fuperiori icholio,patet in prima, 
& fecunda fpirali, fctiorem ad fpatium feruarc hunc 

ordinem, vt fit vt quadratum maioris duót г, ad re- 
dangulum fubduâis , vna cum tali parte quadrati 
differentia dućtarum, quæ fit ad ipfum, vt numerus 
fpiralis ad numerom bmarióaućhimjncmpead ý, & 
ad dimidium, nempc ad ?. Forfitan ergo quis poftei 

cogitare talem proportionera fećłoris ad fpatium-, 
leruarehuncpulchcrrimum ordinem, vt in tcrtia fit, 
vt quadratum O A, ad re&angulum O A C, cura 

quadrati ОС. In quarta cum * quadrati ОС՛ 
Et fie in infinitum. Sed qui fie putaret nimis à feo- 
poaberraret, fi cuti patebit in numerisexperienti in 
tercia fpirali. Supponamus enim facilitatis gratia, 
O A, eile duplám A C. Quoniam cubus O A, effet 

8, & cubus C A, % : ergo differencia cu bor um-, 

OA,

Spaťwŕwn Menfora 2

OA, A C, effet 7. Cum ergo quadratum O A > fit 
4. Ergo faćłum fub quadrato O A, & fub differen­

tia cuborum O-A, AC, effet 28. Pariter faćłum 
fub differentia quadratorum OA, AC, nempefub 
3. &fubcubo CA, nempefub 1, effet 5. Ergo iètior 

effetad fpatium vt 2,8. ad tria quinta 31. nempe ad 
Л8. f nempe, vt 4- ad 2. & Cum tarnen qua. 

draturn OA, fit ad rećłangulum O A C, cum | 
quadrati OC, vt 4. ad շ. cum * nempe cum n• 

C^uare &c.
Sed proporție fećłoris ad fpatium prædiôtum po-, 

tett alio modo, & conipendiofius, patefieri • Qua- 

proper fit.

P ROP O SІТІО ХІЬ

fidem fi Cl of ad idem figmentum evit e^t ideante cedent
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ad tales partes differentia poteftatum dufôarum duplici 

gradu altiorum pote fiate fpiralis, fupra pmi lem potefia- 
tem minor is, qua pe h abe ant ad tot am difi am differ en­

ttarn , <Ղ>է numerus piralis ad numerum fpiralis binarte 

aufium.

E Odem enim modo, quo fu pra fadum fuit,often- 
demus > circumferentiam DO, eße ad cir­

cumferential DOGE, vt differencia poceftatum 

DA, AC, eiufdemgraduscumfpirali,ad fimilem 
poteftatem DA, feii О A. Cumaucemfic,.vtcir- 
cumferentia DO, ad circumferentiam DOE, fic 

fedor A DO, ad fedorem A DOE A,• & pariter 
cum fit., vt prædiZta differentia ad pr-edidam poto 
ftatem О A, fic faćtum ex dida differentia in qua- 

dratum О A, ad poteftatem О A , duplici grada 

alciorem poteftate fpiraî is. Ergo fedor DAO, eric 
ճձ fedőre m a D О £ A, vt fadum fub didadifferen* 

tiaporeftatum О A, AC, eiufdemgraduscum fpi­
rali , inquadratum О A, ad poteftatem O A, du­

plici gradu alciorem poteftate fpiralis • At fedor 

ADOB A, eft ad fpatiumfpiiale AX CD A, vt 

numerus fpiralis binario audas, ad numerum, ex co­

roll. x. propofit. ю. nempc vt poreftas O A, dupli­
ci gradu alcior poteftate fpiralis, ad tales partes fui, 

quæfe habeanc ad ipfam, vt numerus ad numerum 
binario audum. Evgoex æquali, fedor D A О, érit 
ad А X C D A, vt fadum fub prædida differentia 

Խ quadratura OA, ad didas partes poteftatis О A.

^ípatiorum Menpura. ą 5
Rurfum , cum fpatium fpirale A X C D A, itt ud 
ípatium AXC A, vtpoteftas DA, fcù o A, du­

plici gradu altior poteftatefpiralis, ad fimilem pote­
ftatem C A, ex coroll. 4. propofit. 10. nem pe ,v r ra­
les partes talis poteftatis OA, quæ fe hibeani ad 

ipfam, vtnumerusfpiralis adnurnerum binario au- 

dum, ad fimíles panes poteftatis ÇA; érit per con- 

uerfionetnrationis, AX CDa, ad ací), vtrales 
partes poteftatis O a, ad excedom ipfarum fupra fi- 
milcs partes poteftatis Ça. Qtwc rurfum ex æ- 
quali, érit fedor DAO, adfcgmentum Cad, vt 
fadum fub differentia poteftacum OA} c A3 eiuf­

dem gradus cum fpirali, inquadratum О a, ad tales 
partes differencia? poteftacum O a, ac, duplici 

gradu altiorum poteftate fpiralis, quæ fe babean t ad 
totamdifferenciám , vtnumerusfpiralis, ad nume­
rum binario audum. Quod & c.

COROLL ARI VM.

Ex hac propofit. & ex anteced. quamuis extra in- 
téntum, colligemus, differenciám poteftacum О a, 

AC, cuiuslibetgradus,æqualemfore fadofubqua- 
drato OA, in differenciám poteftacum О a, AC, 
dupli gradu ¡nferiorum, &fado fub differentia qua - 

dratorum 0Ai AC> inpoteftatem Сл, itidemdu- 

plici gradu iuf֊rioiem. Wg* differentia quadrato- 

quadratorum О A, AC, erit'aequalisfadofubqua­
drate OA, & fub differentia quadratorum О a,
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AC, vna cum fa&o fub dicta differentia quadrato- 

rum OAj AC, in quadratum a C.Quod vtiqueeft 
nianifeftum.Nam ex prop. 11 Jećtor OAD,eft ad ipa- 
tium C a D,vt factumfub quadrato OA,mdiffercn- 

tiam poteiłatum О a, AC, eiufdem gradus cum fpi- 
rali, ad fui talem partem, & faćłi fub differentia qua- 
dratorum О a, a C, & fub poteftate a C, eiufdem 
gradus cum fpirali > quæ fe habeat ad hæc > vt nume­

rus ad numerum binario auâum. Ex præfenti pro- 

poilc. idem lector OAD, eft ad idem fpatiurru, 
C a D, vt idem factum fub quadrato Oa, indiffe- 

rentiampoteftatum О a, AC, eiufdem gradus cum 
fpirali ad talem partem differentia: poteftatum О a , 
a C, duplici gradu altiorum poteftatefpirali, quæfe 
habeat ad dictam differentiam, vt numerus adnu- 

merum binario auctum. Ergo ambo conf quentia 

haram proportionum eruntæqualia. Cumque fine 
firniles partes illarum magnitudinum cuius funt par­
tes: etiam integræ magnitudines erunt æquales. Dif^ 
ferentia ergo poteftatum О A, Ac, dupli gradu altio- 
ru gradu fpirahS)Crit çqualis facto fub quadrato O A, 
in differentiam poteftatum OA, A C, eiufdem gradus 

eu fpirali, vna cum facto fub differéçia quadratorum 

OA, AC,in poteftatem CA,eiufdem gradus eu fpirali- 
Quad vtique iftud idem eft, quod fupra dictum fuit»

S CHO LI VM.

Sed ficuti in fchol. prim, propofit. anaced, do- 

. ՝ pref-
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preflî fu er un t termini proporcioné dicta? primæ, & 

fecundas fpiralis ad términos inferiores, íle licebic 

ip fos in profețiți deprimere, & com pendió flores ra­
dones aílignare, ve ibidem factum il k. An vero ne- 

cefle fit in alijs fpiralibus altier ura graduum retiñere 
proporciones illarum poreftatum, adeo vt nullate- 
nus liceat ipias deprimere , non videtur affirman- 
dum. Sed quomodo pofiint deprimi> videat lector 
proprio Матсе . Saltem enim ex doctrinis Francifei 
Vietæ explicatis in notibus prioribus ad Logifticen 

Speciofam à propofit. 14, infra, colliget pofié dictas 
proporciones deprimi vno gradu. CoUigicur enim 
ex ibidem ab i pío oftenfis. Confectariumfuum vni- 

uerfale,quodhabet pcftpropofit. 1.4. Quod Diffi* 
rentia pote flat um fi adplicetur ud di fier en 11um lat erűm onen 
tur finguiar i и homogénea quibus confiat potefias gradus pro- 
xime inférions adgregati ip for urn laterum, femel fumpta ö 

Et è contra. V. g. fi cubus O A, ՛ minus cubo Ac, 

adpliceturad O C, differenciám laterum O a, a C, 

orientur quadratum OA, reccangulum O AC, & 
quadratum a C, fimul, & femel fumpea ,• quæ plana 
funt omnia fingiilaria plana poteftatis vnius gradus 

inferioris, nempe quadraci, adgregati lateruin OA, 
A C , Et fie in alijs poteftatibus. Cumergopropor- 

tiofcćforis OAD, ad fparium CAD, fit eadem 
cum rations faćfi fiib quadrato OA, in differenciám 

poreftatum O A, AC, eiufdem gradus cumfpirali, 
ad partes explicaras differential poreftatum OA, 
Ą C? duplici gradu d riorum poteftate fpiralis:patce 

ambos
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ambos termines h u ius proportion is poíTcadplicari 

՛ ad ОС, differenciám larerum. Sedhæcomniame- 
]íus percipientur exempli ficando in tercia fpirali. în 

hacfeulor OAD, effad fpatium CAD, vtiaćturn 
fob quadrate O A, in differentiam cuborum O A, 

Ac, ad * diff<rentiæquadratocuborum O a, AC. 
Siadpliceturad ОС, differentiamlaterumdifcen- 
Lia cuborum O a, aC; orietur fu mm a planorutu 

tir gula riter, quibus conffat quadratum adgregati 

Խէ-eium OA, CA, fimulfumptorum; nempc qua­
dratura Oa, rcćtangulum OaC, & quadra­

turn AC.
Si verb adplicerur ad can dem OC, d ffcrentta 

quadratocuborum. Oa/Gj oricturfummaplano- 
• planoiuififingularitcr, qtrbus conffatquadratoqua- 

dracum laterum adgregati О a, a C, firaul fumpto- 

rum, nempe.
Quad ratoqu.ad rat urn. OA. Plus cubus Oa, in 

AC. Plus quadra turn oa, in quadra rum A C. Plus 
oa, in cubum AC. Plus quadracoquadratum-» 

..A C .
Ergoin fpirali cubicaerirfećtor олр, adfpa- 

tium fpirale С л p, vt quadraroquadratum OA. 

Piuscubus oa, in ас. Plus quadratura oa, in 
quadratura ca, ad ’ planoplanorum fupraennu- 

ir. en to rem.
Ex quibus videtur pc fie deducialiara regulara ge­

neralera afiignandi racionem fetioris O A L), in qua- 

cunq e fpsrali , ad ipatiuirripirale caD. Ft hxc 

crir,

érit 5 quod fit vt faâum fub quadrato о a, in ora­
res Angulares partes poteftatis adgregati OA, AC, 
vno"radii inferioris poteftate fpiralis > ad omnium 
üngularium partium poteftatis adgregati tales par- 

res OA, AC, vno gradu iuperioris poteftate lpira- 
lis, quæ Ге habeant ad ipfas, vt numerus fpiralis ad 

numerum binario aućłum. Sedhæc, &fimilia com­
pendia , vt diximus, lector proprijsadinueniet viri­
bus , fi operibus Anályftarum aliqi ando incubucnt^ 
Quamnlures ctením adinueniuntur, qui egregio, & 
cum femma laude in hac materia fciipfere; fcdom- 

nibiis Colophonem imponet Excellentiflimus Geo- 
metra carotas RinaldfcusSerenifom։ Magni Prin- 

dpis Etruri æ Mathematicus in quccam magno ope- 
odłam exantlauit^quodqueinpofterum,immo

cnim vir Ше egregiustuni philofophica^ tumjna՞

• ?



i o De Infiniterum Spiralium

thematica molitus eft: fed inter hxcextat opus al- 

gcbricum abfolutifíimum ; in quo prætcr omnes 
Analyfíspartes , condnnauit etiam librum non par. 

uum , in quoinamplítudinem arris foluta fuere plus 
quam 300. problémára.

/

PROPOSITIO XIII.

Si in Jpatio anteced.propoflt^femidiametro minori linea, inU 

Jer i ե at սր JeSI or ACM., Ent COD, trilmeum ex- 
ccf]hs feföorismatoris fiiprafpatium ,ad M*D(^ tri. 
lineum exceffum fpatij fiprafeföorem minorem, -tit ex- 
cejjus fafói fub differentia pote ft atum OA, CA, eiufdem 
or adus cum fpirali in quadratum OAffupra tales partes 

OJ, 6J,

tiaín3 rvt numerus Jpirahsad eundemnumerum binario 
auföum,adexceßumprxd-fö* urn partium Afferent ia po՛- 
t e Flat um OA, CA, duple gradu altiorum pote JI ate 

fpiralis ftprafaföumfitbdff. entia pote flat um Оз, CA 

eiufdem gr adus cum Jpir ah , in quadratum CA.

X Ț • G. in fpirali lineari, érit tril in cu m OD C, 
V ad riilíneum C DM, vc exceíľus facci fub 

ОС, in q; adratum O A, fupra tertiam pai tern di£- 
fcrentiæciborúm OA, AC, ad exceffum ralis ter- 

riæpartishuiusdifferentiæ, fuprafactum fub OC, 
յո quad ï arum C A . In quadratîca, vt cxcefius facti 
fubtiiff.rciitia quadratorum O a, C a, in quadra­

tura

SpAtioYum Menfkra . 5 i

tum OA, fu pra լ differentia quadratoquadrato- 
rum O a, C a, ad exceffum harum fupra factum fab 

differentia quadratorum О a , aC, in quadratum 
CA. EtfícincTterisininfinitum.

Quoniam enim iector ODA, eft ad fegmen­
tú m CAD, ex propofic. anteced. vc factum fub 

differentia poteftatum О A, CA, eiufdem gradus 

cum fpirali, & fub qtiadrato O A, ad talem partem 
differential poteftatum O A, C A, duplici gradu ak 
tiorum poteftate fpiralis, quæ fehabeat ad iplaxru 
differentiam, vt numerus fpiralis ad numerum bina­

rio auetum: ergo& diuidendo, trilineum O D C, 
eritadfegmentum CAD, vtexceffusantecedentis 

predict! fupradictum confequens, ad ipfam. Aft, 
cuoniami lector O D a, eft ad feetorem €aM, vt 
quadratum O A, ad quadratum CA; nempe vt 
гяйшп Tub quadrato O A» in differentiam potefta- 

G г tum
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quadra ti ОС, ad rećłangulum O A C, cum <qua- 
dratí ОС ( ill is enim plan is quadrarum О a . ex­
cedi t rectángula m О AC, cum í quadrat? ОС. ) 
Pariter,cumfcćtor ODA, (itadíečtoŕcíh CAM, 

vt quadratuni О A, ad quadratura CA. Ergo& 
fparium CAD, eri г ad-fećtorem САМ, vt re- 

ćłangulum О AC, cum : quadrat: OC, ad qua­
drarum C A. t?t diuidendo , eric CDM , ad 

CAM, vt redingulum OCA, cum * quad rati 
CO, ad quadra tum C A. Facile ergo conclude- 

tur, О DC, eflead CDM, vt rećtangulum OCA, 
cum է quadrat: ОС, nempe cum rećłangulofum 
OC,&fub֊1 ОС, ad rećtangulum OCA, cum ֊ 

quadrati ОС, nempecum rećłangulofub ОС, չ>: 
lub ' ОС. Cum ergo omnia hæc rećtangula habeanr 

commune latus ОС, érit ODC, ad CDM, vt CA, 
cum I ОС, ad CA, cum ; ОС.

In fecunda autem fpirali oftendemus codera mo՝ 
do, ODc, & CDM, æqtialia elle. Quarefequitur 

CD, portionéra fpiralis quadratic# eile ve lu t i d i me­
mentem fafciæ O D M C. Quod fíe patebit. Quia 
cum infchol. citat, oftenfum fuerit, fećtorem efíe ad 
Spatium, vt quadratura OA, ad rećłangulum О Ac, 

Cm I quadrati CO. Ergodiuidendo, ODC, er it 
ad CAd, vt rećłangulum OCA, cum dimidio qua- 
^rati ОС, ad rećłangulum О AC, cum dimidio qua- 

^tati ОС. Sed pariter pro babi m us diuidendo, 
Լ D M, c fíe ad CAM, vt red angu him OCA, cum 
^imidio quadrati OC, ad quadrarum CA, Vnde 

iacile
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tum OA, CA, eiufdem gradas cum Грігаіі, ad fa-- 
ćtumfub cali differentia, & fub quadra to C A. Er­

go & fegmentum C AD, eric ad fećtorem C A M, 
vt partes différencias poteftatum О A, C A, duplici 

gradu aîtiornm poteftate fpiralís, qctæ fe hab jan c ad 
ipfam, vt numerus fpiralisadnumerumbinarioau- 
Âum, ad faćtum fab differencia poceftatum О A, 

CA, eiufdemgradiiscum fpirali, & fubquadraco 
CA. Quare &diuidendo,érittrijineum CDM, 
ad fetorem CAM, vt exceffus hu ատ fecundi ante- 

cedentis , fupra tale íecundum confequens, ad ip- 
fum confequens. Ergo facile concludemus exçqua- 

li)effe OCD, ad CDM, vt exceffus primi ante- 

cedentis prædi&i fupra primum confequens > ad ex՞* 
ceffum fecundi antecedents fupra fecund um confe­

quens, Quod &c.

S CHOLIV M.

Sed quoniam in fuperioribus in duabus prim is 
fpiralibus compendiofius offen fa eft ratio ffćłoris 
Ò A D, ad fpatium CAD, compendiofius etiam 

oftendemus in prima fpirali, effe ODC, ad CDM, 

vt CA, cum f ОС, ad CA, cum * ОС. Quod 
fie patebit. Quia cum proba turn fit in fchoLt, pro- 
pofit- if. fećtorem OAD, effe ad fegmcntum_» 

C a D, vt quadratum O a, ad rećtangulum O a C, 
cum՛.’ quadrati ОС. Ergo diuidendo , eric 
O D C, ad CAD , vt rećtangulum ОС A, cum *

qaa-
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facile concltidemus, ODC, cfle ad С DM, vt re- 

ćtangulum OCA, cum ' quad rati ОС, ad rećtan- 

gulum OCA, cum J quadraci OC; nempevtæqua- 
le,adæquale. Quod&c. Sedetiam in alijsípiralí- 
buspoteritprædiâa ratio aliqualiter deprimi. Sed 

videat lector módu m depresión is ♦

PROPOSITIO XIV.

Si cuihbet trilmeo à primo fie fö о <ut in pr apo fit. 5 .fit circurn- 

ficriptum triangulum . Erit triangulum pars totius, cu­

ius latus non ей diameter trilmei, ad portioned excefius 
ipfiusfupra portionén։ trilmei à fie compreh enfiam, rut fia- 
fö urn fiib exceffiu pote fiat is diametri trilmei <-uno gradu 

infierioris pote fi ate էր dinei, fiupra finalem pote fi atem dia- 

metri trilmei ad <-verťicem, m quadratum diametri trill* 
ne i y ad tales partes excefius pote Bat is diametri էր Um ’-i 

runo gradu altior is pote fi ate trilmei fiupra  finalem po t efia­
tem trilmei ad erticem y qua ad talem exceifium fie ha­
be ant ՞սէ numerus trilmei omítate minut u s, ad numit - 

rum ^unitate auföum,

HÆc propoilr.eft 24. lib. prim, de Infinit. Pa­

rab. In fchemate ergo prop0fie. 5. ducawr

CB. Dico triangulum CßD, cfie ad fpatium * 

СВЕС, comprehenítrm a re ¿tis CB, BE, &-л 
cu ru a CE, vt faćłum fu b exceffi poteftatis A B, 
vno gradu inférions poteftate trilinei,hipra fimilem 
poteftatem BF> inquadracum B A, ad taies partes 

exccí-

^xcefiiis poteftatis A B, vno graduíuperioris pote- 
¡tatecriJinei, fupra fimilcmpoteftatem B F, quæfe 
habeanrad talemexceflum, vt numerus trilineivni- 

taté mínu tus ad numeru m trilinei vnicate aućłumu.
• g. in trilineo quadrático, érit vt faćtum fub F A, 

’^quadratum B A, ad te, tiam partem exceiTuscubi 
UA, fupra eu bum B F. in cubico, vr faćłum fub 
exceffu quadrati B A, fupra quadratum B F, in 
9l|adratum B A, ad $ exceflus quadratoquadratî 
л B, fupra quadratoquadratum BF. Inquadrato- 

^adratico, vtfaćłumfubexceilucubi AB, fupra 
Cubum B F, in quadratum B A, ad | exceflus 

TaJratocübi A B, fupra quadratocubum B F. Et 
’cin infinitum.

Quoniam enimexpropofic. cft C A, ad AD,

nem-

/
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nempe triangulum CB А, ad triangulum DBA, 

vt poteftas A B, vno gradu inferior poteftate trili* 

nei, ad fimilem poteftatem BF. Ergoperconuer- 

íioncm rationis , & conuertendo, érit triangulum 
CBD, ad triangulum CB A, vtexceííus poteftatis 
A B, vno gradu infcrioris poteftate tril inéi, fupra fi- 
miiem poteftatem BF, ad poteftatem B A. Et 
ducendo hős términos in quadratum В A, érit 

CBD, ad CB A, vt factum fub exceflu poteftatis 
А в, vno gradu inferioris poteftate trilinei fupra fi- 

miiem poteftatem B F, in quadratum B A, ad fa* 
ctum fub poteftate В A, vno gradu inferiore pote* 
ftate trilinei in quadratum BA¿ nempe adpotefta­
tem BA, vno gradu fuperiorem poteftatetrilinei* 

At triangulum C B A, cft ad excefium ipfius fupra 

trilineum, nempe ad fpatium contcntum à recta, őí 
curua CB, vt numerus tiilirei vnitate auctus ad 
numerám trilinei vnitateminutom, exfchol. i. pro* 
pofit, i.lib. r de Infinir. Parab. nempe vt poteftas 
A B, vno gradu fupeiior poteftate trilinei ad tales 
fui partes, quæ fe hr béant ad ipfa.m.vt numerus tri­

linei vnitate minutos ,ad numerom t rui ň ei vnitatő 
auo'Um . Ergo ex aqwali, érit u'lahgutum СВГЛ 

adfpatiumconientmiVà recta,&curua CB, vt fa­

cto rn fi;bexceflupoteftatis AB, vnogradu inferió՜ 
ris poteftate trilinei fupra fi miiem poteftatem BF, 

in quadratum B a, ad taies partes poteftatis aB> 
vno grądu fupetioris poteftate trilinei, quæ ft ha­

btant ad jplam, ve numerus tnlinei vnitate minu՜

- tus,

SpAthrum $7

էստ j ad numerum trilinei vnitate auctum . Rur- 
fum, fpatium comprehenfum à re&a, & curua C В, 
cft ad fpatium comprehenfumà rećh, & curua BE, 
vtpoteftas AB, vnogradufuperior poteftate trili­

nei , ad fi miiem poteftatem B F, exfchoL i.propo- 

íir. 5. lib. i. nempe vt tales partes pradićheporefta- 
tis AB, quæ fe habeant ad ipfam , vt numerus trili­
nei vmtate minutus > ad numerum trilinei vnitate 

aućtum, ad íímiles parrespoteftatis BF. Ergo per 
conueificnemratioms, erit fpatium comprehenfum 
a rećta, & curua С В, ad exceifum ipfius fupraipa- 
t ¿um con: p ehen fu m à reâa,& curua BE, vt taies 

partes poteftatis A B , vno gradu aidons poteftate 
uilinei, quæ f. habeant ad ipfam poteftatem AB, 

Vt numerus trilinei vnitate mi n u tusiad numerum tri- 
H linei
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tiam poteftatuiH AB, BF, vnogradu depreíTiarum- 
poteftatetrilinei ( Петре eiuídem graduscum fpira- 
ïi, quia femper potelłas trilineifupponicarvnogra­

du altior poteftate fpiralis) ad tales partesdifferen- 

tiæpoteftatum AB, B F, vnogradualtiorumpote­
ftate trilinei ( nempe duplici gradu al riorum pocefta- 
te fpiralis^ quæfe habeancad ipfam, vt numerus tri­
linei vnitate minutus (nempe vt numerus fpiralisj 
adnumerumtrilinei vnitate auburn (nempeadnu- 
merumfpiralis binario aućtum.) Quæratioeftea- 
dem, quæ affignatur in propofit» íz. vt confideranti 

fîetmanifeftum.
Ex his ergo habemus > quod nunc от nia verifica- 

buntur, quac vera erant in illis propofit. & infehoL 

earundem. * Ergo exfchoL propofit« i i . deduce- 

H 2 mus
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lind vnitate auâum, adexcefium ірГагит Гиргаíi- 

milespartesíímilispoteftatis BF. Ergorurfumex 
aequali, érit triangulum CBD, adfpatium compre- 
henfum à rcâis CB, BE, & à curua CE,vtfa- 
âumfubexceifu poteftatis AB, vnogradu depref- 
foris poteftate trilinei fupra iîmilem poteftatcm_, 
B F, inquadratum B A, ad exceftum tálium partium 
poteftatis AB, vnogradualtiorispoteftatetrilinei» 

quæ fehabeantadipfam, vtnumerus trilinei vnita­

te minutus, ad numerum trilinei vnitate auâum, le­

pra ii milespartes poteftatis iimilis B F; nempe ad 
tale partem exceíľus potcftatisprædiâæ A B, fupra 
innilem poteftatcm B F, quæ fe habeant adipium 

exceflum, vt numerus trilinei vnitate minutus, ad 
numerum trilinei vnitate auâum. Quodoftcndere 

oportebat*

S C H O L I V M.

Recol en ti autem fuperius cítenia in propofit. i r. 

& 12. & in fchclijs earundcm , fiet manifeftum, 

quodfi AB, in hac propofit. sequetur DA, in íchc՛ 
n at.iHarĽtnpíopcfir.& BF, inbacipfi CA, inil- 

lis, fittinquain nianifefiiim».triangulum CBD, in 
Вас,adfpatitimccmprcheníuín árcčris CB, BE, 
&acmua ЕС, eflevtfeâor OAD, in illis, ad ipa* 
tium helicum CAD: & per ccnuerfionem ratio՜ 

flis . Nam , in hac cftenditur cile triangulum , ad 
fpatium, vtfaâum fubquadraco AB, jndifcen՜ 

tiam

Հ)
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mus, eíTe triangula m C ß D, ad fparium com pre - 
henÍLimàrectis CB, BE, &àcarua CE, in trili- 

neoquad'ático, vtquadratum AB, adreccangulutn 

АВр, cum I q iad rati a p. In trilineo cubico, vt 
q iad ratu ni AB, ad reccarigulum ab F, cum ֊ qua- 
drati AF. Exfchol. autem propo fit. ii.deducemus, 
proportionena trianguli ad fpaci um pofié reduci ad 
depreiliores potedaces, & ideo pofié alijs terminis 

pronuncian, vt ibidem factum fuit, fie . Triangu» 
Ium ad fpatiutnérit, vt faćłum fiibquadrato AB, 

in omnes Engatares partes poteftat is a dg regati A В, 
В F, duplici gradu inferioris pote date trilinei, ad 
talcs partes omnium íingularium partium poteftatis 

adgregati AB, BF, eiufdem gradas ca m trilineo, 
quæfe habeant ad ipías, vt numerus tril inéi vnitate 

minutus, ad numerum vnitate aućtum.

PROPOSITIO XV.

fin fehem. propofc. antece d, duFla HO, p ar adela TJ. 

Erit լ ad Fl О ț ut pot eFI as <¡AB¡ eiufdem gr л* 
dut cum trilineo, ла faßt um fub О В, in pote fiatem BF) 
uno gradu inferiorem pote fiat e էր dinei.

P Atet, quia ratio CA, ad HO, componitur ex 
rationib as C A, ad A D, & A D, ad H О. 

Sed vt С А , ad AD, fie ex propofit. 5. potedas 

A B, vno gradu inferior poreftate trilinei, ad fi ni՛ 
lem poreíhrem BF. Ec vt DA , ad HO, fie

Spatlwum Menfura, бі

AB, ad ВО. Ergo ratio CA, ad H O, érit com, 

pofita ex prædidiis rationibus. Aft ex illis cotnpo- 
nitur criam ratio poteftatis A B, eiufdem cam trili- 
neogradus,adfa<ftumíub OB, inpoteftatem B F, 
vno gradu inferiorem poteftate trilinei. Quire pa­

ter propofitum.

PROPOSITIO XVI.

In fchem. propoßt. anteced. ß OH, par alíela С A, occur- 

rat сигил in G. Erit C D, ad GH, V t fafåum fub 
A В, & fub diferenția pit eßat um сЛ Вэ BF, ruuo 
gradu deprefßorum pot eß at e trilinei, ad fadd umfub О В, 

(ff fub differentia pote ft atum OB, BF, it idem •'vno 
gradu deprefßorum poteßate trilinei.

PRO-
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Voniameniinexpropofic.5.eft CA, ad AD, 
vt poteftas AB» vno gradu inferiorpotcfta- 

inei, ad fimilem poreftatem B F ergo per 

conuerfionem rationis, &coniiertendo, eric CD, 
ad C A, vt differentiapoteftatum AB, B F, vno 
gradu deprefliorum poteftate trilinei, ad fimilem^ 

poteftatem A В ; nempe ducendo hæc in AB, vt 
ia€t.im fub A B, indíótam differenciám, ad pote­

ftatem AB, eiufdem graduscum trilineo. Sed quo- 

niam ex natura trilinei, eft CA, ad GO, vt 
poteftas AB, eiufdemgradas cum trilineo, ad fi­

milem poteftatem В О : & eft C A, ad HO, ex 

propofit. anteced. vt poteftas AB, eiufdemgradus 
cumtrilineo,adfaćtumfub AB, inpoteftatem BF, 
vnogradu inferiorem poteftate trilinei- Ergo eric 

CA, ad GH, vt poteftas AB, eiufdem gradus 
cum trilineo, ad faćtum fub О В, & fub differentia 

poteftatum OB, BF, vno gradu depreffiorumpo­
teftate trilinei. Sed fupra probata fuie CD, ąd 
CA, vtfaeftumfub AB, fiib differentia potefta­

tum AB, BF, vno gradu deprefliorum poteftate 
trilinei, ad poteftatem AB, eiufdem gradus cum 
trilineo. Quare exæquali,eric CD, ad GH, vt 
faćtum fub BA, in differenciám poteftatum AB, 
BF, vno gradu depreffiorum poteftate trilinei, ad 
fa&um fub OB, in differenciám fimilium potefta­

tum OBj BF. Quod erat oftendendum*

Q

1
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PROPOSITIO XVII
r

■ i ՜-

Excejfus circuli circumfcripti fpatio fpir ah cuiufcunque ge­

neris , & ex quacunque reuolutionefupïd ipfumJpatium, 
eît aqualis in Jcbem.propoßt. antecedent, trilineo >nixto 

C ET) y trilinei f-uno gradu alt tar is po tejíate fpatij,com- 
preberfo à curtid C G E, & à re Elis CZ>, Z) E: dum- 
modo A B> œquetur femidiamelro circuli 5 BE} fe- 

mi diámetro circuli rynitate minorés, {¡ej CA, tot cir- 
cumferentijs maioris circuli, quotus eß numerus reuolu- 

tior.um fpatij.

E Sto GM SIB G, fpatiumfpirale cuiufcunque 

generis, & ortum ex quacunque reuolutione, 
& FD CB, lit ciiculiis ipfi ciicumfcriptus fit 
ctiam eircülus radij A G> ipfo vnitate minor: v.g.fi 
circulus radij A B, fn circumfcriptus fecundo fpa- 
tio, fit circulus radij AG, primi ípatij ; fiillefitcir- 
culus temj fpatij, fit hie fecundi : &c. item fit trili- 

neumpropofit.anteced. CEBA, vnogradualtius 
gradufpatijfpiralis5 fitque AB, intrilineoaqualis 
AB, fcmidiametrocirculimaioris, & Bp, jn trili­
neo sequalis fem id ia metr o AG, circuli minoris.- 
pariter fit C A, in trilineo aqualis toe pcripherijs 

FDCB, quetus eft numerus fpatij GMSIBG: 
v. g. fi fpatium fit ex fecunda reuolutione, duabus : 

fi tert iæ, tribus: & fie femper. Dice ^xceift m cir­
culi radij AB, fupradićtum fpatium, aqyalcmfo­

re trilineo C G E D.
%o-
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Quoniatn enitninfpirali circulusradij AG, eft 

■ vnitate minor circulo radij aB. Ergoexnaturain- 
■fimtarim fpiraliuminitio explicara,diuifa poteftate 
ab, eiufdcingrados cum ipirali n tot partes quo- 
tnscftnumeius reuolutionum,p'oteftas aG, eiuf- 

dcm gradas cum fpirali continebit ipfas, vna exce­
pta, adeo vt differentia poteftattim Ba, A G » rît 

v-nica tálium partium. Cum vc: o ctiamin ctili n со, 
AB, lit aqualiter (céta in F, fleuri ilia in G: criam 
diferenția potería tu m Aß, BF, eiufdem gtadus 
cum fpirali, & gradus vnitate minoris potetiate trili- 
nei,continebit tálium partium vn icam partem. Sed 

qiiorJam ex p ropo fit. 5. eft C a, ad A D, vt pote- 
ftas AB, vnojgradu inferior poccftaie trilinci ad

Հ, finai-

SpAtiorum Mtn/игл ľ

íunilem poteftatem B F. Ergo per conuerfionem,. 

rationis,erit CA, ad CD, vtpoteftas diára AB, 
ad difterentiam poteftatum AB, BF. Sed CA, 
æquaturtotcircumferentijs F DC В, quotaseft nu­
merus leiiolutionum: & differentia poteftatum A В, 

BF, vnogradu deprcftiorum poteftacetrilineicon- 

inet vnicam partem poteftatis fimilis AB, diuifæ 
in tot partes quotas eft numerus reuolutionum. Er­
go C D, eritæqiialis vni circumfcrentiæ FD CB. 

Sed ctiam BA, diameter trilinei æquatur radio 

AB, circuli. Ergo triangulum C B D, in trilineo» 
.'rit Squale circulo radij AB. Quæ feruentur.

Tunc,in GB, infpiraliaccipiaturquodlibetpun. 
ćtum £, & centro A, interuallo aE, defcriba- 

-Mir circuli peripheria F.M, occurrens fpirali in M; 
& faciam trilineo F O, æqualt GE, ducatur OHG, 

• - ՜ I paral-
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pa ral leb С А. Quo n iam in ípirali , ex propofit.4. 

eff peripher ja F D C B, ad peripheriam EM, ve 
factum Tub A В, in d’fferentiam po ce (latum BA, 

A G, eiufdcm gradu s cum fpirali, ad fadhim fub 
E A, in differenciám lim il iu m poteflatum EA, AG: 

& pariter in trilineo ,ex propofit. anteced. eft CD, 
ad G H, vtfaâum fub AB, in differenciám pote՜ 

ff atum AB, BF, v no gradu depreffiorum potefta- 
te trilinci, (nempe eiiifdem graduscumfpirali) ad 
faćtumfub OB, in differenciám fimilium petefta- 

tum OB, B F. Ergo, vt in fpirali cii cumferenti^ 
F D C В, ad circumferentiam EM, lic in trilineo՛ 
CD, ad GH. Et permutando, vt FDCB, ad 

CD, fic EM, ad GH. Sed circumferential 

FDCB, probata fuit ^qualis reáíe CD, Ere օճճ

СЦд

circtimferentia EM, eric æqualisipfi GH. Sed 

FA, intrilineoeftæquaüs GB, inípirali,& puli­
da E, O, accepta fuerunc arbicrariê, & inuenta 
fuit æqualiras. Ergo о nines circumferentiæ excef- 
fus circuli radij A B, fupra fpatiimi fpirale concen­

trica: ipíi FDCB, æquales erunt omnibus lineis 

trilinei CGED, parallellsipil C D. Ergoexcef- 
fus prxdidus erit æqualis tril in co mixto CGE D » 
Quod erac oitendendum

SCHOLI VM I.

) f-f ’ V
Qui parui pender indmifibilia, & gratulatur ex- 

cruciariin methodoarchimedeajipfatn experiatur $ 
tiam eandern veritatem deduce։. Attente eciam_» 
^nfideret, quod probatura fuit de to tis, probai 

ï * quo-

Or InfinitOYttm Spiraliutn
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quoque pofié de partibus proportionalibus. Non 

enim tantum totus exceffus æquabitur toto tri li­

neo CGED. Sed etiam pars clau fa peripheric 
B C D F B, fpirali B1S M, peripheria ME, & re- 
âa EB, erit æqualis quadrilátero C G H D. Item 

reliqua pars G MEG, æqualis trilineo EG H» 
Idem dicatur de cæteris partibus proporționali- 

bus*

s с н о ւ i v м il

Ergo per conue: Eonem ration is, erit circulas ad 

ipfuii: fpirale fpatium , vttriangulum С B D, ad фа- 
uuincomptchcnfumre^is CB, BE, & cur из CGE* 

\ Cum

Spítťiorum JAenfurd. 69

Cum vero ex propofit. 14. fit triangulum CB D, ad 
illud fpatium, vt fa Au m íu b differentia poteftatum 

AB, Bp, vnogradu depreffiorum poteftate trilinei 
(nempe ciufdem gradus cumfpirali) inquadratum 
В A, ad tales partes differentia? poteftatum AB, ßp, 
vnogradufuperiorumpoteftatetrilinei (nempedu­
plici gradu fuperiorum poteftate fpiralis, ) quæ fe 

habeantadipfam, vtnumerus trilinei vnitate minu- 
tus f nempe vt numerus gradus fpiralis ) ad numerum 

trilinei vnitateaućtum ( nempead numerum gradus 
fpiralis binario au Aum. ) Ergo etiam circuios radi j 
AB, éritadfpatiumfpirale GMS1BG, vțfaAum 

fubdifferentiapoteftatum В д, AG, eiufdem gra­

dus cum fpirali, in quadratum BA, ad tales partes 
differentiæpoteftatum BA, AG, duplici gradu al- 
tiorum poteftatefpiralis, quæ fe habeant ad diAam 
differentiam, vt numerus gradus fpiralis ad i pfu m 

binario au Aum.

. SCHOL I VM IIL

Immo ex fchoL citat, propofit. í4.poterimus alias 
compendiofiores rationesaffgnare. Namin fpirali 

lineari deducemus , effe circulum ad fpatium , vt 
quadratum B A, ad reAanguIum в A G, cum ֊ qua­

drat: в G. Inquadratica, vtidemquadratum ba, 

ad idem reAanguIum в a G, cum í quadrat! G в. 
Et vniuerfaliter deducemus, effe circulum ad fpa­

tium , vtfaAum fub quadrato ab , in omnes lingu- 
lares
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lares partes poteftatis adgregati ab, AG,' vnîus 
gradas inferioris, grad i fpiralis,adtales partes om­
nium fin^ularium partium poteftatis adgregati a b, 

aG, vno gradu akiorispoteflatefpiral is, qua? fe ha- 
béant ad ipfas, vtnumerusgradusfpiralis, ad nume­

rám binario aućtutn.

PROPOSITIO XVIII-

Omnia [patia /piraba /иссе/ßue inßripta in quibuslibet cir- 

cutis ßmulßtmpta jßtnt ad tot círculos maiores quotas 
eß numerus reuolutionum, <՜սէ numerus gradas [pir alts 
ad numer umbinar io audiam.

Sine quælibet fpatîa fpiralia AGH, H R P M* 

MN L SB, inferiptain circulis radiorum ah, 
AM, ab. Dicoomnia illafpatia fimul fumptaefíe 
ad tot circuios radi; а в, quotas eft numerus re u ol u- 

tton um ( nempe in noftrocafu aderes) vt numerus 
grad us ípiralis, ad numeruin binario aućtum-. Nem­

pe in prim- ve i. ad 3. In fecund, vc ł. ad 4. vc 3. ad 

5-&C»
Sit etiam triangulum QE Z, cum ft bi inferipto 

trilineo parabólico Q¿Z, gradas congruentis gra­
dai fpiralisjfttquetalisindolis,vt ZE, YE, ET,(int 

squales ab, am, АН; & QZ, ikæqualis totpe- 
ripherijs в F DC, quotas eft numerus reuolutionum. 
Ergo ex propofit. anteced. ipariam contentum re- 

Ztis QE, EX, őccurua QX, ericæqualefpatiofpi- 

rali
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rali M NZLSBM. Eodem modo patebit fpatium 
X EIX, æquale eíTe fpatio HRPOMH : & 

1 El 3 a'quale eíTe fpatio ÁGH. Ergo totus ex- 
ccíTus rrianguli Q EZ, fupratrilineum, éritæqua- 
lis omnibus fpati/s fpiralibus fimul fumptis. Sed 

criam triangulum QEZ, eftæquale tot circuits ra- 
dij ab, quotes cft numerus reuolutionum . Ergo 
cxccflustrianguli QE Z, fupra trilineum érit ad rp- 

f m triangulum, vtomnia fpatia ípiralia adtotcir֊ 
culos radij ab, quotes eft numerus reuolutionum. 
Nempecx conucrfo coroll. propofít.9. vt numerus 
grades fpiralis, ad ne merem binario aućhim. Nem- 

pc vt fpatium fpiralcinferiptum in primo circulo, 
a d i p fu m. (Հչօժ &c.

PPxOPOSITIO XIX.

ио, f/? w m/wćo Æafw 
^րր/7/յ f К, X E, су 4 Л(? Ճ.

C 7m en i m probatem fit in propoíir. 17. triangu­

lum C B D, azqualefore circulo radij A B.- & 

cum AB, B F, fint aquales femidiametris B A, 
A G; racileprobabimus, etiam triangulum kB E, 

æqualefore circulo radij A G. Sed totem fpatium 
CBEGC, oftenfum fuit gquale tori /patio fpirali.Er­

go etiam fpatium CkEGC, cricazquale 1 eliquo/parij 
ipiraiis dempto ab со circulo radij AG. Quod&c-

PRO:
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PROPOSITIO XX.

Jn 4>lagvammatifinlspropopt. anteced. p infipirah accepta 

rubilibet puniïo M, Փ* daña A M, centro &Հ inter- 
uatlo A M, defcribaturperipheria EM. Sector AME, 

J 2И G J,
fatten fib quadrate E A fin differ enttarn pote ilat um 

EA, AG, eiujdemgradus cum fpirali, ad talespartes 
differential poteßarum EA, AG, duplici gradu altio- 

rum pot eß at e ßpir alts,qua ße babeant ad ip fim,rut nume­
rusfiirahs¡ad numeram binario auElum.

Nam in trilineo ; fuppofita BO, æquali A E,

& FOjçquali GE, iam ex fchol.pri.prop. 17. 

patee, trilineum GEH, in trilineo squale eife ex- 
ceiïui GM EG, & GH, æqualem tore circum- 

ferenriæ ŁM. Cum ergo etiam radius A E, fie 
æqualis ВО, altitudini trian^u1։ G B H , < du­
da prins reda BG.) Ergo triangulum BGH, eric 

squale fedori A E M: & érit ad trilineum GEH, 

vt fedor M A E, ad exce fiu m ipfius fu pra ípatium,- 

nempe ad G M L G - Ergo& perconuerfionemra- 
tionis, érit fedor ad fpatiiim A M G, à fe compre- 

benfum, vttriangulum G BH, adfpatium GBEG. 
Sed ex propofir. г 4. triangulum eft ad iíludfpatium 

'ax Խ aífighara ratione. Վայ re patce propofitum.

К Ջ SCHO-

Styitiorum Mtnfur л, у շ

SCHO-
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Etiam ergo inpræfenti propolitionelicebit colli- 
gere ea omnia, quæ fupra varijs vicibus fue rune col­

leja. Nîtnirum in fpirali lineari, e(Геfećbremad 
Грасітт, vc quad ratam E A, ad rećłangulun BAG, 
cum ; quadraci EG. In quadracica , vc quadra­
turn E A, ad reči ngulum E A G, cum ֊ quadra- 

ti GE. Ec vni lenahcer, efíe fećtorem ad fpatium, 
vt faćhim íGbq ladraco E A, in omnes (ungulares 

parcesadgreg icipoteftatis E A, AG, vnius gradus 
inferioris poeeftace fpiralis, ad cales partes omnium 
fingularium partium poteftatis adgregaci E A, AG, 

vno gradu fuperioris poteftace fpiralis, quæ fe ha- 
béant ad ipfas, ve numerus fpiralis, ad numeru in bi­

nario aućhim .

PROPOSITIO XXI.

Sün fehematibus propofit. anteced. <¡AB, BF3 in trilmeo 

ßnt a quale s К Л, A C?, in fiirali ; circumfirentia

1R Nfit ճqnihs C D, in trilineo, item circumferen- 
tiam IR) lma<£ C7, intrilineojïfi DA, in trilineo ¿equa­
ls tot integris circumferentijs radij A Լ quotas esł nu. 

merus re uolut tonam 'unitate minor. Tr ihnen m Q G Լ 
in trilmeo, érit ¿equate trilmeo RIS} in fiira h, quod eß. 
excèjfisfeftoris RAI circumfiriptifiatio SAI, fa- 

pra ip fam .

Etenim

Spatiorum Men far a . 77

ETenim, cum CI, linea in trilineo fit æqualis 
circumferenciæ 1R, in fpirali, & A В, in tri­

lineo æqualis femidiamecro K A, feù RA, in fpi­
rali : triangulum С В I, eric æquale fećtori RAÍ. 

Tuncin RS, accipiacur quodlibetpunâum z, & 
defcribatur circumferentia 23, femidiamecro A 2, 
occurrensfpiraliin & faćtaintrilineo BQ, æ- 

quali A 2 , fit M NPQ, parallela Շ A Ad mó­
dúm dićłorumin propofit. 17. deducemos , M N P, 
intrilineo æqualemforecircumferenciæ 5245» in 
fpirali. Cum verb etiam N P, in trilineo fit æquaPs 

circumferenciæ 245, infpirali (quia ex hypothe- 
fi, ID, eft æqualis circumferenciæ R N к ) Ergo 

MN, intrilineo, ericæqualis circumferenciæ zհ , 

in fpirali. Quia verb R S, eft æqualis О А,- exper­
tis in methodo indiuißbilium pacebic , omnes cir- 
cumferentias trilinei RIS, in fpirali concéntricas 
circumferenciæ R 1, æquales fore omnibus lineis 

trilinei CGI, parallelis CI. Ac proinde trili- 

neum ipfum RIS, æquale fore trilineo CGI. 
Quod &c.

S C H O L I V M.

Cum vero fu pra probatura fit, triangulum CB Լ 

æquale eífe fećtori RAI; ergo triangulum ВС I, 
érit ad crilineum CGI, vt fećłor R A1, ad trili- 

ncum RIS. Quareperconuerfionem rationis, érit 
fećłor ad fpatium S AI, quod includir, vt triangu­

lum
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lum CB?, ad fpatium C B G C. Cum ergo ex 

propofir. i 4. ßc triangulum С В I, ad fpatium, ve 
faedumfub qiadrato Aß > in differenciám potefta- 
tum AB) ВО, vnius gradus inferiorís poteftate 

trilinci fnetnpeeiufdem gradus cumfpirali) addif- 
ferentiam poceftatum AB, ВО, vnius gradus fu- 
perioris poteftate trilinei (nempe duplici gradu al- 
tioru n poteftate fpiralis;) fie eciam eric feñor R Al, 

ad fpatium fpirale. Nemoc eric ad ipfum, vtfaélum 

fiibqiadrato R A, in differenciám poceftatum R A, 
A S, eiufdem gradus cumfpiral։, ad differenciám 

poceftatum R A , A S, duplici gradu alciorum po­

teftate fpi ral is.
Cum ergo proportio reperta inter fetorem, & 

fpatium, fit fimilis aliqiïalicer fupra repertis, patebic 

omnia compendia varijs vicibus fupra explicata, 
pofte etiam aftignari in præfenti. Verum ergo érit 

criam in prefenti, quod in fpirali lineari, érit fećior 
ad fpatium, vt quadratura RA, ad rećłangulum-# 
RAS, cum * quadrati RS. Item in fpirali qua- 

dratica, eritfeâor ad fpatium, vt quadracum R A? 

adreítangulum RAS, cum * quadraci RS. Pa՛ 
riter vniuerfalirer pocerimus pronunciare. Efte fe՛ 

dorem ad fpatium, vt factum fubquadraco R A, in 
omnes fingularespartes adgregati pote.ftatis R A? 

A s, vnius gradus inferioris poteftate fpiralis, ad ta՜ 
les partes omnium fingularium partium poteftati5 

adgregati R A, AS, vno gradu fuperioris россІЦ՜ 
te fpiralis, quaefehabeantadipfas, vt numerus fp1՜ 

ralbad numęrum.binario aućłuna. PRO-

SpatioYum ffAenfutdr y 9

PROPOSITIO XXII.

o • <
Gmnia fatia f italia Juccejfuc infripta inquabusltbet cir­

cul՛ s fimul fumpta , ajna atm quolibet fegmentofpatij 

reuffutionis aendate maioris infevipto in inÇeffore , funt 
cui tot íntegros circuios fff or is quoi us ef numerus fa- 

tier um integrorum, ojna ciimipfo feff ore, aj t numerus 
cr adus fpiralis Ad numer um binario au ff um.

IN fchematibus propoftt. anteced. fupponamus 

circulum radij AG, eile circulum ciicumfcri- 
ptum (patio fpirali cuiufcumque reuolutionis, v.g. 
fecundas, ira vt intra ipíum intelligendus fit circuios 

primus circumferiptus fpario primæ rcuolutionis:fit 
ctiamcirculasradij Aß, circumferiptusfpacioter- 
tiæ reuolutionis: & centro A, interuallo quolibet 

AH, inrclligatur fedor MAE, circumferiptus 

MAG, ftgmento fpatij tertiæ reuolutionis. Dice 

omnia Грасіа (piraba fucce Піи e ( nempe in cafti no- 
ftro primæ, &fecundæ reuolution s) vnacum feg­
mento M A G, c fíe ad tot int g os circuios radij 

AE, quotus eft numerus fpatiorum integrorutn  ̂
{ nempe in cafu noftro ad duos ) vna cum lectore 
MAE, vt numerus g1 adus fpiralis, ad numerum bi­

nario aut iu ո.
fupponamusenim rrilineum fæpe dictum CBĄ, 

& C. elfe talis indolis, vt A ß, fit æqualis A E, in 
ipirab, & B F, fitæq alis AG: item AD, fitxqua- 

Ł lis
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lis duabus circumferentijs radij AE, & CD, fit 

æqualis circumferenciæ EM. Facile patebit, trian­

gulum CED, æqualeefiefectori MAE; & coturn 
triangulum C B a, aequale efie duobus circplis radij 

a E, & fectori MAE: item ex propofic. anteccd. 

facile part bit,in trilineo trilineum mixtum CG ED, 
squale e fie in (piral i trilineo G ME: & СВЕС, 
in trilineo, æqualeefle MAG, infectori. Pariter 

ad modum propofic. 18. patebit, fpatiutn EB, in 
trilineo æquale efie alijs duobus fpatijs fpiralibus in- 
clufis intra circulum radij AG,&alium ipfiinclufuin 

( licet enim ichcma non exprimer, facile hoc perci- 

p ie tu r fi confidercmrs circulum radij a G, in p ra­
lenti gerere vicem circuli radij AM, in dictapro­
pofic. 18. ) Qua re manifefte patebic, duos circuios 

radij aE, vnacumfectore AME, efieadprimum, 
& fecundam fpatium fpirale , vna crm fegmento 
MAG, vrtriangulum C BA, adexcefiumipfiusfu- 
pra trilineum. Nempc ex fiepe dicris, ve numerus 
gradusfpiralis binario a«-ci տՀ ad < umerum.Nempe 
vt circules circumfcriptuś primofpatioad ipíum_,. 

Qua re conuertendo,patee ^rupofitum՛. Qjpd Sic.

PROPOSITIO XXIII-

St in fpatio anteced.propofit. fimidiametro minori linea in- 
fcribatur fecłor S A X. Erit R I S', trilineum,excejfus 
felons maior is fitpra fpatium ,ad SIX, trilineum,ex* 
cefumfiat if fupra minor çm fell orem, nat excefus focii 

íub

X ՜

Spat iorum ¿Menfurd. . 8 t
fub different tapote flat um Tfd, nA S, eiufdemgradus 

cum Jpirali, in quadratum R A, fWa tales partes dffe¿ 

potentate fpiralis , qua Je babeant ad diïïam differen­
tial} , *՜սէ numerus fpiralis ad eundem numerám binarte 

au fiúm, ad excefum pra dici arum partium differentіл 
pote ft at um RA, SA, duplici gradu altiorum poteßate 

fpiralis, Jupr a factum fub differentiapoteßatum RA, 
ձ So eiufdemgradus cum fpiralijnquadratum S A*

HÆc dcironftratio érit fimilis traditâe in pro^ 

pofit, v >. quæ ideo ex ipfa petendaeft* Im­

ii, o omina con pendía dedada in kbol. eiufdem» po- 

teiimu$ deducere ctiam in præfenti. Verum ergo 
—  -- - լ etiam 
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r. . г. bijîntîoyutflSp'iraltuHi

c'¡v C"C"U'’C’ cffcin ípirafilineari, Ris, ad 
ճո ր Л ’ T ’ RS’3d SA, cum ; RS- 

FT^ ,;?r ?L anCa'. RIS> SIX> Çqnaliae/Ге. 
tin alijsfpirahbus potenmus förlitan repente alia 

’ 4l,æ kćłor Poterie proprio Marte ex-

PROPOSITION XXIV.

Primi circuitfpatiumhebcum cuiufcunque gr adus, ad fia-

numerus fpirahs 3 ad numerum binario auctum 3 tf pub 

li, eiufdem gradus cumfpirali3 ad tales partes differente 

4/^/» a,,,. 
4дГ<тлг ÆL

r (/?<%,;ձօր

t íj у tffee undi cir cuh eiufdem gr adu s cum fpirali 3 ad fi- 
mile factum fub fimili parte differente potefiatum ra- 

dwww/ŕCMBý, (ÿ ŕrrfý с/гм/;,
pote ft atejpiralis 3 g/ fub differentia radiorum primi tf 
fecundi circuli eiufdemgraduscumfpirali, (ff fedem-

SU primuri։ fpatiimi helicum cuiufcunque gra- 

dus AGH, cum primo circulo radij A H: 

item

Spatfyum

irem fecundam fpatiam HRPMH, cum fecundo / 

circulo radi/ AM: item tcrtium cum tertio circulo 
radij AB. Dico primum fpatium AGH> eífe ad 

fecundamfpatium HRPMH, vt fadam fab tali 
partequadrati A H, qux fe babear adipfum, vt nu­

merus (pi ralis, ad numeram binario aućhłtib & fub 
differentiapoteftatum MA, AH, eiufdemgradas 
cum fpirali, ad taliem partem differentia potefta֊ 
turn MA, AH, duplici gradu aldorum poteffate

L 2 ípb»
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fpiralis, quxfehabeantad ipfam, vc numerus fpira- 

lis ad numerum binario aaffam. Spatium fecun j um 

ad ipariam rertium MNZ L SBM, vc factum íub 
hoc fecundo fait), & íub differencia poteftacunu, 

BA, AM, eiufdem gradas cum fpirali, ad faff um 
íub fi mili parce differencia; poteftatum BA, AM, 

duplici grad a altiorum poceltace fpiralis, & fu b dif­
ferentia poreftacum MA, AH, eiufdem gradas 
cum fpirali. Et fie in infinitum. V. g. in fpirali li­

neari érit pri num (paciam ad fecundam, vt faćtam 
Tub ; qndran AH, in HM, ad j differentia: 
cuborum AH, AM. Secundum vero fpatium ad 
terciu neric, vc f uium fub ' differencia cuborum 

AH, A M, & fab MB, ad faćtam fub ' diffe­
rentia c borúm AM, AB, & fab H M. In fpi- 

raliqaadracica, erit primam fpatium ad fecundam, 
vc faffurn fib * quadraci A H, in differenciám qua- 

dratorum AH, AM, ad * differentia: quadraco 
quadratorum AH, Адд, Secundum fpatium erit 
ad tertium,vc faćtam lub dićta parce différenci é, & 

fub differentia quadratorum Aß, AM, ad^ffum 
fub ț differentia: quadrato quadratorum A M, 

AB; &fubdifferenciaquadratorum MA, AH; & 

fic in alijs. Pnmum emm fpàtium AG H, ad fe­

cundam ipariam H i< P M H, habet radonem com- 
pofitam ex racione* ipfius ad primam circulam radij 

A H; huías, ad fecundam circulam radij A M; & 
huias, ad fecundamfpatium. Primam ipariam ad 

primam circulam eft, vc numerus gradas fpiralis ad 

nume-

n'jmerum binario auâiim ex coroH.propoGc.p. nem- 
ре vt talis pars quadra ti A H > quæ fe babear ad ip- 

fum , vt numerus fpiralis ad numerum binario au- 

dum , ad ipfum quadratum AH. Circulus rad i j 

AH, adcirculumradij AM, eftvtquadratum АН, 
adquadratum radij AM. Circulusradij AM, eft 

ad fpatium fecundum helicun), quod comprehendit» 
ex fchol* propofit. 17. vt fadum Tub quadrato 
aM, indifFerentiam poteiiatum Ma, aH, eiuf-

- dem
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dem gradas cum fpirali > ad talem partem differentia 

poteftatum MA, aH, duplici gradu akiorumpo- 
teftatefpiralis, quæ Ге habeat ad ipfatn differentiam, 

vt numerus fpiralis,ad numerám binario aućtum.Er­

go primum fpatium helicum ad fęcundum habet ra- 
tionem eompoficam ex omnibus his rationibus. Sed 

ex ration i bus partis quadraci a H, quæ fe habeat ad 
ipfmn, vt numerus ípiralis ad numerum binario au- 

dum, adquadratum АН, & huius ad quadratum 

AM, componitur ratio prædiâæ partis quadrati 
aH, adquadratum AM. Ergo ratio primi fpatij 
ad fecundam, erit tantum comporta ex racione di- 

tiæ partisquadrati ah, adquadratum AM,&fa- 
ctifubquadrato aM, in differentiam poteftatum 

ąM, ah, eiufdem gradas cumfpirali, ad partem 

differentia: poteftatum AM, ah, duplici gradu 
altiorumporeftate ípiralis, fe habentem ad dićłam 
differenciám, vtnumerus Ipiralis ad nutnerum bina­

rio aućtum - Sed ex dićiis rationibus componitur ra­
tio facti fubdicta parte quadrati ah, in factum-, 

fub quadrato AM, in differentiam poteftatum-» 

am, AH, eiufdem gradas cum fpirali, ad factum 
fub quadrato am, in dictam partem differentiae 

poteftatum AM, AH, duplici grada íuperiorum 

pote ftacefpiralis» Ergoprimum fpatium érit ad fe- 
cu nd um in præfata ratione. Sed cum in ambobus 

terminisproportionis reperiatur quadratum AM, 
fí poceftaces terminorum deprimantur, eritprimum 
fpatium ad ßcundum,vt factum fub dicta partcq.ua*

"......... draci

4 r . Հ
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dratí AH, in differentiampoteftatum Ma,aH, 
€Íufdem gi adus cum ípirali , ad íimilem partem di£ 

ferentiæ poteftatum a H, AM, duplici gradu fupe- 

riorum poteftate ípi ralis • Quod primo erat often- 

den du m-..
Quod vero ratio íecuhdi fpatij ad tertium fit ea, 

quæ fupra dicta fuir, probabiturferèeodem modo« 

Nam ratio fecundi fpatij ad tertium componitur ex 
racioneipfius ad fecundum circulum 5 huius ad ter­
tium ; & tertij circuli ad tertium fpatium . Ratio fe­
cundi fpatij ad fecundum circulum eft, vt pars diffe­

rentia? poteftatum AH, am, duplici gradu Гире՞ 
riorum poteftate fpiralis, fe habens ad ipíamdifte- 
rentiam,vt numerus gradus fpiralis ad numerum bi­
nario auctum, ad factum fub quadrato am, in dif­

ferenciám poteftatum am, AH, eiiffdem gradus 
cümfpirali>cx fchoLipropofit. 15. Ratiocirculi ra- 
dij aM> adcirculumradij AB, cft vt quadratum 

aM, adquadratum AB. Ratio circuli radij aB> 
adtertium fpatiumeft, vtfactumfub quadrato Aß, 
in differenciám poteftatum Aß, am, eiufdem gra­
dus cum fpirali, ad partem differentia: poteftatum 
л ß, a M, duplici gradu fuperiorum poteftate fpira­
lis, fe habentem ad dictam differentiam, vt numerus 

ad numerum binario auctum ex fchol. citat. Ergo ra­

tio fecundi fpatij ad tertium componetur ex omnibus 
ntecedentibus adomniaconfequentia: nempeerit» 

vt faćtum fub omnibus antecedentibus ad factum 
fub omnibus confequentibus. Sed tam in fačtoex 

omni-
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omnibus antéccdentibus, quam in facto ex omnibus 

confequentibus reperitur factum fu b quadratis a m, 

a Bi Si ergo tam factum fub omnibus antecedent!- 
bus, quam factum fub omnibus confequentibus de- 

primatur, neirpe auferatur ab ipfis facta fubqua- 

d taris aM, ab, nihitominus feruabitur eadem_* 
proportio, Erit ergo â primo ad vltimum, fecundam 
fpatium ad tertium lpatium, vt factum fub parte dif- 
ferentiæ poteftatum АН}лМ, duplici gradu fupe- 

riorumpoteftate ípiralis, íehabenteadipfamdift'e- 

reritiam, vt numerus ípiralis ad numerum binario 

auctum, & fub differentia potcftatum BA, AM, 

eiufdetn graduscum fpirali, ad faâumfub partefí- 
mili priori differentia? poteftatum duplici gradu al- 
riorum fpirali,ipfarum BA, AM, &fubdiffererîtia 

refl atu m Ma, AH, eiufdemgradus cum fpirali» 
uod fecundo erat cftendendum.

SCHOLIVM.

Etiam inpræfenti hai um prcportionum funtre- 

peribilia compendia. Sod quia proportio fpatiorum 

fpiralium inter fe poteftexpifcari iucundius cxana- 

logia reporta inter dicta fpatia, & trilinea paraboli­

ca i idee hæc explicanda prius funt, poftea ipía com՛ 
pendia aftgnabimus.

p ՛ _ ՝,
fl : . Ml. . ո՛ր _ .

՛
PRO-

Spat іонію Men fiúra. 8#

՝ Ո:: ¿ : i ч/:

PROPOSITIO XXV. '

Vе - -• - .՛ \ « Հ -*• ֊ ՝ # i
Šiqubdlťbet ex Infinitis trilineis parabolicii fiecetw linea baß 

parallel^ & tam toto trilineo, quam tnlineo ad <-vert։cem 
circumfcribantur triangula. Erit excejjus trianguli cir- 

cumfcrtpti toto tril.'neofùpra tpfiim^ ad exceßum trianguli 

circumfcripti trilineo ad uerticem ßtpra ipfium, Tit pote- 
fias diametri trilinei <-ипо gradu alt юг poteßate trihnei, 
adßmdem potentatem diametri trilinei ad <uer licem <

E Sto quodlibet trilineumparabolicum QXEZ»
t cum fibi circumfcripto triangulo Վհ Z, & 

ft duda X Y, parallela bafi QX, & tnlineo ad 

verticem XE Y, fit circumfcnptum triangulum 
XE Y . Dico fpatium com preb en fu m à reda , & 
curua QE, efle ad fpatium comp! ehenfum à reda, 

&curua XE, vtpoteftas ZE, vno gradu altiorpo- 

ttftare trilinei ad fimilem poteftatem Y E. V. g. 
inquadratico, vt cubus, adcubum . In cubico, vc 
quadratoquadratum ad quadratoquadratum, & fie 
in infinitum. Hæc propofitio often fa fuit in fchoL 

pri, propofit.jtlib.pri.de Infinit. Pa rab. ex eo quod 

nilinea fint eiufdem rationis. Cum ergo eandcm_, 

habeat rationem tam triangulum ad triangulum, 

q ïamtrilineum ad trilincum, quam excéftusrrian- 
guli fupracrilineum, ad exceífum trianguli fupra tri­

ll neum j & triangulum Q_E Z, (it ad triangulum 

XE Y, vt poteftas ZE, vno gradu ai nor poteftate 
r ՝ M trili-

propofit.jtlib.pri.de
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trilinei ad fim Hem poteftatem EY (quiahæc ratio 

componitur ex retiene QZ, ad X Y; nempeex ra- 

ticne poteftatis ZE, ciuídem gradeiscumtrilineo, 
ad fim iłem poteiłatem E Y, & ex racione ZE, ad 

EY: quæduæcomponunrracionempoteftatis EZ, 
vno gradu altioris poteftate crilinei , ad Emilem 

poteftatem EY;) erit etiam excellas trianguli 
QE Z, fupra fuum trilineum, ad exceíTum triangu­
li XEY, fuprafuumtrilineum, veporeftas ZE, 

vno gradu altior poteftace trilinei, ad Emilem poce- 

ftatem EY. Quodôec.

SCHOLIVM.

Deducemus ergo diuidendo , e(Te fpatium_. 

QEXQ^ al ipariam ХЕХ, ve differentia pote- 
darum Z E, E Y, vno gradu fiLperiorum poteftate 

trilinei, ad firn dem poteftace m E Y. Quod fi ice­
rum duda If, pa ral lela XY,¿¿ triangulum-. 
1ЕТ,- eric exceffus X El, adcxceíľ.m IEI, vt 

poteftas Y E, vnògradu alcior pateftatetrihnei, ad 

li.nilem poteftatem ET. E’c diuidendo > ent ex­
ce fiu s X E 1 X, ad I EI, ve differentia россftacum 

di&arum YE, ET, ad fipailem poteftatem ET. 
Erie ergo etiam fpatium QEXQ, ad fparm n_, 

XEIX, vt differencia poteftatum ZE, EY, vno 

gradu alciorum poteftacecrilinei, ad differenciámfi- 
miiiumpoteftatum YE, ET.

Si ergo fupponamus QEZ, efie trilineum pa- 

r^bo-

Spätem MenfÙYA, pl

;

rabol icu in quadraticum , & ET, TY, YZ , 

efse æquales 5 quia E Y , eft dupla E Г 

«rgo cubus ETj eric ad cubum EY, vt 1. ad 

8.& ad differenciám cuborum,vt 1. ad 7. Ergo etiam 
fpatium 1 El, erirad ípatium X E 1X, vc ¡.ad 7. 
Pariter, quia Z E, eft fefquialtera՜ EY, érit eiąs 

cubus 27; & differentia cuborum EY, EZ, ¡9. 

Ergo differentia cuborum EY, ET, eric ad diffe­

renciám cuborum EY, EZ, vt 7.ad 19. & in ea- 

dem racione eric fpatium XEIX, ad fpatium 
QEXQ. Et eodem modo quadruplicara E Г, 

quincuplicata &с. reperiremus fpatium QEXQ, 
elfe ad immediate maius>vt ip. ad 37- Hocadpm-

M 2 media-
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mediate maius vt 37. ad ďi. &c. Vnde diuidéndo 

colligeremus eíTe IE I, ad exceílum X EIX, fupra 

ipfum, vt i. ad 6. fpatium X EIX, adexceflumfpa- 

tij QEXQ¿ fupra ipfum, vt 6.ad 12. QEXC^» 
ad cxcefium immediate íhperioris fupra ipfum, vt 

ia. ad 18. & fic in infinitum augendo confequens 

fenario.
Sed fupponamus QEZ, effe trilineum parabo- 

licumcubicum, & quadratum Y E, duplum effu> 

q -adrad ETj quadracum ZE, eius triplum,&c. 

Quia ergo qua d ratu m Y E, duplum eft q u a d ra ti 
ET, fi fupponamus quadracum E Г, elfe v n ir arem, 

érit quadracum Y E. 2. & quia quadratoquadratum 
oritur ex multiplication e quadrati in ie ipfum, eric 

quadratoquadratum E Y, 4. Erit ergo quadrato­

quadratum YE, ad quadratoquadnrum E F, vt 
4. ad 1. &diuidendo, vt $.ad : Erit ergofpatiunț 

X El X, ad I El, vt 3. ad 1. Item q loniamquadra- 
tum Z E, eft 3. &quadratoquadratum Z E, p.eric 
differentiaquadratoquadratorum ZE, EY, 5.Erit 

ergofpatium QEXQ, ad fpatium X E l X, vt f. 

ad 3. Quod fi quadratum E Г, intelligeretur qua- 

druplicatum, adeo vteius quadratoquadratum effet 

16) & intelligerentur aućta omnia ; effet fpatiurru, 
immediatemaius,adfpatium QEXQ, vty.ad 

& fie in infinitum fecundum progreilronem nume- 

rorum impariumab vnitate procede ntium. Diuiden- 

do ergo , eric fpatium I E l > ad cxceffum fpatij՜ 

XE1X, fupra ipfum , vt ь ad շր fpatium vero 

XEIX*

ipatiwùm TVitnfunù h

XEIX, eric ad excefíum fpatij QJGXQ^ fupra 
ipfum,vt 3.ad 2. Ipfumvero QEXQ, adexcef- 

fam immediate maioris fupra ipfum, vt 5. ad 2. & 

fícin infinitum, ira vt omnia antecedencia conține- 
ant feriem impariiiinincipientium ab vn i cace % con- 
fequens vero fitfemperbinarium.

His explicates, fupponamus diametrum Z. E, tri- 
Iinei æqualem eiTe AB, femidiamețro ¡circuli dia- 

grammacispropofic.24. Y E, in triľineoipfi AM, 

in circuloT E, in trilïneo æqualem AH, in 

fpirali, & ZQ, bafimcriïinei æqualem tot circum­

ferences FD CB, quotas eit numerus reuolutio- 
num, v. g,incafii nofiío tribus» Ergo ex propofic,

У/е*
ճ!



1 y.fpatiumintrilineo QEXQ, eft æquale infpi- 

rali tertio fpatio MNLSBM: item ipariunk 

XEIX , in trilineo æqaale fecundo fpatio fpirali 

HKPMH* itemfpatiunintrilineo IEI, eritex 

propofic. 9. æquale p imo fpatio fpirali A G H A. 
Ergo eandein propornonem hab- bunt fpatiahelica 

ad іп лсе Ո) q a n habéit prædiéta fpatia in trili­
neo. Cum rg> vniueifalicer fint in trilineo fpa- 

tium primam ad fecan Jam, vtpoteftas diametri ip- 
fins

De hfinitorum Splraiïtw Spat lor um Menfùra l ՉՏ

fiús fcHicet ET, vno gradu altior poteftate triline¿ 
ad difieren riam poteftatim fimilitim ipfius, ET, 

E y, diametri fecundi ípauj; & vt íecundtim Гра- 
tium ad certium , fie hrc differentia ad fimiiem difie, 
rentiam poteftatum Ey, EZ; & fie in infinitum : 

fie in fpirali, érit generaliter primum ípatium ad fe- 

cundnm , vtpoteíhs AH, radij primi circuli duplo 

gradu altior poteftate fpiralis <gradus enim trilinei 
iuperat gradam fpiralis vnitate ) ad differentiam 

poteftatum AH, radij primi circuli, & AM, ra­

dij fecundi circuli. Secundum vero fpatium érit ad 
tertium, vt dida differentia ad fimiiem differentiam, 

radiorum AM, AB. Ec fie in infinitum . Immo 

ea compendia, quæ in trilineis qaadratico, & cubi­
co colleda fucrunr, poteru n t etiam coiligi in fpirali 
lineari, & quadratica, fed hæc in duabus fequen- 
ti bus propofic. colligentur ex alibi à nobis di- 

&ÍS»

PROPOSITIO XXVI.

Jn /pirali lineari primi circuit fpatium helicum ad fpatiutn 

helicum fecunde circuli . evit njt tertia pars quadrate 
radq primi circuli, ad r e 61 angu lu mfub radio primi, ճր 

fecunde circuli, ojna cum tertia parte quadrate excefus 
radij f.cunde circuit fupra radium primi. Spatium <-ve~ 
ro fecundi circuli ad fpateum tertium , ent <~vt diSlum 

tenfiquens ad rellangulum  fub radio feiundit&tertÿ,
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cum tenia parte quadrati differentia borúm r adiorum->& 

ßc dein ceps inreliquts.

TTÆc propoíitio ijídem terminis, & medijspro- 
ti batu r à Caualerïo in lib Ճ. Geomet. Ind. pro- 

pofit. 19. fed nos ipfam oftendemus ex proprijs 
oftenfis. Supponamus ergo vt in propofit.24.eiTe 

(patia) & circuios. Dico primum fpatium A G H, 

efl'e ad fecund um fpatium H R P M H , vt tenia 

pars quadrati AH, ad rećtangulum MA H, cum 
tertia parte quadrati H M. Item fecundum fpa­

tium didum ad tertium MN¡ Z S BM, vt rećłan- 

gulum MAH , cum tertia parte quadrati HM, 
ad reďtangnlum BAM, cum tertia parte quadrati 

M B,&ficinalijs. Etenim fpatium A G H, eft ex 

coroll. propofit. 7. ’ circuli radij A H, nempe eft 

ad ipfum, vc ? quadrati AH, adquadratum A H. 

Circulus radij A H, eft ad circulum radij AM, vt 
quadratum AH, ad quadrarum AM- Circulus 
radij A M, eft ad fecundum fpadum, quodclaudir, 

ex fchol. 3. propofit. 17. vtquadratum AM, ad re­
cta ngulu m M A H, vna cum tercia parte quadrati 
H m\ Ergo ex a quai i, erit prim um fpatium ad fe­

cundum , vc ; quadrati AH, ad reftangulum 

МАИ, vna cum Ý quadrati HM. Pariter con­
vertendo , eft fecundum fpatium ad fecundum cir­

culum , vc rećtangulum MA H, vna cum ; qua­
drati H M , ad quadratum AM . Circulus radij 

ДМ. eft ad circulum radij AB, vc quadratum-* 

AM,

A M, ad quadrarum A В. Circulus rad՛ j A B, eft 

ex didofcholio, ad tertium fpatium, vt quadratum 

В А, ad rećłangulum ВАМ, cum J quadrati B M. 
Ergo rurfurn ex æquali, érit fecundum fpatium ad 

rcrtium, vtrečlangulum MAH, cum * quadrati 

MH, ad rećtangulum BAM, cum * quadrati 

MB. Sic difcurreretur in cæteris. Quare paiet 

propoficum.

N SCHO-
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SVpponamns omnia, qur in fchemate íuperio- 
ri, fed fpacia eife fpiralis quadratics. Dico 

primum fpatiuin ad fecundum efle, vt I quad rati: 

AH, adi reâan gu I um M A H > cum Ź quadrati 
НмSecundum ad tercium , vt redangulunu».

N. s MAHL
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dtfåwnconfequens ^adreSiangulun։ fob v ddij s founefo 

tertij > oma cunt * quadrati differentia borúm ? Հճ1 
fie de inceps in reliais.

S C H O L I V M.

Colligemus ergo in numeris, eße primum fpa- 

tiumad fecundum, vt í.ad 7.fecundum adtertium 
vt 7. ad 19. tertium ad quartum vt 19. ad 37. Hoc ad 

quintum vt 37. ad 61. & fic difeurrendo . Cum 
enim fitprimum fpatium ad fecundum, vt * qua­

drati A H, ad rećtangulum MAH, cum | qua­

drati HM: fupponamus A H, eße 3. Ergo M A, 

erit 6 quadratum AH, erit 9. eius | 5. rećtan­
gulum MAH, erit 18. ; quadrati MH, erit 5. 
Ergoprimum fpatium adfecundumerit,vt 5.ad 21. 

nempevt i. ad 7- Itemrećtangulum BAM, cum 

1 quadrati MB, erit 57. Ergo fecundum fpatium 

eritadtertium vt л 1. ad 57. nempe vt 7. ad 19. & 

tic difeurrendo in alijs. Diuidendo ergo erit pri­

mum fpatium ad difterentiam inter ipfum, & fecun­
dum, vt I. ad 6. Secundum ad difterentiam inter 
ipfum, &tertium , vt 6. ad 11. & fic difeurrendo 

augendo femper confequens fenario.

PROPOSITIO XXVII.
I

ín for alt quadratic a fount circuli fpatium heltcumad fpa- 

էարո h ehe um fie cundí circuli erit, njt ֊ quadrati radij 

primi circuli, ad rećtangulum fiub hoc, (fijfiecundi circu­

li radio, ama cum í quadrati differentia horum radio­

rum, Spatium otero fiecundi ad fpatium tertij, erit njt 
iiãum
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MAH, cum լ quadrati HM, ad reüangulun. 

B AM, cum ï quadrati MB. Et fie in reliquis. 
Hæc propcfitîo probdbirur eodem modo, quo pro- 

batafuitfup rior,&exijfdemlocis. Spatium cnim 

AGH, circuli rad j AH, eft, ex coroll, propofic. 
ք : nempe eft ad ipfum, vc ‘quadrati AH, ad 
quadraturn AH. Circulus rad j AH, eft ad circu­
lam rad j AM, vtq iadratum AH, ad quadratum 
A M. Hie eft ad (ecundum fpatium , ex fchol. 3. 

propofir. 17. vt quadratum AM, ad rećUngulum 

M a H, cum ‘ quadrati HM. Ergo ex æquali, eric 
primum fpatium ad fecundum,vt ‘ quadrati AH,ad 
rećłarg lum MAH, cum 1 quadrati H м. Eodem 
modo demonftrabitur efle fecundum fpatium ad 

tertium, vt rećłangulum MAH, cum ‘ quadrati 

HM, ad rećtangulum BAM, cum dimidio qua- 
drati MB. Etficinalijs.

SCHOLIVM I.

Sed ad aflignandasin numeris horum fpatiorum 

raciones, magis informer fequens regula. Nempe 

primumfpatium, efle ad fecundum, vtquadratum 

tadij primi circuli, ad quadrata ipfius , & radij fe- 
cundi. Secundum ad tertium, vthre quadrata, ad 
qu drata radioram fecundi, & terrij. Et fie dein- 
ceps - Quod vero regula fit vera, paret՛ Quia, vt 
dimidium ad dimidium , fic duplum ad duplum-,՛ 

Duplum autem îeCianguli MAH, & 1 quadrati 

՜՝ ՜ MH,

Senior um Menfur a. lor
MH, crunt quadrata M A, AH ( Quia duo rectán­

gula M AH, faciunt duo reáangula MH A, & duo 
quadrata AH; &duo rećłangula MH A, cumqua- 
dratis AH, HM, faciunt quadratum M A; J & du­
plum redan g՛ li B AM, & ‘ quadrati MB, faciunt 

quadrata B A, AM.
In numeris ergoadinueniemus, elfe primum fpa^ 

tium ad fecundum , vt 1. ad 3. Secundum ad ter-՝ 
tium,vt 3՛ad 5. & fic in infinitum fecundumpro- 
greifionem numerorum impariumab vnttite inclu- 

fiuè procedentium (quadrataenim AH, A M, A B, 
funt ex genefifpiralium initio explicata t. z. 3 &c.y 
Diuidendoergo erit primum fpatium, ad difteren- 

tiaminteripfum, &fecundum , vt 1. ad z. Secun­
dum ad difterentiam inter ipfum, &tertium,vt 3. ad 

2. & fic infinitum.

SCHOLIVM IL

Iis expletis,quæ ad/patiorum helicum menfura m 
pertinent, in propofit. 21. lib. 6. cicat. Geom. Indi, 
pergit Caualerius confiderareproporciones reperças 

inter cylindros, cylindricos, & conicos fuper cir­

cuits , ôč fpatijs fpiralibusexiftentes. Non ergo rem 
ingratam lećłori fore arbitramur, fi & nos in fpatijs 

infinirarumfpiraliumexequemur illud idem, quod 
Caualeriusinfpatijs vnius dumeaxat linearis fpiralis 
adimpkuit. Scdantequam hoc aggrediamur debe- 
mus Г ррэпеге illud idem, quod ipfemetindi<fta_» 

pro-
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PROPOSITIO XXVIII.

Primus cylmdricus ad primum conic um cuiufiunque gr adut 

eßt nyt triplus numerus/pir alisßnario auföus ։ adnume- 
rum fpirahs.

ESto in fchem. fpiralium, fpatium primum heli- 

cum AGH, cum iibi circumfcripto primo 
circulo ra díj A H> & fu per circulo intelligamuscy- 

lindrum, fuper vero ípatio fpirali conicumeiufdent 

altitudinis cum cylindro . Dico cylindrum efle ad 

conicum, vt triplas numerus gradas fpiralis fenario 

aućłus, ad numerumfpiralis. V.g. in lineari, vt $?e 
ad i« In quadratica,vt iz-ad 2. In cubica,vt 15. ad 
3. & fic in infinitum, augendo femper antecedens 
ternario,confcquens vero vnicace.

Nam,ex coroll. propofit. p. cylindrus fuper circu­
lo, ad cylindricum fuper fpatio eiufdem altitudinis 

(quiafuntvtbafes) eft, ve numerusgradusfpiralis 
binario aućłus, ad numeram; nempe vt triplas ad 
triplum; fcilicet vt triplas numerus fenario auétus ad 

mplumnumeium. Ergo érit ad conicum i cylin- 
drici, vt tri plus numerus fenario aućłus,ad numerám- 
Quod eratoftendendum •

I օճ De Infinit or um Spiralium
propofir. շ ï. exfparfim probatis in fuá geometría , 

deducir. Nimirum. ^uodfiexponaturfinesfpiralium* 

& circulerum deine eps a prints, in fpatijs vero fub fpL

wÁrfr 6ľ со*#Ы/ rÿr сЫ ńwŁ
ligantur : cylindri inter fe, cylindrict par it er inter fe, fi.
ue ad cylindres comparat։, pue coni interfe, & comei im er 

fe ) fine ad conos comparat i e andem rat tonem > quam bafes ba* 
be bunt. Huiufce aflertí fubiungit Caualerius proba- 

tionem inquiens. Patethac propofilio3 nam cylindrictt 

conici in eade na altitudine conflituti  funt interfi3 ut ba« 
fès : funt autemprœdtïïa filidaper confiruElioncm in eadem 
altitudine pofit a t ergo er unt inter fe, utipfa bafes s Vòcen- 

tur autem cylindri > fïf cylindrict, пес поп conici eiufdum 

numeri cum fpatips,quibus infiflunt, ide ÏÏprimusсу lindrusл 
•tael conus, qui efi in primo circulo, fecundus cylmdrus, fuel 

conus j qui efi in fecundo circulo tamquam mbafi ¡ primus 
cylindricus, uelcomcus, quieflin fpatiobélico prlmtcir cult 

tamquam in bafi, fecundus cyltndricus, uelcomcus, quiefl 
infpattofi cundí circuli, <&* fie dsmeepsHæc Caualerius.; 

Quibus confequencer ad noíbram dodrinam adden* 

duin videtur, non folum cylindres , conos , cylindri* 

cos,cónicos, primos, fecundos, tertios, &c. fore 

nuncupandosfecundummumerum, a quo denomi- 

nantur circuli, & ípariafuperquibusinfiíhmc» fed 
eriam pi Írni, fecundi, tertip gradul, &c. fecundum 

quod fpacia ipfatnet funt vel linearía, vel quadratica^ 

vel cubica, &c. His explicatis fir.

PRO-
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PROPOSITIO XXIX.

Çÿhndrus fuper circulo, ad conicum eiufdem altitudinii cunt 

ipfo exiffentern foyer quolibet aliorum fpatiorum à, primo 
cuiufcunque gr adus ^quod comprehends .-Ent 'Vetry t fa­

il umfub triplo quadrat о radij tpfius in differentiam pote- 
ił atum tpfius, су* radij circuli unitate minoris : ry el ryt՝ 

fait um fub quadrato tpfius, & fub tripla differentia di- 
ffia , ad partem differentia pote ff at um radij tpfius, țțgff 

circuli rynïtate minons duplici gradu altiorum pot eß at e 
/pir alts j fe h abentem ad ipfam, nat numerus gr adus fpi- 
ralis i ad numer um binario auilum.

тг"* Sto in íchemat, codem quilibet circuios radij 
յլլ A B, circumfcriptus cuilibet fpatio MZ >BM, 

cuín lenn que numeri à primo , & cuiufcunque gra- 
dus,&efto AM, radius circuli vniiis numeri infé­

rions . D'.co cy-indrum fjper circulo radij A B, 
efle ad conicum ciuidem alcitudinis exiftuntem fa. 

per fpatio MNZSBM, vcl vr faćtum fub triplo 
qiadrato AB, & fub differentia poteftatum B A , 

A M, eiufdem g radu s cum fpi rali : vel vt faćbm fub 
quadrato A B, & fub tripla didtad'ffrencia,ad par­

tem differentiæ potefbtum БА, A м, duplici gra­
du altiorum poteíbte gradas ֆ i ralis fe habentem 
ad differenciám, vt numerus fpiralis, ad numerám 

binario aućłum. V. g. in fpirali lineari, érit cylirv- 
drus ad confeum, vei ve faćtum fub quadrato triplo

A B,

Spatiorum Mfíförú

՜ ՜

AB, in BM.- veivt faćtumfubquadrato Aß, ín 

triplám BM, ad * d'fferentiæcuborum A B, AM. 
In quadrJtica vero érit, vei vt faćtum f bquadraro 

triplo A B, in differenciám qnadratorum AB,AM*: 
vei vt faćtum fub quadrato А В, in triplam diffcren- 

tiam qnadratorum AB, AM, ad ’ differentiae 
q adiaccquadiatorum AB, AM. Et fie ¡ու» 

aajs» _ . .
Quoniam cnim¡ex fehol.í. propofir. 17. circulas 

O radii
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radij АВЭ eftadfpatium MN LSBM, quod ín- 

cludit,vrfpćłum Tubquadrato BA, in differentiam 

poteftatum BA, AM, eiufdem gradus cum fpi* . 

tali, ad ta’ern partem dfFerentiæ poteftatum BA, 

A M, duplici gradu a՛riorum poteftate fpirabs, qua? 
Гс babear ad ralem differenciám, vt numerus fpiralis 

ad numerum fpiralis binarioautftum ; ergoetiamey- 
lindrus fu per circulo exiftens, érit ad cylindricum 
fuper fpacio exiftentem eiufdem cum ipfo altitud!- 

mis, in dida racione; feu ve triplum ad criplum֊.. 
Kempe cylindrus érit ad cylindricum, vt fadum fub 
triplo quadrato AB, indiciam differenciám pote- 

ftarum BA, AM, eiufdemgraduscumfpirali,ad 

triplicem partem differentia? poteftatum BA, AM, 
duplici gradu altiorum poteftate fpiralis, fe haben- 

tem ad dictam differenciám, vt numerus fpiralis ad 

numerum binario auétum, Ergo cylindrusad coni- 

cucn cylindrici, érit, vt faćhimfub triploquadra- 
to В A, in d ćt *m differentiam, ad partem differen- 
tiæ poteftatum BA, AM, duplici grądu altiorum 

poteftate fpiralis íc babenrem ad pfam , vtnumerus 

ad numer um binario ai ét ՝m. Ergo patee primtun • 
Cum verofaćłum fub tr ph quad aro A B, indiffè­

re nt ia m poteftatum BA, AM, eiufdem gradus 
cu m fpirah, ftț apquale fad* f b quadrato BA, in 

tri plain çlitftam différé nü am poteftatum В A, A M, 

či ufje.rpgiadus cum fpirali ; patebit/cuam iecun- 

dum֊».

¿1J
ѵі?гл

SpatioYttm Mtnfira » 107

s сно ւ i ѵм.

Verum, quoniam infpMibus linean, & quadra- 
tica ailîgnatæ fuerunt peculiares cationes, ad ipa t ia; 
bine eft quod pro ipfistiadcndæ iunt duæparcicLila- 

Kspropoliüon«. , ՜ ., .

՚ Թ e PRO-
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PROPOSITIO XXX.

la fpirah lineari, érit cylin dr as ad conicum <-vt in ant e c e- 
dent i propofit tone, not triplam quadraram radij B J, ad 

ndŁwywZw* ЗЛЛ4, cam ; ЗЛ4
*

P^ opofitio hrc patebit facility, qWa cum ex 

к hol.« 5. citat, propofit. 17. fit etiam circules 

ad fpatium y vt quadratum BA, ad rećłangulum 

B a M » cum ; quadrati В M 5, vel vt triplum , 
adtriplum; nempevttripluin quadrarum BA, a(j 

tnt lum redangulum BAM, cum quadrato BM: 
dif urrendo ad modum propofit. anreced. couclu- 
deturpropofitum,,.

PROPOSITIO XXXI.

In Jpirali quaãratrca^ er it cyltnãrús aã cantaim -vt triplum 

quadratt BM.

TJRopofirio patebit 
Հ ^ndo •

. ?.q’֊ bs-ț . ՃՀ: шг.гс-іЕІІі;:. ՚ '= :՛•■ -jí / • 
Ь (¿ Л О Լ՛ I V M.

֊ ’ . Հ, .
Poflet forfitan leâorin operibus eximij Torriceb 

li j verfatus cogitare, analogiam, quam ipfemetaíE- 

ճ * gnauit

». Mgn/UTĄ. 11ՃՀ9
gnaifitm proportions 17. dedemen. parabola, і0. 
țerparabolam quadi^icam , & fpiralem lineareаъ 

extend i> fuo modo,ad infinitas parab.c-Խտ, & ad in­

finitas ípirales. Quia vero etiam nos hane rem ali- 

quando contemplări fui mu s, & agnouimush ііиГсе 
aíTert.i falfitem ; ideo determinanimus in hac materia 
quid nobis occurrerit, maflifeftare.

Torricellius ergo in loco citato, fupponcns A C, 

in diagram, fequent. efle radium primi circuir cir- 
cumfcripti primo fpacio fpirali A G CA; Aß G, 
efieparabolámquadraticamcuiusbafiséadem AC, 

4’amșter OB; A B, efieipía m parabolám tangen* 
tem; & CE, efie parallelam O B: probauit ex- 

cefium trianguli A.ȘÇ; luper parabola ЛВС, æ* 

quajeni efie cxccflLi ci neu h íu per fpatio ; & confie-# 
q и enter parabolám. ABC, äqualem fore fipario 
A G Ç Д. Quod quompdocunque probet Torricel-. 
lius..>tipfum ficofiendemus. OB, occur rat A E, щ 

M • fițgo ex propofit. 5 3, prim, conic. M О, e io 

dupla, В О : & confequemer E C, dupla M O, eric 
quadrupla BO.. Cum ergoparajkdogrammumdu­

plum trianguli AÊÇ, elfer qiadrupjum parallelül 

grarnmi circumfcripti parabola ; érit tdangabm^ 

ABC, parallelogrammi circumfcripti parabola 

duplum; nempeeritadipfum, vt 6. ad 3..tedeum 

ex quadratura parabola quadratics ab innu<neri$ 

propemodum afiignata > & etiam à nob s пои teer 

duobus modis in mifcellaneo nofiro hiperbólico j¡ 

& parabólico > in ficho!. i,priD|>ofit» is.&in ficho!. í

«՛Հր՛ ■ - pro
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propofit. 28. fit parallelogrammum parabola; cir- 

cumfcriptum ad ipfam, vt?. ad ï. Ergo etjam trian­

gulum A EC, érit ad parabolám А В C, ex æq ՝a- 
li, vt 6. ad 2. feu, ve 3. ad 1: Sí ad excefiiim ipfitrs 
fupraparabolám, vt 3. ad 1. Que raciones íunt'il- 

1®, quashabetcirculys adexceflum, & adfpatium 

fpirale, v tappa rét ex propoíit. 9* & ex eins cďrol- 
lario. .լ: ՛ -։•

Poffet ergo quifpiam ex bis cogitare, analogiam 

præfentem perpetuam eífe in alijs fpiralibus, & iru 

аГі/տ parabolis, ita vt fecundam fpatitim ipi rale, nem- 

pe quadraticum, & exceíTusquadraticus, fintæqua- 
les parabolæ cubicæ, & exceflui triangoli AEC, 
fupra ipfam :& fie deinceps. Sed qui hoc arbitrare- 
tur oiłendere, deciperetiir vtique, quia hocfalftim 
eíľe in pofterum manifeftabimus. Sed vt ledor per- 

cipiatj quæ diâurifumits, debet quandam do&ri- 

nama propofit. 5 o. cirati mifcellanei petere, in qua 
demonítrauimus. Quod. Si in qualibet infinito- 
rum parabolarum fumatur aliquod punćhim, à quo 

ad diamerrum rećba ordinatimapplicetur, diameter- 
que ità producatur, vt pars extra parabolám fit ad 

partem diametri abfeiflam ab ordinatim applicata 

verfus verticem, vt numerus parabolæ vnitate mi- 

nutusad vnitatem. Reda linea, quæ abextremita- 

te inuentæ lineæ ducitar ad illud pundum , quod 
fumptum fuerat, parabolám eontinger. Quæ om- 

nia nd aliud fonant, nifiquodfi A E, con tingat pa­
rabolám quadracicam, M O> érit dupla OB: Sien-

՝ л bicam„

i

bicam,érit MO, tripla OB: fiquadratoqnadra- 

ticam, triplam: & íic deinceps . Vt M O, fit ad 

О В, ve numerus parabolæ ad vnitatem. Hæc in di- 

Ćtą,propofir-probantur: vidcacipû Içáor in dido 

kw. sed ex ks érit nobis.

\ i
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PRüPOSITIO XXXII.

i Ն
Si in quali bet inßnitarum par abolar um duc atur ordinatim 

applicata ad di am e tr um, g/ ab <-una extremitate ordi­

natim applicatœ duc atur tanpens parabolami ¡ab altera Ve­

ro extremitate ducatur paraMela diametre. Triangulum 
ab bis y tjpd ab ordinatim applicata formátum, entadpa- , 

r abolam, ryt numerus parabola acceptas fecundam nu­

mer um parabola runi t ate аисІит , ad numer աո ряга-
՚ f

: ý X՝

IN fchemate Гарегіогі cito qaælibet parabola֊, 
ABC, cuiusordinatimappiicataad diametriim 

OB, íitipía AC, A E, fi: tangens, & CE, fit pa­

ra lida diámetro OB. Dito triar g lum A EC, 
elle ad para beda m ABC, vt numerus parabolu ac- 

ceptus feeundum numerám v n irate aućtum, ad nu­

meru m. V. g. in parabola quadtatica, vt 6. ad 2. 
fcú, vr ad r. In cubica , vt 12. ad 3, feu vr 4. 

ad i. & fic in infinitum. Occur rar OB, ipfi A E, 

in M. E'go excitarapropofit. >o. MiTcdlaneihy. 
per bol і ci, 8¿ parabolici, eric MO, ad OB, vt 

numerus paraboláid vnitatem. Ergo CE, dupla 

MO, cric ad ВО, ve du plus numerus parabola* ad 
vnitatem. Ergo triangulum A EC, érit ád paral- 

lelogrammumcircumícnptumparabolae ABC, vt 
numerus parabolæ ad vnitatem ; іктре, vt nume­

rus parabola accepts fecundam numerám vnirate 

aućłum

aućtum, ad numerum vnitate au&um : Séd ex qua- 

di atura infinitarum parabolarum aiïïgnata ex Caua- 
krio in propofiu i. hb. ï. de infinit parab. eft paral- 

lelogramnnun circumfcriptum parabolæ ad ipfam, 
vt numeius parabolæ vnitate aučtus ad numerum 

parabolæ. Ergo ex æquali,erit triangulum AEC, 

ad parabolám A B C> vt numerusparabolæacceptus 
--------------- --- P fccun.
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fecundum numerum parabol# vnitate aućłum ad 

numerum parabola?. Quod&c.

SCHOLIVM.

Erit ergo per conuerfionem rationis , triangulum 
ad cxcefTum ipfius fupra parabolám, vt dićłus nume­
rus parabola? acceptus fecundum numerum parabc- 

1z vnitate au ćłum, ad numerum parabolæacceptum 

fecundum numerum parabol#. Vel clarius, érit tri­

angulum ad parabolám , vt numerus parabol# vni­

tate aućłus, ad vnitatem; nempeinquadratica , vt
3. ad i. in cubica, vt 4 ad 1. ¿¿ficdeinceps. Etád 

exceífum triangulifupra parabolám, vt diAus nu­

merus parabola? vhitate aućhis, ad numerum para­

bola? . Nempe in quadratics, vt 3. ad 2. In cubica, vt
4. ad 3. Et fein infinitum.

Non ergo íeruatur analogia inter infinitas para­
bolas, 8г infinitas fpirales. Nam vtique eft triangu­
lum ad parabolám quadraticam, & ad exceífum ip­

fius fupra parabolám, vt primus circuluscircurnfcri- 

ptus fpatio fpirali lineari ad jpfum ípatium, & ad ex- 

ce fi um fupra ipfumat non fic eft in al js : fed in fpi- 
rali quad ratica, eft ex propofit. p. & ex eins corolla- 

rio,circulusad ípatium, vt 4.ad 2. & non, ve 4. ad 

I- vt triangulum ad trilineum cubícum Հ & fic in 
alijs.

íed vnumadnimaduerretur ,quod equidem baud 
фсяжпЛип v Jécur, & eft, quod in eadem rari one 

funt

SpalwrUm Menfira. i ;
funt in qualibct parabola, triangulum AEC, ad 

parabolám ABC, & .parallelogrammum íemipa- 
rabolæ О В C, circumfcriptumad trilincum,quod 
eft excellas parallelogrammi fupra femiparabolam. 

Nam vtrumqueeftad vtrumque, vt numerus para­
bola: ynicateaućłus ad numerum parabolæ. Pariter 
in eadem radoné funt triangulum AEC, adex- 

cefíum fui fupra parabolám, & parallelogrammán 

femiparabolæcircumfcriptumad ipfam; nempe, vt 

numerus parabolæ vnitace aućtus ad numerum.

DIGRESSIO.

Dum hæc, quæ fc r ip fi mu s lub prado ellent, ас* 

cepimus epiftolas à nobilififimo Geometra Petro Pá­

relo Carauaggio Mediolanenfí, ас Mediolan! com­
morante, ad nos trafni Bas, datas fub die z i. luli j 
anni præfentis i66o> in quibus ( prius à nobis de 

fubiećło noftræ impreffîonis monitusj fie loqtieba- 

tur. Vedo per la fita , che pone alTorchio rz>n opera delie in­
finite fiirah. fio credo, che 7J. R. bauerd notifia delle apere 
de Gio: Valii fio ílarnpate in Oxonio, che argomenta con il 

methodo de gľ infinit/, e parla dellefiirali . HisaudÍtis,GC- 

gitabamusVuallifium nobis præiuilfe, ас opulculum 
noftrum de Infinitisfpiralibu&ad oleum, piperque 

demittendum , Porro libro Vualliflij.fr^ftra. apudi 
bibliopolas, aut alios Venedjs qiiælito^confugunus- 

ad Excellentiíliinum-Andreám Moretrum Pa ta ujj; 

toncmanentcm, ipfumrogantcs,opusprædi(âum, ft 

Ջ՛՞ $- apud.
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apud ipíum effet, nobis accommodate. Nec eua- 
nuit ipes noftra « Ille eteri im Excellentiffimus vir 
fumma, quapolleth-umanitate , vota noftra exple- 

uitjibrumqueabipfo mutuo recepimus. Quo vix 

infpedo, ftatim occurritnobis traćłatus de iećtioni- 

ь is conicis, &c. protinufque obferuauimus in ipfa 
dedicationeafferri validiflimum teftimonium pro ia- 
diuiiibilibUs. Itana nqueait. Opus ipfum quod attL 

net i -vMitis me (ілит ab initio (fian aller ij Metbodum in- 
diuifibdtum^quafi  iam d Geometris pofiim receptam tam buic9 

quam traci atui fequenti (qui huicgemellus efi) fubflernere 
&c. Audi Tacquet, & amplias noli de ind'iuifibili- 
bus indicare. Methodus namque ilia indiuifibilium, 

^4/«
mas՝ â geometrispaftim recipitur. Define quæfo, 
adducendo argumentations per indiuifibilia exem­
plam, exclamare. Quem conuincat tftbac ratiocinate. 

Nam iuxta Vuallifium (qui pluribus inlocis perho- 
norificede indiuifibilibus loquitur) conuincit paf- 
fim geómetras.

Opus ergo Vu a Hifi/ percurrentes, animaduerti- 

mus ipfamanno 1656. circa aliquot laboraffe, circa 

quæ Caualerius in exercicationibus geomerricis 
16^47. & nos in opere de infinitis parabolis anno 

165 Չ. Sed non pçnituit illa , quamuis ipfo pofte- 
riores,, euulgaffc : namque procedi mus metho- 

do à fiia totaliter diuerfa 5 & iuxta nobis connatu­

ral , geometrica geometrice pertraiftauimus.
Porro valde gauifi famus dam infpeximus, infi­

nitas

Spaüorutn Menfur л . i í 7 
nitas {pirales ab illő acutiífimo viro explanaras, 
diuerfiíTimas fore roto cáelo ab ijs , quas nos me­

ditați era mus, In fcholio etenim fubnexo propo­
lit, 45. Arithmetics infinitorum , in quo faas 
infinitasfpiralesexplicar> fupponitipfas diuerfifica- 

riex diuerfa proporcione in fpirales incidentiumab 

initioadinuicem fccundirn multiplicacam propor­
tionera angulorum. V. g. infchetn.iequcnti, fi F A, 

incidens in fpiralem fit ad AC, itidem in фі ralem 
incidentem, vt angulas NORA, ad angulunu 

OSRA; nempe vt arcus NO SR, ad arcúm 
O SR; Secundum ipfum , fpatium ACF R A, 
eft priraum fpatium fpirale. Si vero fit FA, ad 

AC, in duplicara proportione prædiéti anguli ad 

prædiâtuni angulum, feû dičti arcus ad diétám ar­

cúm , Spatium eritfecundum. Si in triplicara, ter* 
tiurm&c. At in noftris ípiralibus res è contra acci-

dit,
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die. Nam incidens ad incidentom eft iniiibmulti­

plici proporcione anguli ad angulam, feu arcus ad 

arcúm. In fpirali ctením quadratics, cum ex pro- 
pofit. prim, fit quadratum F A, ad quadracum AC, 

vc arcus NOSR , ad arcúm OSR , eric F A 
ad AC, in fubduplicata proporcione arcus ad ar­
cúm. Et fie confequenter in cubica, in fubtriplica­
te , & ficdcinceps. Procedentes ergo per diuerfa 

principia, & circa diuerfiftima laborantes, diuerfif- 

lima etiam colligiinusjpfe ctením putans incidentes 
in fpiralem augeri fecundam multiplicam p ropo r- 

tionem angulorum, feù arcuum, arguendo filo modo 
colligit fpatia fpiraliaminui.Secundum enim ipfum, 

circulas circumfcriptus primo fpatio, feú primi ge­
neris eft ad ipfum, vc 3. ad 1. Ad fpatium fecundi ge­

neris, vt4-ad r Ad tertij, vc 5. ad 1. & ficin infini­

tum. Nos vero fupponentes incidences in fpirales 
augeri in fubmultiplici proporcione angulorum, feu 
arcultot, deduximus fpatiafpiraliaaugeri. Circulus 

enim adípatium primi generis eft , vt 3. ad ï. Ad 
fpatium fecundi, vc 4. ad 2. Ad tertij, vc 5. ad 3. 

& fic in infinitum. Vnde in fids fpiralibus circulus 

eftad fpatium fpfrale, vt numerus gradas fpatij bi­

nario auâus ad vnitatem t at in noftro eft,vt nume­
rus binario aućłus ad numerum. Ec vmuerfalicer ipfe 
exiftimat proportionem circuli ad infinita fpatia fpi­

ralia efle eandem congruunter cum proporcione pa- 

rallelogrammi ad infinita trilinea parabolica fibi in- 
topta;., Ac nos in noftris fpiralibus infinie։s adin֊- 

ucnimus,,
V

Spatiorum Men fur л. I ip
uenimus , proportionem circuli ad cădem infinita 

fpatia ( fubintellige femper primæ reuolutionis) efte 

eandem cum congruenti, & explicata proporcione 

trianguli adexceftus fupra infinita trilinea paraboli­
ca fibi inicripta. Quæ proportioned in fpirali Ar- 

chimedea dumtaxac conueniunt. In ipfaetenimfo- 
lummodo > tarn parallelogram mum ad trilineum, 
qtiam triangulum parallelogrammi dimidium ad ex* 

ceflum ipfiusfupra trilineum, flint vt 5. ad 1. In re- 
liquis vero, parallelogrammum eft ad trilineum, vc 

numerus trilinei vnitate aućłus ad vnitatem: trian­
gulum vero eft ad exceííum fui fupra trilineum , vc 

numerus trilinei vnitate amftus, ad numerutn trili­

nei vnitate minutom . Cum ergo infinita fpirales 

Clarillimi Vuallifij fie difcrepent à noftris,prodeant 
criam hæ.

Porro quis recoleոտ dida in pra:fenti digresio­

ne , & modum fupra explicatum , quo Clariffi- 
mus Torricellius confiderauit analogiam inter fpira­

lem linearem, & parabolám quadraticam, poftet ra­
ție nabdius, quam ibidem fadum fuit, cogitare, ana­
li gùmillám, quam ftipradiximus nequáquam fer- 

uariinter infinitasfpirales, & infinitas parabolas, 

vtiqne locum haberein infinitis parabolis, & in infi- 
nicisfpiralibus Vualhfij. Nam ex fupradidis, pa- 

tet, in his omnibus eafdern proporciones feruari. Ex 

ftatimenim fi;pradi<ftis liqUet,circulum ad infinitas 

fpirales VualL'rij eile' fecundum ipfum. vt numerus 

gradas fpiralis binario audus , ad vnkatem : & ad ex- 

ceftan
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çeiTutn ipfius Capra fpatia, ve numerus binario au­

dits ad numerum vnitate aućtum. Ex didisvero ia 

fchol.propofit. 51. confiât in fchem. illias,efle trian- 

giihim AEC, ad parabolám ABC, vt numerus 
parabolæ vnitateaućhis (nempe, vt numerusaira- 

lis binario aućłus ) ad vnitatem : & ad exceflum ip- 
fiusTupra parabolám, vt numerus vnitate audus, ad 
numerum*. E a ídem ergo proportiones habent trian­

gulum ad exceflum, & ad parabolám, & circulas ad 
exceflum, & ad ipariam. Sicari ergo, poíTec quis 

di cere, Torricellius patefecit íimiles anakgias inter 
triangulum A EC, & exceflum ipíius Taper para­
bola qaadradca ABC, & inter circulam, & excef- 

fum ipfiusfupra ipariumTpirale lineare AG C, fic 

Torii can Teruabitur fimilis analogia inter alias expli­

caras figuras . Sed fimiles diícurfus erroneifuntcen- 

lendi,vr infra manifeftabimus.
Sed prins Vuallií j infinita:fpirales,earumquege- 

nefis clarins Tunt explicando , diferimenque inter 
n o Aras, & Tuas d i lucidlas eft affignandum. Dixi- 

mus ійісіо operíš,fpirales noftras generări ex duplici 

г. ош cedan tempore perado , nem pe ín Tc hem ate 
Tequenri, punâi A, æquabiliter Temper lati per fe- 

midiamerrurn AK; & Temidiametri AR, circa 
centrum A, pando R, deTcribentis peripheriam 

vel acquabiliter, vel ira vr circii m ferenria perada ad 

circumferentiam , vei angulas ad angulam e fler, v c 

variæ temporam p o reft ates ad i nu icem. Hincorie- 
batur, qaod AC, AF, in fpiralem incidentes 

erant

SÇAÙQïWn Mtäfiní' Ht

crant ad mu icem in fubmultiplici proporcione ar- 
cuum, feù anguîorum. Cum enim ex propofit. pri. 
fir arcus ad arcúm, vr poteftas AC, eiufdem gradus 

cum fpirali ad fi miiem poteftatcm AF; pacet AC, ad 
A F, eiTe in diéta fubmultiplici proporcione. Vualli«. 

i i j pariter infinita: fpirales concipiendæ funt creări 

ex duplici moru eorundem mobilium, aft modis eon- 

rrarijs.Motus enim femidiameeri percircumferenria 
concipienduseftfemper æquabilis: at motus punâi 

A, per femidiametrum,vel æquabilis,vel varie acce- 
leratus fecundum varias temporum poteftates. Si 

ergo vrerque motus érit æquabilis, genita eritfpi- 
ralis arebimedea. Si vero motus punéti à acclerabi- 

tur fecundum quadrara temporum, erit fecunda Грі- 

ralis. Si vt cubi, tertia. Et fie deinceps. Hinc er­
go fier» AC, ad AF, elfe in multiplici propor- 

tione
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Hone arcus ad arcum; feùanguli, ad angulum э ve 

aie Vuallifius«
Ex hac doårina habebimus , quad in fehemat. 

feq- circumfcripto fpiralicirculo, & femidiametro 

AV", dućto areu VT 1. Erieperipheria EMSE, 
ad arcúm VTI, in racione com pohrá ex racione 

A E, ad AV, & ex racione vel A E, ad AV, 
in fpirali lineari^ vel minoris mediarum extremarum 

continue inter E A > AV, quarum numerus fie 

vnitate minor numero fpiralis, ad AV. V, g. in 

quadratic»з exratione AE, ad AV, & mediæ

Spat ívtam Men fui a, 3
proportionale inter A Et AV, ad AV. In cu* 
bica,ex rationibus A E, ad AV, &minoris dua- 

rum mediarum continué proportionaliurn inter 
AE, AV, ad AV; & he deinceps. Quod pa­
tee, quiacircumferentia EMSE, ad VFf, ha­

bet racionem compofitam ex racione ipfius ad 

VTIV (nempe EA, ad AV) & VTiV, ad 
VTI; nempe EMSE, ad EMS. Sed in al js 

fpiralibusà lineariproporcio EMSE, ad EMS, 
eft fub multiplex proportionis EA, ad Al, feù 
AV, fecundum explicatum gradum fpiralis: vnde 

eft in quadratic» , vt media inter E A 5 Av, ad 

AV: in cubica , vt minor du arum mediarum ad 

AV, &c. Ergo ratio EMSE, ad VTI, corn- 

ponetur ex racione EA, ad AV, &dićłarumme- 

diarum ad AV.
Hisperceptis. Oftendemusinfchematc fequen- 

ti, nonferuaridiâam analogiam inter circulutura­
di; AC, &exceftum ipfius fupra fpatiumfpirale_j> 

AGC, & inter triangulum AEC, &exceflumip. 
Eus fupra parabolám ABC. Hoc autem oftendemus 
in fpirali quadratic» > & parabola cubica. Nam ii 

diifta analogia curreret , mente centro A, internal- 
lo AO, intelleda peripheria, eifer CE, ad MB, 

vt circumferentia radij AC, ad circumferentiam 

defcriptam in ipfo exceifu contentam inter O, & 

punćtum infpirali. Sed ratio circumferential radi; 
AC, ad diâam circumferentiam componitur ex 

rations С AՉ ad AO, & mediae proportionales 

■Q 2 inter



Bt Inßnttwwn Sß/ГАІішп

E

littet CA, AO, adipfatn АО. Ergo etiamra- 

tio CE, ad MB, exijfdemcomponeretur ratio- 

uibus. Porto,ratio CE, ad MB ( dc foris fum- 

pea M O, ); componitur quoque ex rationibus С E, 
<d OM, öchuius ad M В : & vc C A, ad A o , 
Sc CE, ad OM. Ergo OM, ad M ß, efter, vc 

media proporcionális inter CA, A O, ad A o,

Qyod

Spat larum MenßivA . iz$
Quod vtiqueeftfalfiffimum. Nam OM, ad MB, 

eftexcitat*prop. $©. Mifcel. hyperb. &c.vt ;.ad i: 
inter autem C A, duplám A O, & AO, nempe inter 
4. & 2. non eft 5. medium proportionale. Non ergo 

fcruatur dida analogia : & tarnen ft vera funt » quæ 
Vuallifius fcripfit ( nobis enim diuerfa methodo à 

fua adhuc non confiât ) eft Temper eadem propor- 

tio.
Inpræfenti ergoopufculocomprehenfa, funtea, 

quæ quintó tibi proponimus, benigne leáor, per- ՚ 

currenda. In quatuor primis noftris operibus antea 
elaboratisquamplurimos , progrefíu temporis, er­

rores animaduertimus : nonpaucis etiam præfcns eft 

afperfum. Aft nee üli, пес ifti, vt plurimum, ma­
teriam labefatftant, пес feníum præcipuê internum 

euertunt, adeovtIcxftori bærendum fit in after toru m 

intelligentia. Errores veriàntur fiepe fiepius velin 
locuțiune latina, vel in alijs rebus non magni mo- 

menti. Hos errores dona nobisq-iæfo, benigne le- 
ćtor. Necputamus te experiri inclementem, præci- 
puè fi in typographes aliquando te exercueris. Cre­

de nobis > ingens-tormentum autbores exagitat in ip. 
fa impresione; & plus laboris adinuenitur in hac„ 

quam in compofitione ipfamet,in rebus geometricii 

praftrti n. Ofcirantiaetenim,improbiras, &impe- 

jritia arti ficum fie torquent& angunt authores„ vt 
non paucis vieibus cogitent momento difperdere 
quæ tempore prolixo, & magnis laboribus col lége- 

runt. Porró omnia hase, . alia.innúmera ab ins-
—■ ■ - ... . w — • <— •

. ջ reír-
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preftione funt infeparabilia. Suftine ergo demen­

ter t benigne leilor, errores eos, quibus noft ra opuß- 
cula apparent confpurcata : & ficuti , fauentc Deo, 

pòtes â nob's alia rationabiliter in pofterum, immo 
qtfamprimum exfpe&ares itá nimis àfcopo aberra­

res, fi eaabfqueerroribus profilúé, cogitares. Va-

PINTS.


