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& ifi unflreitig eine auffaííenbe (grftyeinung, baß gerabe auf bent ©ebiete bet $Խ= 
tornátil, alfo berjenigen SSiffenftyaft, weltye auf bie größte Seftimmtyeit tyrer gor= 
fdjungen TCnfprütye mad)t, bennoty eine fo große æerftyiebenfjeit ber Tínfítyten uber tyre 
©runbbegriffe ©taft finbet. SBie abweityenb , ja Ijåuftg fogar wiberfpretyenb finb nityt 
allein ftyon, wenn wir bloß bei ber Tfritymetif fleljen bleiben, bie verftyiebenen 2lnfity= 
ten, bie man ín ben beflen Beljrbütyem von bér 3<tyl, bem SSerljåltniffe, ber ^otenj, 
von ben entgegengefe^ten ©roßen, Bogaritymen unb anbern íjietyer gehörigen ©egen« 
flánben finbet. Saib foil bie 3aljl eine ©roße fein, weltye bie SDlenge mehrerer gleityen 
ober gleitybetratyteten ©roßen angiebt, balb bér Tfuêbruá béé SSeríjáltniffeő jweier 
gleityartígen ©roßen ju einanber, balb foil fie nityté weniger, alá eine ©roße, fonbem 
nur ber TCuêbruÆ fur eine beflimmte Siegel, balb enblity eine bloße æorftellung fein, 
giityt viel ubereinflimmenber finb jum 3tyeil bie Definitionen ber übrigen oben genannt 
ten aritymetiftyen Segriffe unb namentlity finb über bie Segriffe beé ^ofitiven unb 
Slegativen, auf benen ber größte unb witytigfle 2tyeil ber SOlatyematil beruht, noty fo 
viele abweityenbe ^lhfityten verbreitet, baß man fity noty nityt einmal baruber l;at 
einigen t’önuen, ob её überhaupt entgegengefefcte ©rößen in bem gewoȘnlityen ©inne 
gebe ober nityt. 2Benn aber ftyon auf bem gelbe ber ©lementarmatyematif noty fo 
viele ftywanfenbe Meinungen über bie wefentlityflen ©runbbegriffe obwalten, wenn 
fogar noty nityt einmal ber Segriff ber 3al)i, auf bem baê ganje wiffenftyaftlitye 
©ebáube Oer reinen llritymetil beruht, auf eine ubereinflimmenbe unb allgemein befrie-- 
bigenbe Sffieife feflgeflellt ifl: fo barf man fity in ber 2tyat nityt baruber wunbern, 
wenn in ben Ijöljeren feilen ber SJlatyematif eine nityt minber verftyiebene 2tuffaffungê= 
weife ber ©runbbegriffe angetroffen wirb. Dieë ifi aber namentlity ber gatt bei bem 
Differential, btefem erflen unb wefentlityflen ©runbbegriffe ber Ijößeren Tínatyfiê, f0 
baß ber Streit über benfelben feit ber ©rfinbung béé ijöljeren Galcútö bië auf unfere 
3eit, alfo feit anbertyalb 3<tytyunberten, noty շս feiner fityern ©ntftyeibung gcfityrt
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tyxt, obgleid) man ber êRedjnung mit Differentialen fdjon lángft bie midjtigften 2Cufc 
fd)lùffe unb Seteidyrungen im ganjen ©ebiete ber 3Ratl;ematif verbanft.

©o menig fid) nun auf ber einen (Seite leugnen lafjt, bafj biefe SSerfdjiebenlyit 
ber 2fnfid)ten uber bie matfjematifdyn ©tunbbegriffe etmaê SRangelfjafteë fei, beffen 
SSefeitigung l)ôcf)fï mûnfdynêmertl) bleibt, fo mürbe man bod) auf ber anberen Seit« 
ju meit gelyn, menn man barauë bie Folgerung jielyn mollte, bafj её mit ber ge*  
priefenen ®rünblid)feit unb ©vibenj, meldje bie 3Ratf)ematifer itjren gorfdyngen beile« 
gen, überhaupt nid)t fo ganj feine Sîidyigfeit haben főnné. Denn junád)ft ifi babei 
nidjt ju überfeinen, bafj mohi feine ber vergebenen 25eftimmungen eineë unb beffelben 
©runbbegriffë, bie man in guten 2ehrbüd)ern finbet, in ihrem ganzen Umfange unridy 
tig ifi, fonbern bap vielmehr biefe ȘBerfd)iebenl)eit nur auô ber mel;r ober minber vol» 
lenbeten Deutlidjfeit herrûlyt, mit теіфег ein Cseber fi<±> beë aué bem SÍSefen beê æorfteb 
lungêvermôgenê erzeugten ŠSegriffeô bemupt gemorben ifi. Db biefer leftere anfänglich 
nur von einet Seite, ober fogleicf) in feinem meiteften Umfange, ob er abgefonbert von 
allem btof? Sufalligen, ma§ fid) bemfelben unvermerft beimifdjt, ober mit 9ïùcffid)t avf 
gemiffe SRobificationen, benen er bei ber Tinmenbung auf einzelne $dlle unterliegt, auf*  
gefaxt mitb: biefeë unb 2Íf)nlíd)cê fann natűrlid) bei feiner Sîeftimmung nid)t ol)nc 
mefentlidjen ©tnfluf bleiben, fo baf mehrere, fid) fogar miberfpredynbe 2Cnfid)ten über 
benfelben ©runbbegriff aufgeftellt metben fönnen, ohne bap fid) gerabe nadjmeifen laffo 
baf eine von allen vollfommen falfd) ober vollfommen richtig fei. SSeil alfo bei jeb«r 
Segriffêbeftimmung bie urfptunglid) reine Sbee, bie bem begriffe ju ©runbe liegt, bem 
Semufjtfein jeberjeit, nur nid)t in allen fallen in gleicher Älarl)eit vorfd)mebt unb fi$ 
bei ber Darftellung ber barauë abgeleiteten ®efe£e unabmeiëbar geltenb madjt, fo И*  
fid) leicht einfetyn, mie aud) bei einer minber fdjarfen Tiuffaffung ber ®runbbegtiffe 
bie barauf gebauten Unterfudyngen ju SRefultaten fúlyen fönnen, beten Sîidjtig^ 
burd) bie Übereinftimmung aller benfenben Äopfe verbürgt mitb. So unabânberlid) 
feft bie ©efe^e fteljen, nad) benen bie SSitfungen be§ 2id)tê in ber iRatur erfolgen, 
obgleich nod) SRiemanb eine alle ßmeifel unb ©inmúrfe febenbe ©rflarung von bem 2ßefen 
be§ 2id)të gegeben hat, eben fo unabanberlid) fefł finb aud) bie fid) auë beftimmten 
bem SRenfdjeu inmoíyenben ©runbvorfteílungen ergebenben ©efefce ber reinen 3aí)len= 
leníefye unb béé lýlyren Calculé, felbft menn e§ aud) SRiemanben gelingen follte, bie 
begriffe ber 3al)l unb béé Differentials ohne aUe S3eimifd)ung von Ungehörigem in 
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ihrer vollenbeten «Reinheit aufjufaffen unb barjuffeííen. 2ßenn alfo eine VoUfommcn 
ЬеиИіфе Erfenntniß bet ©runbbegriffe jum Aufbau unb jut Erweiterung einet S33iffen= 
fdjaft gerabe піфі unumgánglid) notywenbig iff, fo íft Ьоф eínleud)tenb, baß піфі al= 
lein bie fejte ©runblage, fonbern аиф bie ganje Sebanblungéweife berfelben mit ben 
an bie <Spí|e ßefteUten ©runbbegriffen unb Definitionen in bet innigffen SSerbinbung 
flehen werben. Die richtige Anorbnung beê Síoffeê, bet innere Sufammeníjang ber 
neben einanber gefteílten <Sá£e, bie 2еіфіід!еіі, mit ber fid) bie einzelnen SSabrípeiten auë 
einanber entwicfe'n taffen, unb bie barauê Ijervorgeijenbe SSerftdnblid)feit unb Überfid)t= 
Ііфіеіі beê ganzen Spffemë werben fajt allein ober Ьоф größtentheilë nur eine golge 
ber еідепфшпііфеп Auffaffungèweife ber jur Saftë bienenben begriffe fein, fo baß её 
bei bem Stängel an Übereinffimmung in ben wefentlidjffen тафета^феп gegriffen 
leid)t егИагІіф wirb, wie fo viele Serrer ber Stathematif, wenn фпеп aufgegeben wirb, 
ein befîimmteê Ÿeljrbucf) фгт Unterrichte ju ©runbe ju legen, tiefer ^orberung mit 
bér bem Unfunbigen freilid) wunberlid) flingenben unb Ьоф auf begriinbeter Überzeugung 
ЬепфепЬеп Älage entgegenfommen, baß fie feinê ber ѵоіфапЬепеп jaljlreidjen тафета= 
tifien 2ehtbúd)er, оЬдІеіф alle im Allgemeinen biefelben 2öal)rl)eiten beweifen, ju bem 
vorliegenben Swecfe alë unbebingt brauchbar in SSorfd)lag ju bringen wußten, ©ë iff 
baȘer in ber Sljat l)öd)ft WŰnfd)enSwertí), baß fad)funbige Stannev, unb befonberë bie= 
jenigen, benen ber Unterricht in ben Elementen obliegt, ben тафетаОДеп ®runtbe= 
griffen unb Definitionen bie größte Aufmerffamfeit juwenben unb bie barúber gewönne։

► nen Anfid)ten bet Prüfung anberer anheim geben möchten. Denn nur erft bann, 
wenn man ftd) über bie wefentlidjflen hierher gehörigen begriffe unb bie bamit jufam-- 
hdugenbe Auffaffungêweife ber einzelnen mathematifd)en Diöciplinen einigermaßen geeinigt 
haben wirb, laßt fid) bie gegrünbete Hoffnung faffen, baß епЫіф ein mathematifd)eë 
Sehrbud) inö Seben treten werbe, теіфеё ben geredeten Anforderungen, bie man nad) 
bem gegenwärtigen ©tanbpunft. ber 2Öiffenfd)aft in methobif^er Beziehung an ein fob 
d)e§ mad)en barf, genügen unb fich beê æeifallê, wenn aud) rtidjt aller, bod) ber 
meíften Äenner ju erfreuen haben werbe.

9tad) biefen vorläufigen æemerfungen, ju benen іф тіф bei tiefer піфі unpafc 
fenben ©elegenheit auê mehreren ©rímben veranlaßt fanb, wenbe іф тіф ju bem 
von mir gewählten eigentlidjen ©egenftanbe tiefer Abhanblung, патііф jur näheren 
£3etrad)tung ter Principien ber höheren Analpfíê. ’Её iff befannt, baß Seibnifc, ber 
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eine bet beiben (Srfinber bet Differentialrechnung, burd) geometrifche Betrachtungen auf 
biefe überaus wichtige (Srftnbung geführt unb burd) biefe Bermifd)ung ber ©eometrie mit ber'Kna= 
IpftS verhinbert würbe, baS eigentlicheSSefen beëdifferentiate, ale eines rein analptifd)en Be= 
griffes / in reiner Scharfe aufjufaffen. (St äußert fid) bähet aud) über baffelbe nut in unbeflimmten 
2luSbrùÆen, bie man inbeffenfo gebeutet hat, baßer bie Differentiale fúr unenblidhfleineDuam 
titdten gehalten habe. SSeit entfd)tebener hat «Rewton, ber benStulpm ber (Srfinbung ber l)ö= 
heren TCnalpftS mit 2eibni| theilt, feine îinfichten über bie (Srunbbegriffe berfelben in feiner 
glurionentheorie niebergelegt, fid) jebod) babei eben fo menig mie fieibnih, auf bem ®e« 
biete ber reinen TCnalpftS gehalten, inbem et bie berfelben ganj fremben Begriffe *)  ber 
Bewegung unb Sefd)Winbigfeit feiner Darftellung ju (Srunbe legt. «Rad) biefen beiben 
berühmten Scannern finb nun jal)lreiche unb jum Sfrú höd)d Carffinnige Theorien 
von ben größten Tlnalpften jur festeren Begrunbung ber höheren 2tna(pfiS aufgeftellt 
morben, unb ber Streit über bie mähten Principien berfelben máte gewiß Idngfl ge« 
fd)lid)tet, menn ber unitare Begriff beS Uncnblid)fkinen nicht immer mieber feine 2in« 
hanget gefunben unb jenen aufs neue angeregt hatte. Tide bis jefr aufgefledten Sfr® 
otien über bie Principien ber Differentialrechnung laffen fid) ndmlid), fo verfd)ieben fíe 
aud) fein mögen, unter folgenbe brei Tibtfrilungen bringen. «Plan ging entroeber um 
mitt.lbar von bem Begriff beS Unenblicfrleinen in bem weiterhin angegebenen Sinne 
auS, ober behielt bloS ben TiuSbrucf, jebocf) in einer fefr beftimmten, ndmlid) mit «Rud völlig 
gleichen Bebeutung bei, ober fucfre bie höhere TinalpfiS епЬІіф brittenS burd) bie ge» 
wohnlichen Con in ber gemeinen 2inalpftS vorfommenben 9t՝ed)nungöoperationen ju be*  
grúnben. (SS ifi jundchfl nôtl)ig, bie Berfucfr ber erften unb jmeiten 2írt, bie fid)/ 
obgleid) mefentlid) von einanber vetCieben, bod) in gemiffer Begehung nahe flehe«/ 
naher ju beleuchten, menn gleich ber mir ju ®ebote flefrnbe «Raum nur einige 2lnbeu= 
tungen unb feine ausführliche Erörterung biefeS wichtigen ©egenflanbeS erlauben mirb.

Unter ben Schulmännern ber neuflen Seit hat feiner fid) mehr Plúfr gegeben, 
ben Begriff beS Unenblid)fleinen aufjufldren unb bie unabweisbare «Rothmenbigfeit bef= 
felben jur Begrúnbung ber höheren TlnalpfiS natfruweifen՛, als ber vor wenigen jjafren 
in Berlin verdorbene unb um bie Berbefferung ber mathematifd)en «Dletfwbe h<Cveri

*)' £>afj bet Begriff bet Bewegung bet Ttnaípftá fremb fei, wirb Biemanb befreiten weiten, 
nbev wohl gehört berfelbe, wenn man babei nid)t an Ärâfte bénít, in bie (Geometrie. 



biente ^Jrofeffor ®mß ©ottfr. gifler. ©§ խք námlid) biefev ©elehrte über jenen 
©egcnßanb ntdjt aßein ein eigenes Жег! *)  getrieben, fonbern er fommt and) in 
ben Anmerkungen feiner fpåter ^erauègegebenen unb weit verbreiteten mattem. Sd)ul- 
bûdjer fo fyåufiQ auf benfelben gurud, baß іф bei biefem ©egenftanbe vorjugëweife bie 
ttnterfucbungen biefeS allgemein verehrten SÄanneS berúďftdjfigen շս muffen glaube. 
9lad) Sifter unb benen, bie feine Anftd)t über bie Principien bet Differentialrechnung 
tljeilen, iß nun baS Unenbli«hfleine eine ©roße, welche fíeiner iß, ай Alles, waS ge= 
geben werben fann. Alfo bod) eine ©roße, nidjt 9Խ11 felbß, fonbern gleichfam ber 
leíate Schritt, ben eine (létig abneíjmenbe ©roße tl)ut, eße fie in Slull übergebt **).  
So Wenig fid) bei btefer SegrißSbeßimmung an etwas ©eßimmteS benfen laßt unb fo 
mißlid) её besíjalb fdjon fdjeint, ein földjéé jweibeutigeS Princip ber widftigßen тафе= 
matifcben SXfjeorie ju ©runbe ju legen, fo muß fťd) bod) in ber æbat ber SSerßanb 
jebeS bcnfenben ÄopfeS bagegen ßrauben, wenn man ferner belehrt wirb, baß bie un= 
enblidßleinen SAiantitäten halb ай wirkliche ©roßen, balb im ßrengßen «Sinne ай 
Stullen betrachtet werben könnten unb mufften, unb weiter, baß. fie eine unenblidje 
Sfeihe verfdftebenet Srbnungen bilbeten, in welcher baö Unenblidjfleine jeber fytywm 
Drbnung gegen baS bet vorhergehenben verßhwinbet. 9lun raumen bie SJertheibiger 
beë Unenblid)fleinen jwar ein, baß biefer begriff vielen «Schwierigkeiten unterworfen fei 
unb burdjauë berjenigen Klarheit ermangele, welche man fonß von mattamat, gegriffen 
gewohnt fei, bőd) ifi gifdjer ber Überzeugung, baß berfelbe fid) nicht allein in bet fw= 
heren AnalpftS, fonbern aud) fd)on in ben ©lementen fo unauSweichlid) aufbringe, baß 
nichts weiter übrig bleibe, ай burd) wieberholteS 9lad)benfen fid) benfelben ju einem 
moglid)ß fiaren S3ewußtfein ¿u bringen. Unb wie biefer Pianu — feine Schriften 
bezeugen её — bis an feines Sebenë ßnbe unablåffig bemüht gewefen ifi, biefen ihm 

*) Untcrfudjung über ben eigentlichen «Sinn bet hohem Analpfté. SJerlin. 1808.

**) Stfcher bleibt ftd) in feinen Erörterungen über bie Entfernung jtveier unenblid) nahen 
Punkte nicht gleich, S5alb betrachtet et fie alé in einanbet fallenb, alfo fid) vollkommen beckenb (j. S3. 
eiementar=Plathem. IU. 2famerf. ©. 127 ; IV. Anmerk. <S. 41.), balb alé fid) nur berúínenb (5. S3. 
Elem.sPlatf). Ь Anm. <3. Ц8 — 121; V. Anm. S. 56.); hoch iß einleuchtenb, baß biefe leistete 
æorftellungéart allein juláffťg iß, wenn baé Unenblichkleine nicht im ßtengßen Sinne nur eine anbei՝։ 
Benennung für Pull fein foli.
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ßocßwicßtigen ¿Begriff, bem её nad) feiner SReinung nicßt an Deutlichkeit unb Scharfe, 
fonbern nur an unmittelbarer 2ínfd)aulid)feit fef)le, fid) felbft flar ju machen: fo ßoffte 
er aud) burd) bie Darlegung feiner 2ínfíd)ten Tlnberen baju beßulflid) gewefen ju fein. 
Um fo mehr bebauert ber ¿Berfaffer biefer Seilen, ber gifd)erê ¿Bcrbienfle in anberer 
¿Bejießung vollkommen anerkennt, offen gefielen ju muffen, bafj ißm burd) beffen Unter*  
fudjungen weber bie ¿Rotl)Wenbigfeit beê Unenblidjfleinen jur ¿Begrúnbung ber fytyeren 
Tínalpftê einleud)tenb, nod) überhaupt eine befiimmte (menu aud) nid)t anfdjaulicße) 
TTuffaffung beffeíben môglid) geworben fei. SSaê námlid) baê êrfïe betrifft, fo fiúdén 
fid) ^ifcßerè ÜRacßweifungen von ber Unentbeßrlicßfeit beê Unenblid)fleincn nur allein auf 
bie Stetigkeit beê ¿Raumes, fo wie benn aud) bie gíáUe, wo er bie ¿Realität beê Unenb*  
licßkteinen barlegen ju können glaubt, fämmtlid) auë ber ¿Raumlehre entnommen finb. 
¿Darauë aber, baß man vielleicht auf bem ©ebiete bet ©eometrie ju ber SSorfłetlung 
beê Unenblid)fleinen ficß gejwungen fießt, folgt nod) keineswegs, baß nun aucß in ber 
Tiritßmetik unb TinalpfiS biefer ¿Begriff jugelaffen werben muffe, ba bekanntlich bie ¿Bor? 
ftellung ber ¿Beränberlid)keit, alê eineê fie tig en ¿Zöacßfenè ober TfbneßmenS bei ber 
Sahl überhaupt nid)t in bem Sinne, wie bei räumlichen ©roßen gefiattet iff. ¿Run ifi 
jwar ^ifdjer ber SRcinung, baß Tknalpftè unb ßèßere ©eometrie ftd) wed)felfeitig vor= 
auSfe^ten unb baßer aud) im SSortrage nicßt gdnjlid) von einanber gefd)ieben werben 
konnten. So waßt biefe ¿Bemerkung in gewiffer ¿Bejießung ifi, fo laßt ftd) bocß auf 
ber anberen Seite aud) nicßt leugnen, baß bie ¿Rechnung mit Differentialen eine rein 
aritßmetifd)e Operation fei unb baß её folglich möglich Rin muffe, ja fogar, um bie 
©renjen jwifd)en Tiritßmetik unb ©eometrie aufrecßt ju erßalten, notßwenbig werbe, 
baè Differential alê einen rein analptifcßen Tkuêbruif aufjufaffen unb ju beftimmen. 
eben fo wenig wie man jugeben wirb, baß ber ¿Begriff ber reinen Saßl mit ¿Rúckftd)t 
barauf, baß fie in ber ¿Regel mit beftimmten Dingen verbunben, b. ß. aló benannte 
Saßl gebacßt wirb, ober mit ¿Rudficßt barauf, baß eine ftrenge Trennung ber 2lritß= 
metik unb ©eometrie in ber TCuèfußrung unmôglid) ifi, fefïgefîellt werben muffe; eben 
fo wenig barf eö gefhttet fein, ben ¿Begriff beê Differential mit ¿Rúckfídjt auf jene 
innige ¿Berbinbung ber Tínalpfíê mit ber ßößeren ©eometrie unb namentlich mit ¿Rúď= 
fid)t barauf, baß bie ¿Borflellung eineê ftetigen SSacßStßumS erfł bei Bewegungen im 
¿Raume ju einer vollkommenen Älarßeit gelangen kann, fefłjufłeUen. 9Rit Unrecht ßdlt 
baßer ^ifcßer bie Berfucße beê ßagrange unb Tlnberer, baê Unenblicßfleine in ber 2(na= 
Ipftë entbeßrlid) ju macßen, auê bem ©rímbe fúr mißlungen, weil man bei ber Tinmen*  



ч

bung ber Sifferentialredjnung auf (Segenfłanbe bet ©eometrie unb Wedjanif Ьоф ber 
^Betrachtung unenbíidjfíeíner (Stopén піфі entgegen főnné, оЬдІеіф іф aud) baê Scutere 
feineówegê jugeben fann, wofern man nid)t etwa ипепЫіфІІеіп aló ibentifd) mit Stull 
betrachten mid. Um nun bie Stealitát beê Unenbli^fleinen in wirflidj vorfommenben 
galten nadjjuweifen, beruft ftd) gifdjer gunachft auf ben 16ten Sa| beê 3ten Ջ3սժ)օ 
ber GuflibifHjen Elemente, nad) теіфет ber Sßinfel eineê Âreiêbogenê mit feiner San= 
gente Keiner, aló jeber fpí£e SSinfeí, unb Ьоф biê iné ПпепЫіфе феіІЬаг, b. h- alfo 
ипепЫіфПеіп fei. gê ift aber einleud)tenb unb oft genug bereits von Tlnberen gefagt 
worben, bafj hi^ e>n Зггфит obwalte, inbem von einem Sßinfel eineê $reiêbogenê 
mit ber Tangente gar nidjt bie Siebe fein fann, wenn man nicht ben unklaren begriff 
beê ПпепЬІіфІІеіпеп fdjon alé erwiefen annimmt, Senn man mag fid) in einem Ջ3օ= 
gen jwei fünfte fo bid)t neben einanber vorftellen, alé man immer wolle, fo barf ber 
bajwifdjen liegenbe Зфеіі beê SBogenê im flrengflen Sinne nie aló gerabe betrachtet 
werben, wofern nid)t ein Sßiberfprud) gegen ben ^Begriff beê Ärummen entfielen foil, 
baljer benn nidjtê weiter übrig bleibt, alé jwifd)en jwei neben einanber fallenben ^unf= 
ten gar feine Simenfton, b. h« fk alé in einanber fallenb anjuneljmcn. hiermit 
ffinunt auch bie поф von Stiemanbem, audj von ^ifdjer *)  nidjt, in Zweifel gezogene 
SSal)rheit überein, bafj Ьигф Slebeneinanberfehen аиф поф fo vieler fünfte nie eine 
ginie entfielen fann, waè Ьоф ber gall fein műfte, wenn ber unmittelbar über bem 
Serúhrungépunfte in bem æogen liegenbe ^unft von jenem verhieben gcbadjt, alfo 
^քՓօո beiben eine ginie angenommen würbe. Slur unter ber ŽBebingung fann biefe 
æorflellung Staum finben, wenn man ginie ո, теіфе է ր oíj bem, bafj fie тігйіфе ginien 
finb, Ьоф in ©егдіеіф mit anberen alé Stull bettaâ)M werben muffen, b. h- alfo bett 
auf földje Sffiíberfptúdje fúljrenben Segriff beê Unenblidjfleinen bereitê juláfjt.

I z

Saffelbe lá^t (іф aber аиф von allem tfnberen, waê ^Ифег fonfi поф in feú 
nen griffen jur näheren Tíufflárung beê ІІпепЬІіфпеіпеп beibringt, ¿eigen. ®iege= 
flecften ©renjen biefer ЗПфапЫипд geflatten mir |еЬоф nur поф jwei ber wefentlidjflen 
fünfte, auf bie fid) Ьаи^афііф feine Tlnfidjt von ber Statur beê ипепЫіфпеіпеп ftú^t, 
hier քսրյսՓ in (Srwágung ju jieljen. Šifier geht in feiner ©фгір: „Uber ben Sinn 
ber íjôfjern Slnalpfiê" von деотеі^феп ^Betrachtungen auê, jeigt, bafj bie gládje (іф

♦) S. ©emenfcïïîatf). in. tfnmerfuna ©. 127. 
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ûiê differential eineâ Jtôvperê Հ bie Sinie ató differential einer ^Іафе, ber ^unft alé 
differential einer Sinie barflelle unb bap её Ьетпаф піфі тіЬефгефепЬ fei, eine ЭТефе 
von ©rápen, патііф Äórper, gládje, Sinie, $unft ju benfen, von benen jebe fölvertbe 
gegen bie vorf)ergel)enbe verfd)n>inbet ober ипепЫіфйеіп, unb bat)er՝ umgeMjrt jebe vor*  
pergelpenbe gegen bie folgenbe ипепЫіф ցրօք ifi. dod) abgefeljen bavon, bafj von bem 
differential eines ÄorperS, einer $1афе ober Sinie, genau genommen, gar піфі bie 
«Rebe fein Cann, unb bap folglid), mie fcȘon oben bemerkt mürbe, für baS SSefen beS 
differentials, alê eineé reinen 3aí)lenauêbrudê, Ьигф jene Sdjlúffe, аиф menn fíe 
гіфіід marén, піфіё gemonnen mirb: fo ifi её ein Ջրրէխսո, menn ^ірфег ипдіеіфагііде 
sRaumgráfen, J. S. eine gládje unb Sinie, neben einanber flellt unb bie leftere alé 
ипепЫіфНеіп ober Stull in SSergleid) mit ber erfleren betrautet. ®el)t eine §1афе 
burd) flerigeS 2lbnel)men in eine Sinie uber, fo ifi fie meber eine unenblid) fd)male 
gldd)e, nod) аиф Sluti, fonbern eben eine Sinie gemorben, bie fid) mit einer gladje 
gar піфі vergleichen, alfo aud) nid)t alé eine ^Іафе mit einer ѵегрфтипЬепеп dimen*  
fion Ьеігафіеп lufit, meii in biefer Sluêbrudêmeife քՓօո ein ЙЗіЬефгиф liegt, doф 
§ifd)er felbfl räumt паф^ег ein, bap jene деотейффе ЗЗекафІипдеп еідепНіф gar 
піфі baé differential, fonbern ben differentiaíquotienten angelen unb baf baíjer Ьигф 
fie поф піфі ber ЗВіЬегфгиф gehoben fei, теіфег entfielt, menn man biedifferential*  
¿еіфеп dy, dx halb als Stullen, balb alé тігйіфе ©rápen belpxnbeit Um biefenbunf*  
len Ț»unft befriebigenb aufjufláren, nimmt er feine 3uflud)t ju bem begriff intenfiver 
ŠBerljáltniffe, Ьигф теіфе auf er S^eifel gefegt merben foil, bap jmeien ©rápen, bie 
ju діеіфег Seit ѵегрфтіпЬеп, in gemiffen fallen Ьоф ein ganj beflimmteS SSerfálínif 
beigelegt merben muffe. Um }еЬоф ju jeigen, baf деЬгофепе Functionen von ber gorm 

fúr ben gall, baf x'==x gefegt mirb, bie РфеіпЬаг unbeflimmte gorm § an= 
nehmen unb babei Ьоф einen feljr beflimmten Sßertf) ljaben, bebarf eS ЬеІаппШф ber 
Хппафпе eines intenfiven SSerljáltniffeê *)  піфі; nur ifi піфі einjufef)en, mie ЬаЬигф 

*) Stoat bat gifdjer Me Slotbtrenbigfeit, ben differentialen ein intenfťbeí S3erl)á(tnip beijulc* 
gen, aud) au« bem ©runbfafșe abgeleitet, baf gleiche Functionen aud) gleidje differentiale babén múf- 
fen, bőd) babéi ben gebier begangen, bag er bie Unbgrenjen jroeiet Äérpet getabeju fúr beren diffe« 
rentiale nimmt, пхфгепЬ jene nach feiner eigenen früheren ©rflárung in bet Gonfruction nur ben dif= 
ferentialguotienten entfptedjen, Um übrigen« ju begreifen, roie in feinem gerodblten Seifpiele baž23er« 
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^ifdperë 2Cnftd)t von bet Sebeutung bet differentiate dy, dx alê unenblid)kíeinet 
Quantitäten befîatigt werben foil. Senn »renn jugegeben werben muß, baß baê SSer= 
haltniß ֊֊i, auch wenn её in g übergeht, unter gewiffen SSebingungen nod) einen 
ganj beftimmfen Sßerth beipalt, fo folgt barauë Ьоф feineëwegë, baji dy unb dx nad) 
belieben alê Sîuïïen ober aló wirkliche, beftánbige ober ѵегапЬегІіфе, ©roßen betrachtet 
werben könnten, inbem nie vergeben werben barf, bafj ber ærud) g nur unter ber 
æorauêfeipung eine beßimmte SBebeutung fyat, bafj 3áf)ler unb Kenner einen gemein= 
fdpaftlidpen factor von ber gorm x—a enthielten, ber fur x=a beibe ju Sîull machte. *)

báltnifj ~ fût jeben 5ßerti) von dx, alfo aud) fût dx = O, ben 5Bertb b haben főnné, ifi bie ՑՅօր։ 
ftellung eineë intenfïven 93crí)áítniffeê feineëwegë fo unbebingt not^roenbig, ale Sifdjet glaubt, ba fid) 
Гфоп auë ben ©runbregeln bet 2íútí)nietif auf ë beutlichfle nacbtveifen lift, baj։ baë SSerfjáltnif g völlig 
beflimmt fei, fobalb bie Թոէքէրֆսոց beflelben п<фег bekannt ift.

*) <5ë fei j. 83. u = ах®; её gehe x in x-j-dx unb babutd) u In n' über, fo hat man 
u' s= a (x + dx)®, folglich u' — u ober du — а (x ł dx)®—ах® unb —= «Seist

dx dx
man nun dx = 0, fo etfcheint-j^ unter ber unbeflimmten gorm Ș; fcijafft man aber ben gleichen 
gacot dx, bet ben 83гиф ju g macht, auë bem gabier unb Kenner fort, inbem mandx
a(xl-dx)*—~ах® — ахЧ2ах dxjadx®—ах® 2axfadx fefct, fo ergiebt ftcß für dx == O ber be* 

dx dx
flimmte Sßerth 2ax< bet alfo unter ber gorm g verborgen mar.

2íuê ben vorftehenben ^Bemerkungen fdjeint mir Iwvorjugehen, baß aud) gifler, 
obgleich er ben æe9riff beê Unenblidjfleinen mit feiner ganjen Senfweife bermaßen ver*  
fchmoljen fyatte, baß er фп mit vollkommener Klarheit erfaßt ju haben glaubte, fid) 
vergeblich bemüht hüt, benfelben von ben SSibetfprïtd)en ju befreien, auf welche er un­
fehlbar bei feber Tlnwenbung führt. Sähet ift aud) ^НФСГ^ definition beê dífferen= 
tialê, welche er jur æermetbung beë fdpwankenben Segtiffê einer ипепЫіфкІеіпеп 58ets 
dnberung giebt, nidptê weniger alê unjweibeutig, obgleich fie $ifd)er für vollkommen 
beflimmt unb folgerecht hált. 9іаф ihm foil námlid) baë Differential einer function 
bie gnbgrenje betfelben fein, fpmbolifd) vorgeftellt aló ein verfchwinbenber ИпЬфеіІ. 
ՉԽո ftnb biefe lebten Sßorte entweber ein bebeutungêlofer Sufaß, alfo baê differential 
gerabeju bie ©nbgtenje ber function, ober её muß baê differential immer alê ver= 

2
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fdjroínbenber (Snbtljeií gebaut werben. Sm erfłen galle ware bie definition ganj 
falfd), weil bann ber Wefentlicfye Unterfcfieb jwifcfen differential unb differenjialquo։ 
tient ganj aufforen, alfo bie differentialjeicfen dx, dy ot>ne alle Sebeutung fein wur» 
ben, waê offenbar ju ben grófién Srrtfyûmern fuhren mußte. *)  Sw anberen galle 
ifi ber Tíuêbrucf „v e r f d) w i n b e n b e r @nbtl)eil" eben fo fd;wanfcnb , aíé ber 2íušb . itcí „u n= 
enblidjfleiner (gnbtȘeil", fo baß bann bie ganje definition leinen anbem «Sinn, aló 
bie geibnißifdje 2(nfid)t einer unenblid)fleinen SSerdnberung Ijátte. 2(uê biefem Srunbe 
ifi benn aud) bie Tíbleitung ber ©runbregeln ber diffcrentiaírecfnung aué bem ^Begriffe 
ber Ênbgrenje, alé eineë verfdjwinbcnben (Snbtíjeiíô, nicfyt befriebigenber auêgefallen, alé 
bieê bei bem Unenblid)fíeinen ber gall ifi. SSarum baé differential ober bie (Snb= 
grenze einer beflánbigen ®röße jebeqeit, bie ©nbgrenje einer ѵегапЬегІіфеп ©roße bage- 
gen nur in gewiffen **)  gallen = 0 gefegt werben muffe, warum ferner in bem SSer« 
haltniffe beim Tluffleigen շս ßoßeren differentialen bie eine ënbgrenje dy alê ver- 
ánberíid)i bie anbere dx alé beflánbig betrachtet werben muffe, unb nid) t bloß, wie 
gifdjer nad)weift, betrachtet werben búr fe; über biefe unb aljnlidje gragen giebt jene 
Зфеогіе ber (Snbgrenjen eben fo wenig genugenben Tluff^luß, alé bie Stjeorie beé 
Unenblid)tleinen.

*) 2lud) gifcber íjat, wie fcfon oben bemerft mürbe, bai differential gerooßnlid) gerabeju fűt 
bie ßnbgrenje genommen unb iß babutd) ju mehreren gcflfcbliiffen »erlebet worben.

**) So roivb 5. S3, in ber SSerbinbung (x+dx) dx ber Summanb dx im ßrengßen «Sinne =0, 
aber ber gactor dx nicfjt =0 gefegt, ofne baß frei) irgenb ein faltbarer ®runb fúr biefe Sffiilífűrlid); 
feit angeben laßt.

*’*) SSofß nut aus SBerfefen gdȘIt gifdjer (Sinn ber boíjeten 2(nat. S. 130.) audj (Juter 
ju benen, rceldje bai Unenblicffleine ber Tínalpfíö unoerfúílt ju Srunbe gelegt fatten, ba ßulet fd)on 

SSenn alfo bie biéferigen SSerfudje, bie fwljere 2lnalpfié burd) baé Unenblid)= 
Heine auf eine befriebigenbe SBeife gubegriinben, mißlungen finb, fo fragt fid), ob benn 
eine ber anberen aufgeftellten Sßeorim bie «Sd)wicrigfeiten ju befeitigen im «Stanbe ge? 
wefen fei, benen ber æegriff beé ІІпепЬІіфПеіпеп unterliegt. Unter ben S)?atl)emati= 
fem beé vorigen Suf>rí)unberté, weldje biefen paraboren SSegriff verwarfen, verbient vor 
allen einer ber größten 2lnalpflen, bie gelebt haben, ber unflcrblidje (guter ***),  genannt 
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ju werben, ber bie Differentialrechnung in i^rem rein analptífd)en (Sewanbe auffaßte 
unb fdjon aug biefem (Srunbe bag Unenblidffleine, bag nur in ber ©eometrie eine fd)ein= 
bare Stuße ftnbeí, nicht beibefyaïten fonnte. (Suler erfldrt bie Differentiale gerabeju 
fur Vullen unb begegnet bem Sinwurfe, warum man fie benn nicht beffdnbig mit bcm 
Зеіфсп О bejeidjne, fonbcrn baju bie befonberen 3eid)en dx, dy gebrauche, mit ber 
(grfldrung, baß bie hőhere 2ínaltffté fid) nidff fowoffl mit biefen Vullen felbff, até 
vielmehr mit ber (Srforfd)ung bcê Verhditniffeg, weld)eg fie ju einanber í;aben , befd)df= 
tige. Dag Vilb ֊ fei baê Viíb beg völlig Unbeffimmten unb főnné jeben möglichen 
Sßertl; fjaben; bie Differentialrechnung f>abe eg bamit ju tl)un, ben beffimmten SSertl), 
ben ber Vrud) g unter beffimmten Voraugfe|ungen annehme, ju finben unb beêffalb 
feien, um nidff in Verwirrung ju geraden, fúr biefe Vullen auch verfdffebene 3eid)en 
notl)wenbig , ba iffr Verl)dltniß bei verfdffebenen Aufgaben aud) verffhiebene Söertßc ffabe. 
9Van խէ biefer Theorie nidff feiten ben Vorwurf gemad)tz baß fíe auf eine bloße Ved)= 
nung mit Vullen, alfo auf eine 2irt von Spielerei Iffnauslaufe, woburd) bie holpere 
2ínalpftê bem ©efpotte jPreié gegeben würbe , ba fid) nid)t gut begreifen laffe , wie burd) 
eine Ved)nung mit Vullen irgenb weldff, gefd)Weige benn fo erffaunenêwertfye Vefultate 
gewonnen werben fónnten, alé fie bie 2ínalpftê barbietet. Der Verf. biefer Seiten q& 
ffelpt offen, baß er cê fid) bod) viel lieber gefallen laffen wolle, menn man bie Diffe= 
rentialrcdpnung fúr eine VuUenred)nung erfldrt, alâ wenn man fie in bag mpffífdje 
Dunfel beg Unenblidpfteinen verhüllt, inbem fid) bort bod) etwaê ganj Veffimmteê, hier 
aber gar nidffg Veffimmteé benfen laßt. Vad) jener Vorffellungêart, welche SoȘann 
Sdpulj ♦) am confequcnteffen burd)gefúí)rt ț)at, finb ndmlid) bie Differentiale ab= 
folute Vullen, bie Differentialjeidjen folglich an fid) bebeutungêlofe gormen, mit 
benen man aber nad) gewiffen ftnnreíd) erbauten ©efeßen eine richtige Vedjnung 
fútren fann, unb id) wüßte nidff, wag fid) anbereê biefer von allen Dunfell)ei= 
ton freien unb jebem leidff begreiflichen Tfnfictff enfgegenfeßen ließe, alé baß

2*

fogar in brr SSorrebe ferner Sßerfeâ (Seoul). ßulerS vollffanbige Einleitung jur Differentialrechnung, 
überf. von SJlicbelfen, S3eri. 1790) unb bann «eiter im britten unb vierten Kapitel frei? auf« beffimm- 
tefte bal)in erflátt, bag jroifdjen bem Unenblidffleinen unb bet abfoluten Vuit bureau« fein Untcrfdjieb 
Statt finben főnné.

») ßnttvicfelung einiger mattem. íXŕíeorien. Königsberg 1803.
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burd) (te bre höhere îinalpfiâ in eine bloße Äunfteleí (l)eurifłifd)e giction, wie Sd)u(j 
ficí) auêbrúcft) verroanbelt roirb, ju welcher 2fnfidjt fid) aïlerbingê Stiemanb entfd)ließen roirb, 
fo lange её nod) anbere Tluffaffungêweifen giebt, burd) roeldje fie alé eine гоігПіфе 9íed)nung 
gerechtfertigt roerben fann. Pîit Unrecht l;at man aber ben großen guler befdjulbigt, baß auch 
er bie Differentialrechnung ju einer 5luUenred)nung gemacht habe, ba er, wie bereitâ 
oben angeführt rourbe, auêbrúcflid) erflárt, baß bie Siegeln bet Differentialrechnung 
jwar geroöhnlid) fo vorgetragen würben, alé ob man babei bie ŽBeftimmung ber ju 
Siull geworbenen Differentiale jur 2lbfid)t habe, baß aber auë ihnen an fid) 9«nom= 
men nie, fonbern allemal nur auè ihren S5erl)âltniffen ju einanber gefchloffen werbe, 
gê ift aber etroaâ ganj Knbereê, mit Stullen гефпеп unb ben wahren SSSerth beê unbc= 
ftimmt fcheinenben ‘Kuêbvucfô g befiimmen. gê ware in ber Shat eine ganj ünnepe 
Ș0îuÎ)e, wenn id) tyn naher barthun wollte, wie fid) auê ben erften ©runbfåhen ber 
Ttritbmetif mit ber größten gvibenj nachweifen taffe, baß gebrochene 2(uêbrúcfe, гоеіфе 
im ßdhler unb Stenner einen gemeinfd)aftlid)en gactor hüben, fur ben gall, baß biefer 
leftere = 0 gefegt wirb, jwar bie unbeftimmte gorm g annehmen, beffen ungeachtet 
aber unter ber angenommenen æorauêfefjung einen völlig beftimmten Sßerth haben. Denn 
eê ifî biefer ©egenfłanb nicht allein auë ben Lehrbüchern ber Tínalpfiê befannt genug, 
fonbern её hat aud) vor vielen Saf)ren bereitô Langêborf in einer befonberen Schrift *)  
fel)r befriebigenb gejeigt, roie biefe Shcorie ber unbeflimmt fcheinenben L3rud)e mit ber 
Differentialrechnung auf eine 3ßeife in SJerbinbung gebracht roerben fönne, baß aud) 
ber geringfte Steifet gegen bie 9tid)tigfeit ber barauê abgeleiteten Principien ber 2tna= 
tpfië vetfdjroinben muß. SSenn alfo guler ben Згоесі ber Differentialrechnung ebenfalls 
in bie Seftimmung beè wahren SSertheè ber unter gewiffen SSorauëfehungen in bie gorm 
g ûbergehenben Tluêbrûcfe fefjt, fo hat er meineë grad)tenë ein feinem Angriffe unters 
liegenbeè princip aufgefłellt, uub nur barin gefehlt, baß er theilë nid)t genúgenb nad)= 
weift, wie baë SSerhdltniß g burd) bie gortfd)affung beê im 3<іІЛег uni? Kenner ge= 
meinfd)aftlid)en unb = 0 gefegten gactorë eben erfl ju einem beftimmten werbe, 
theilë ben æegriff beê Differential beibehált, roâhrenb er in feinem ganjen 
SSerfe nur von Differentialverhaltniffen ober roaë baffelbe fagt, von Differential; 

*) Sleue unb дгппЬІіфеге Darßellung bet Principien ber Differentialrechnung von Я. ßijr. 
ínngšborf. феіЬеІЬ. 1807.
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quotienten hatte reben főtten. Senn wenn baê SSefen ber ȘoȘeren TCnalpfië allein in 
ber Seftimmung beê Differentialquotienten Ճ fur ben jfatl befleht, baß er in § úber= 
gef)tz fo erfd/int её nicht nur unnötig, fonbern muß auch ju mannigfachen SRißver= 
ftanbniffen unb Dunkelheiten verleiten, wenn man bie in Rull übergegangenen Differed 
Jen auë ber SSerbinbung , tn ber fie allein Sebeutung haben unb ©egenftanb einer 
mathematifchen Unterfud)ung fein bannen, heratt§reißt unb abgefonbert in bie gewöhnli- 
феп Rechnungen cinfiiíprí, alê wenn fíe wirtliche 3al)lauèbrüdie waren.

2íuê bem SJorftehenben wirb ber Sefer entnommen hüben, baß bie ^he0l'‘e 
ber unbeflimmt fdjeinenben S5rüd)e nad) meinem Dafürhalten allerbingë vollkommen geeig= 
net fei, bei confequenter Durchführung bie höhere 2Cnalpfić> mit aller mathematifdjen 
Strenge ju begrünben. SS hat über biefe æorfiellungêart nicht allein, wie oben gegeigt 
würbe, jum Shetl fd>on guler, unb beutlidjer gangëborf feinen 2lnfid)ten ju ®runbe 
gelegt, fonbern её beruht im 2Sefentlid)en barauf aud) bie fogenannte SJlethobe ber 
©renjverhaltniffe, beren ftd) fd)on Rewton bebiente unb bie befonberë in ber neueflen 
Seit fo viele Anhänger gefunben hat. Die gemeinfd)aftiid)en Schlüffe, welche allen bie*  
fen Tlnfichten ju ®runbe liegen, finb folgenbe. g§ fet u = f (x), u' = f (x-f-^x), 
worin 4x ein unbeftimmter 3uwad)ë von x ift, fo wirb u'— u ober 
ճս = f (x-ý-Дх)—f (x), folglich ~ք(Վ mannunùx=O,

*) ՏէքՓ« í>at (Sinn ber íjoljern Tírtaípftá <©. 133.) gegen bie ¡Jíjeoríe ber ®rŕnjver[)á[tniffo 
folgenbe vier ßinwürfe aufgefMt. 1) bleibt bunfel, wie jwei flrenge Rullen ein beflimmteS $ßer;
baltnifj haben tonnen. — Sßitb wiberlegt burd) bie 5£t)eorie bet itnbeftimmt fefjeinenben S5túd;e, aber 
aud) fdjon vonSifcber felbft burd) feine fpdtcr rntwicfelte 2inf։d)t von ber Sntenfťtát bež SBetf)dltnifie« 
2) Sie @renjenmetl)obe giebt feinen 2tuffd)luf batübet, wie man bered)tig.t fei, beim tfuffłeigen ju 

fo geht baë SJerhaltniß welches man für biefen $all burd) ֊— bezeichnet, ing über. 
Der beftimmte SSertl) nun, ben ber 2(uëbruck g für jene Einnahme fyat unb ber fid) 
burd) bie Theorie ber Reihen jeberjeit finben laßt, wirb Differentiatquotient ber gunc= 
tion u unb bie Rechnung mit folgen Differentialquotienten bie Differentialrechnung ge< 
nannt. Da gegen bie gvibenj biefeë SSerfaßrenè meineë Sßiffenë nod) Riemanb etwas 
©egrunbeteë tyxt einwenben können, *)  fid) ûberbieS aué ber Srenjenmethobe bie Spe^ 
rationen ber höheren 2ínalpfíê auf eine fel;r einfache 2lrt ableiten laffen, fo fcheint её 
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ûuffallenb, baß biefeíbe beflenungeacfytet nod) ո;Փէ eine allgemeine Stíltgung gefunben 
pat, fonbetn bie Stimmen uber bie malmen Principien ber ®ifțerentialred)nung nod) 
immer vieífad) geteilt (inb. Ser Srunb piernón ifl aber barin ju fud)en, baß bie 
Speotie ber ©renjverpåltniffe, оѣдіеіф an fid) feinen 53ebenllid)feiten untermorfen, bod) 
alá 33aftê beê IjoȘeren Salcûlê gemápít, in einigen punf’ten nidjt nollfommene Sefrie= 
bigung gemdprt, bie nad) meiner 2lnftcpt folgenbe finb:

1. Sie Speorie ber (Srenjwerpâltnijfe fe|t ben Smed; ber Sîfferéntialredjnung 
in bie 2íuffínbung beê beftimmten SSertpeô, ben ber ‘Äuébrud g unter beftimmten ֊Ջօր= 
auêfepungen pat. 9îun laßt fid) ¿mar aud) fd)on bem mit ber gemeinen 2(nalpftê ner« 
trauten Anfänger bie ЗКодІіфІeit fepr leid)t nad)meifen, mie ber Quotient § паф SSerfcl)ie= 
benpeit feiner (Sntfiepungêart aud) ѵеффіеЬепе SBertpe paben főnné; bod) ifi nid)t in 
Tíbrebe ju ftellen, baß её bemjenigen, ber поф піфі baê gange gelb beê pôperen 6al= 
cùlê ûberfd)aut, immer 2lnfioß erregen muß, menn er pórt, baß jene bem ЗПффеіп паф 
jiemlid) иптіфНде žôemerfung bie ŽSafíé ber erfolgreid)ften тафетаОДеп gorfd)un= 
gen fei.

pőbetcn Sifferentialquotienten bož eine Sifferentioljeicpen dy atž verőnbetlich, baž’ anbere dx alž be= 
flanbig ju betrachten. — Ser ©inwurf fallt weg, wenn bie ©renjenmetpobe confequent burchgefúprt 
wirb, weil bann bie poperen Sifferentialquotienten eben fo, wie ber erfte, btofle Зеісреп fúr bie ter» 
fcpiebenen unter bem Tíužbrucfe § verborgenen SSerhaltnißwerthe fl'nb. 3) Sene Speotie felit vorauž, 
bafl jebe Sanction in eine Sîeipe verwanbelt werben főnné, bérén ©lieber паф Potensen irgenb einer 
in bet Sanction enthaltenen ©rófe fortfcpreiten; jur Ueberjeugung von ber allgemeinen Sticptigfeit biefeS 
®aí¿e8 fann man erp butch bie höhere 2ínali)ffž gelangen. — hierauf loft fût) etwiebetn, baf tpeilž 
fcpon bie Speorie ber unbeflimmten koefficienten bie jut æeflimmung ber Sifferentialquotienten erforbet» 
liehen SReipenentwiďelungen möglich macht, tpeilž aber nach bež SSerf. eigener Tieujierung (f. ©. 184. 
Tlnmetf. unter bem Serte) ež nicht nótpig ifl, jenen ©ab gleich 2ínfangž in feiner ganjen 2ÍUgemein= 
peit voraužjufepen. £ierju fommt, bafl man bei ber fSeftimmung ber Sifferentialquotienten in vielen 
Sailen, namentlich bei ben tranžcenbenten Sunctionen, jene SJeipenentwitfelung ցօպ umgehen fann, ba 
ež nut barauf anfommt, ben SSertp bež ílužbtucfž § fúr einen vorliegenben Sail gu beflimmen, folg։ 
licp аиф bet SSeg ganj gleicpgiltig íft, auf welchem man ju biefern äßettpe gelangt. 4) Sie Srenjem 
metpobe jwingt, wie jebe anbete, bei ihrer Ttnwenbung auf ©egenftanbe bet Seometrie unb SDlecpanif 
jur Einnahme bež Unenblicpfleinen. — SerSinwurf fallt fort, fobalb man jwifepen bem Unenblicpflei։ 
nen unb Vlull feinen Unterfcpieb macpt.



2. ^ierju fommt, baß man ben «Ru^en, ben bie (ՏրքօրքՓսոց ber differential*  
quotienten gemdțrt, tm Anfänge gar nicȘt einleucfytenb machen, fonbern (іф in 
biefer Sejiepung nur auf bie Stefultate bejielpen fann, bie weiterhin aus benfelben ent*  
micfelt merben. diefer Umftanb laßt aber итѵііШфгІіф ben (Sebanfen auf*  
fommen, baß ber SufammenȘang ber ©renjyerßdltniffe mit ber höheren Analpfis піфі 
im SSefen ber legieren (eíbft begrűnbet fein főnné, тоЬигф ber ՋՑսոքՓ erzeugt wirb, 
ein anbereS ^unbament ju beft^en, von bem aus menigftenS im Allgemeinen (іф (о*  
діеіф bie gange ЖіфНд^еіі ber barauf gebauten 2феогіе überfeinen laßt.

3. ifi [фоп oben bei gtmdßnung ber @иІег(феп 2£nftd)t von mir bemerft 
Worben, baß man bei Anmenbung ber ®renjverl;ditniffe ben begriff beS differentials 
ganj aufgeben muß, wenn man (іф піфі bem æotmurfe auSfeßen mill, bie тіфіідреп 
Ипіег(ифипдеп Ьигф eine ЭЁефпипд mit bloßen Nullen anftellen ju »ollen. SÖSeií 
aber mit 3ujiel;ung biefeS Begriffes bie meiften ©egenfïdnbe, теіфе in ber höheren 
AnalpfiS abgeljanbelt merben, піфг bloß fitrjer bargejłellt, (onbern аиф mehrere <2фтіе*  
rígfeiten Іеіфіег befeitigt merben fônnen, (о ifï meines SSiffenê поф fein SSerf uber 
höhere AnaípfíS voríjanben, ín теіфет bie (Srenjenmetljobe ganj confequent angemanbt 
morben mdte. фіегЬигф muß aber ebenfalls ber ЗЗегЬафІ entfielen, baß jene 3Äc*  
фоЬе moípl піфі als bie roafjre unb völlig յսր^ՓօոհՔ (Srunblage ber differentialv4^= 
nung betrachtet merben burfte.

♦) Theorie des fonctions analytiques. Par. 1797. — АиЗ bem Stanjófífrfjen iiberfe&t 
von ©röfon. Seri. 1798.

AuS biefer Unjugdng^fett ber ©renjverȘdltniffe als alleiniger æaft'S ber Șolje*  
ten AnalpfiS erfldrt её (іф, marum bis auf bie gegenwärtige Seit поф immer neue 
®ег(цфе jur Auffinbung ber marren principien berfelben inS 2eben getreten (inb. die 
fäarffinnigfte unb am confequenteften burá;gefúfwte Зфеогіе in biefer Sejieljung 
verbanft bie SSiffenfdjaft ЫаппГІіф bem berühmten Sagrange *),  теіфег jeigt, 
baß bie differentiale befïimmte Functionen (eien, bie von ber иг(ратдГф gegebenen 
Function паф einem unb bemfelben ®e(e£e Ьигф детсфпііфе апафіффе ßntmicfelun*  
gen abgeleitet merben fônnen. der Жогфеіі, ben bie Эіефпипд mit biefen abgeleiteten
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gunctionen in Stelle ber gegebenen gewahrt, wirb fogleid) bet bet Darfleílung béé ®e= 
feßeé, nad) weld)em fíe auê einanber abgeleitet werben, einleud)tenb, inbem baburd) 
baê Saplorfd)e S^eorem gewonnen wirb, vont bent ftd) fogleid) bie frud)tbarften 2ín= 
wenbungen machen laffen. So befriebigt Sagtange’é Síjeorie bet analptif^en gunctio։ 
nen alle Tíhforberungen, bie man l)infid)tlíd) bet Principien bet t)őí)eren 21’nalpfté ma։ 
феп kann, unb wenn beffenungead)tet aud) fie níd)t allen neueren 9Serfen ju ®runbe gelegt, 
fonbetn baíb bie ЗКефоЬе bet ®renjverháltniffe, halb eine anbete æorflellungêart ge։ 
wählt wotben tft, fo laßt fid) bieê nur barató erklären, baß jene Sbeorie allerbingê 
weitlauftige 9čeií)enentroiďelungen erforbert, bie ben barin nid)t geübten Anfänger nur 
langfam fortfd)reiten laffen unb ii)m anfänglich bie 6inftd)t in baê ganje Spflem er= 
fdjweren. 2íuê blefem ©tunbe eignet fid) bie Sagrangefdje Darfîelluttg nid)t fűt ben 
erften Unterricht, weêíjalb ber S3erf. biefer 2lbl)anblung, ber vor mehreren Sagten l)åu= 
ftg ©elegenbeit Izarte, in ben Tlnfangêgrûnben ber í)ôl)eren Sínalpfiê ju unterrichten unb 
bie 2agrangefd)e Segrúnbungéart berfelben alé bie allein befriebigenbe ernannte, ben ՑԽ՜։ 
fud) machte, mit §eftl)aítung ber ®runbanfid)ten jeneé berühmten Tlnalpßen ftd) einen 
neuen 2Seg ju bahnen, auf bem er feinen Sd)űíern baö SJerftanbniß einer ber großar։ 
tigfłen ©rfinbungen beê menfd)lid)en ®eifïeê jugdnglid)et machen unb fie in bie bewun» 
bernêroúrbígen Siefen ber matbematifd>en Speculation entführen könnte, ohne einen ju 
großen Seitaufwanb, nod) anbere æorkenntniffe bei ihnen in Tlnfprud) neunten ju bur= 
fen, alé eine allgemeine Äenntniß berjenigen 9íeií)enentwicíelungen, welche ftd) fd)on burd) 
gewöhnliche Divifion bewerkftelligen laffen. So entftanb ein vollftanbigeè ^eft über bie 
Tínfangégrúnbe ber fyòtymn Tínaípfté unb ihrer 2fnwenbung auf bie ©eometrie, auô 
welchem ein 2lbfd)nití, nåmlid) bie Entwickelung ber Ijõ^ercn Differentiale, welche in 
ber Stegel viele Schwierigkeiten mad)t, alé Probe ber ganjen Darftellungêweife tyet eine 
Stelle finben möge, ©é ifi, wie man feljen wirb, berfelben bie Sehre von ben Diffe։ 
renjen ju ©runbe gelegt, bie ber Anfänger jum Sheil fd)on auê ber ©íementarmathe։ 
matík kennt unb auê bet fid), wie id) bargeman ju tyxbm glaube, fåmmtlid)e ©runb։ 
regeln ber Differentialrechnung nid)t bloß mit ßeid)tigkeit, fonbern aud) mit vollkomme= 
ner Strenge ableiten laffen. Deê Sufammenhangeê wegen will id) juerft bie wenigen 
Säße, welche jur Definition beê Differentiate erforberlid) ftnb, vorauèfd)iden unb bann 
bie ©ntwicfelung bet höheren Differentiale mit fo ’auéfúf)rlid)en ŽSeweifen, ate id) fie 
fur ben Änfánger fúr nothwenbig erachtete, folgen laffen.
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1. (Srflârung. cSfeïÎt man freß vor, baß eine vcrânberlicße ©roße mâßtenö 
beê Sßacßfenö von einem beftimmten fünfte ab um ein beliebig großes @túď (Sncre» 
ment) junimmt, fo mirb baburdß аиф bie von jener verânberlidjen ©roße abhängige 
Function in einen anberen Suftanb übergeben, fei её, baß fíe ebenfalls ?u- ober ab= 
nimmt, ©er Unterfcßieb jmifdjen biefem neuen unb bem urfprünglicßen Suflanbe bet 
function wirb bie Ջ if f er en ¡ berfelben genannt.

Sfi alfo u= f (x) b. f), irgenb eine function von x, unb begeidjnet man bie 
Sunaßme von x Ьигф Dx *),  ben ЬаЬигф beroirften neuen 3ufłanb von и Ьигф u', fo 
ifi и' = fțx-j-Dx), alfo wenn man bie ©ifrerenj her function mit Du bejeid)net, 
u' — и ober Du = + Dx) — Kx)-

•) (Statt ЬегфпйдеЬгаифііфспЗеіфепДи unb ùx finb von jefct ab burdjgeßenbS ЬіеЗеіфеп Du unb Dx 
gebraucht roorben. 3

Յսքոտ. fffienn man baßer x felbfl al« cine function betrachtet, fo ifi Dx bie ©ifferenj 
berfelben, benn wenn и — х ifi, fo wirb u' ~ x-J-Dx, alfo и' — и ober Du — Dx.

2. 2 eßt faß. SBenn bie ©ifferenj einer function in eine iReiße entwickelt ißt, 
bie паф ganzen pofitiven ^ßotenjen von Dx fortfeßreitet, fo muß bie gorm biefer Steiße, 
fie fei enblitß ober ипепЬІіф, folgenbe fein:

Du = P Dx + Q Dx2 + R Dx3 -f- ....
mobei bie (koefficienten P, Q, R K. im Allgemeinen Functionen von x ftnb, in befon= 
beten Fallen aber einige von ißnen aueß bejłanbige ©roßen ober SRull fein fennen.

SJeweiS. 6s fei и — ՀՀ), alfo и' = f(x-¡-Dx). kntwicfelt man nun u' ober 
ffx-í-Dx) in eine 9îeif>e, bie паф ^njiii pofitiven ^otenjen von Dx fortfcfyreitet, fo tonnen in biefer 
Steiße nur ©liebet vortommen, bie entweber gar п’Ф։ ’n Dx ©bet m bie lte, 2te, überhaupt in ganje 
pofitive ^otenjen von Dx multiplicirt finb. 6S fei alfo и' = M f PDx4-QDx2fBDi3 -ț. ...., 
fo mufj biefe ©Іеіфипд, ba Dx eine ganj beliebige Sunaßme von x bejeídjnet, гіфПд bleiben für 
jeben SBertß von Dx, alfo аиф, wenn man Dx = о fefct. güt biefen Fail bleibt aber von bet 
ganjen Steiße nut baS erfle ©lieb M, waßrenb u' in ben ифргйпдііфеп Suftanb и juruefgeßt, woraus 
ПФ и — M ergiebt. ©a alfo M fletó = и fein muf, fo ßat man u' = u f PDx + QDxa-¡...... 
քօ[ց1էՓս'_ս oberDu— PDx + QDx2 + .., tvaS jubeweifenwar. 5BaS aber bie koefßcienten P,Q, R K. 
betrifft, fo werben fie, ba Du offenbar außer von Dx аиф ton x abßangt, im Allgemeinen Functionen 
von x fein, einige berfelben tonnen aber'аиф Stull ober confiant werben, ba in ber и^ргйпдііфеп 
Function außer x аиф поф confiante ©roßen vortommen, քօէցսՓ einige ber koefficienten P, Q x. 
bloß von biefen abßângen fónnen. 

Sufafc. SSenn alfo u ingenb eine Function von x, u' abet ben Sffiertß berfelben bednet, 
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ben man eríjaít, wenn man xłDx fłatt x fegt, [o muf ¡eberjeit u' —z u | P Dx | QDx1 ł . . 
«erben, wofern u' in eine SKeifje паф ^otenjen »on Dx aufgeíófl wirb.

der 3ufag ergíebt (ёф auő bem Semeie bee »origen Cegrfagež.

3. Sínmertung. Sm »orfîeïjenben Segrfaße ifi jwar bre Jorrn ber (Reifje befłimmt, um 
ter гоеіфег bie паф ^otenjen son Dx entwickelte Different feber function ег[феіпеп muf, feinežwegež 
abet Ьагдефап, wie biefe Síeiíjenentwicfeíung in febern einjeínen Jatte bewerffleílígt werben bonne. Sa 
inbeffen ber SSertf) bež Du offenbar nut »on x unb Dx abíjángen Խոո, քօ Іеифtet bie ЗЛодІіф?eit einer 
Ифеп IReifjenentwicfelung im Ttttgemeinen ein; bie æeflimmung ber Œoefftcienten P, Q, R JC. in j ebem 
befonberen Satte aber ifi eben eine Aufgabe bet Differentiaü^nung unb wirb bager im Joigenben weiter 
erörtert werben.

4. (Srkldrungen. Der nur in bie erfte ^Jotenj von Dx multiplicirte SLfjeii 
bet Differenz, b. f). alfo baê erfïe Sííeb *)  ber паф fleigenben ^otenjen von Dx ge= 
orbneten Differenj, wirb baè Differential ber function genannt.

*) SB arum gerabe bag erfle ©lieb ber entwiďetten différons ben Stamen differential ergält, bebarf ferner Stecgtfertigung, ba ež ganj юііИ&Ііф ¡ft, »»¡e man irgenb ein ®lieb einer Steige nennen will; Ьоф wirb 
weiter unten in Str.-13. gezeigt werben, гсеіфе æortbeile bie Srforfdmngen bež Iften ©liebeê ber differenj ber ïnalçfïé gewähre.

Sejeidfnet man bie gegebene function mit u, fo wirb baè Differential berfefc 
ben mit du unb bann ber ®leid)förmigfeit wegen аиф bie SunaȘme »on x, піфі wie 
bei ber Different mit Dx, fonbern mit dx Ье^еіфпеі, fo baf; bie Зеіфеп Dx unb dx 
աՓէ in ihrer Sebeutung, fonbern nur in ber 2lrt фгеё (ЗеЬгаифеё ое^фіеЬеп finb, 
inbem jene§ bei ber Differenj, biefeS bei bem Differential gefegt wirb.

фіегпаф ifi, ba паф 9?r. 2. bie entwickelte Differenj
Du = PDx֊|-QDx3 +RDx3baá Differential du = Pdx, wo nun P 
eine befiimmte function »on x, in befonberen fallen аиф confiant ober SRuU, uber: 
haupt jebe beliebige ®ròfe fein fann.

Sine ©roße bifferentiiren tyúfyi фг Differential ффеп.
ЭДеё ifi leidet an SSeifptcCert ju erläutern.

5. 3иfafc. 2íuž ben »orflebenben Sagen ergiebt քէ՜Փ im 2íttgemeinen baž ©erfahren, wie 
baž Differential jeber Junction mit einet »егапЬегІіфеп @rófe x gefunben wirb. SJian fegt патііф 
x + Dx flatt x, entwiďelt ben ЬаЬигф erhaltenen 2(užbrucf in eine Dteifje паф фо fenjen »on Dx, 
laßt baž etfŕe @lieb biefet íReiíje, wekgež паф'ѴІг. 2 flete ber ифргііпдііф gegebenen Junction діеіф 
ifi, fort, fo ifi »on ben поф übrigen ©liebem baž erfïe in Dx multiplicirte ®lieb baž Differential 
ber junction, in гсеіфет man пип поф fiait D baž ІЯ^егепйаізеіфеп d fegen muß.
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6. ՅսքօՏ- ®гі ։сіж function, bereu nad) ^otenjm von Dx enftvitfelte Differenz nur 
«ügetnem einzelnen ©liebe befielt, ijl Ong Differential ber Differenz gleid), nufer baf bieguna^me von 
x bei biefer burd; Dx, bei jenem burd) dx bezeichnet wirb. Sragt man babér nach bem Differen= 
tial von x, fo ift biefeê dx, babie Differenz von x gleid) Dx ifl. (vetßl. 9tr. 1. ßuf.)

7. Յս|՜«&. Sag Differential jeber confiante։! (Stoffe ifi gleid) 9Խ11, weil biefe Weber wacbfen, 
nod) abnefjmen, folglid) aud) feine Differenj, ebenfo wenig alfo ein Differential fjaben fann.

8. 3ufa§. 3wei gleiche gunctionen fjaben aud) gleiche Differenzen unb gleiche Differentiale, 
aber nid)t umgefefyrt.

Da bie Differens ипЬ baž Differential jeber function (lets nad) einer unb berfelben feftflebenben 
Siegel gefunben werben, gleiche & tófen aber, wenn man mit ifjúén biefelben ^Rechnungen vornimmt, 
аиф gleiche fRefultate geben muffen, fo werben gíc'cbe Sunctionen notbwenbig aud) gleidje Diffe= 
renjen unb Differentiale babén. Äeineéwegá aber tfl ber aufgefielíte <Saí¿ umgefebrt allgemein 
tid)tig, wie man fid) überzeugen fann, wenn man j. ՋՅ. bie Differentiale von ах unb ax-j-b 
fud)t, wo man in beiben Sailen adx ft’nbet, babér man aus ber @leid)beit zweier Differentiale 
nid)t auf bie @leid)l)eit ber zugehörigen Sunctionen fdjliefjen barf.

2lu§ ben vorftdjenben Saben taffen (іф nun fámmtlid)e ¿Regeln ableiten, nad) 
benen baê Differential jeber algebraifdjen function, b. f). einer földjén, in weldjer bie 
einzelnen ©rápen nur burd) bie fedjâ aïgebraifdjen ¿Redjnungêarten mit einanber Verbum 
bűnben fein bûrfen, gefunben werben bann. Sa baê babei einjufdjlagenbe Verfahren 
fid) au§ ber aufgejłellten definition beê differential íjinlánglidj überfein laßt, fo 
wenbe id) mid) nun fogleid) շս ben Iteren differentialen.

9. S r Hárunge n. Stimmt man an, baji eine veránberlidje ©roße x von 
einem gemiffen funíte ab nad) unb nad) um ein beliebiges, aber ftetS gleid) großeè 
'Stud Dx junimmt, b. ï), alfo nad) unb паФ iu
X + Dx, x-f֊2Dx, x-f-3Dx îc. ubergeljt, fo wirb baburd) aud) bie von x 
abhängige function u nad) unb nad) in neue Sufłdnbe übergeben, weld)e mit u', u", u'" 
к. bejeidjnet merben mögen. Sie diff^rengen u'—u, u"—u', u'"—u» íc. jeber 
Zweier folger auf einanber folgenber Suftónbe ber function werben bejûglid) bie Ifién 
Sifferenjen von u, u', ս" к. ober Sifferenjen ber lften Drbnung, alle jm 
fammen aud) wol>lbielfle diffcrengenr eilpe genannt unb mit Du, Du', Du" 
bejeidjnet.

Sm ?falle bie erften Differenzen ungleid) finb, laffen fid) baburd), baji man 
jebe berfelben von ber ndd)ft folgenben abjiel)t, neue Differenjen bilben, bie in ŽBejug 
auf bie verfdjiebenen SBertye u, u', ս" к. bet gegebenen function bie 21 en Di f f es 
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t en J en (Differenzen bet 21 en Drbnung) genannt unb bezúglid) mit 
DDu, DDu', DDu" u. bejeidjnet werben, wofür man au$ D2u, D2u', 
D2u" re. fefzt.

2iuf gleidje SBeife íaffen fid), wenn bie 2ten Differenzen ungleid) finb, nod) 
3te Differenjen (Differenzen ber 3ten Drbnung), bie man bezúglid) mit 
D3u, D3u' ic. bezeichnet, überhaupt fo lange l)óí)ere Differenzen bitben bis man 
auf eine beftánbige DifferenjreiȘe fommt, beren Differenzen alle einanber gleid) finb.

2tlle biefe begriffe finb bereits auS ber Seljre von ben SReiȘen betannt, taffen fid) 
aber aud) leidff an einem Sßeifpiele erläutern. (SS fei j. ՋՅ. u = x3, fo iff:

u=x3
u' = (x + Dx)3 = x34֊3x2Dx +3xDx2 + Dx3 
u"=(x + 2Dx)3 = x3+6x2Dx-f-12xDx2 + 8Dx3 
u'" = (x + 3 Dx)3 = X3 + 9X2 Dx +27 x Dx2 փ 27 Dx 3 
u"" = (x + 4Dx)3=x3 + 12x2Dx + 48xDx2+64Dx3

1 ffe Differenzen. 
Du= 3x2Dx + 3xDx2 + Dx3 
Du' =3x2 Dx -f- 9x Dx2 -f- 7Dx 3 
Du" = 3x2 Dx +15 xDx2+19Dx3 
Du"'=3x2Dx+21 xDx 2 + 37 Dx3

2te Differenzen. 3te Differenzen.
D2u =ßxDx2+6Dx3
D2u'= 6xDx2 -f- 12 Dx3
D2u"=6xDx2 + 18Dx2

D3u=6Dx3
D3u'=6Dx3

U. f. w. ՝
фіег ftnb bie britten Differenzen einanber gleid), alle ȘoȘeren folglid) 32utl. 

(SS hangt aber, wie man leid)t einfiefyt, jeberzeit von ber Statur ber gegebenen function 
ab, wie Viel Differenjreitjen ftd> bilben laffen, auch leuchtet ein, baß eS gunctionen 
geben tonne, bei benen man nie auf eine befianbige Differenzreihe fommt, alfo ohne 
(Sube immer í)ót>ere Differenzen fucȘen fann.

10. 3ufais. ®enn man fámmtlirfje héberen Differenzen Du, D2n, D3u je. einer 
gegebenen function u ferait, fo fann man alle Differenzreiben unb bie JKeii)e bet Sßerttje bet 3unc= 
tion felbff fo iveit berechnen, alS man will.

Sfi teidjt jtr erläutern an bem Seifptel ju 9țr. 9.
11. 3 и fa Da ¡ebet foígenbe Sßertf bet function и aus bem nád)fl vorljergebenben ente 

fleht, tvenn man fűt x ben ffSertb x-J-Dx fețșt, fo merben аиф bie Differenzen einet jeben Dtb= 
nung auf biefelbe 2frt aus einanbet entfielen, fo baf man in irgenb einer Differenz nut xa-Dx 
ffatt x fețșen barf, um bie nácbff foígenbe berfelben Drbnung ju erhalten.

Um babér bie Differenzen Du, D3u, D3u je. einer guntion и zu fmben, iff eS 
nidjt nótáig, bie Őreibe ber ffSertbe von и tveitet fortzufefcen. Denn fo roie man bie lffe Differenz Du 
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ftnbet, wenn man ։n u fïntt x ben SSerth x-j-Dx fefct, unb von bem baburd) erhaltenen u' bie 
gegebene gunction u objieljt, fo erhalt man bie ¿weite D2 u, Wenn man in bet erflen Du ben 
Sßerth x+Dx flatt x fegt, unb bann Du von bem baburd) gefunbenen Du' ab¿ieht. 
2(uf biefelbe SQJeife fann man au« ber !2ten Differenz bie 3te D3u unb überhaupt alle übrigen 
Differenzen beftimmen, inbem jebe folgenbe aus bet nachfl vorhergehenben ebenfo gefunben wirb, wie 
bie lfk aus ber urfprúnglichen gunction, nâmlid, baburd), bag man x-j-Dx flatt x fefet unb von 
bem fo gefunbenen Sßerthe ben vorigen abjiel)t.

ȘRur ber erfle Tíbfag bež Յսք. bebatf einer Erläuterung, ber ¿weite ifi eine unmittelbare golge be« 
erflen. 9lad) fJlr. 9 ifi Du = и' —и

Du' = и" —и' 
Du"= u'" — u" te.

9Խո entfteft ebenfalls nad) 9îr. 9. jeber folgenbe ЯВегф von и aus bem vorhergehenben, wenn man 
in biefem x+Dx fłatt x fefst, alfo geht fowoljl jeber ber SDlmuenben u', и", u'", aís aud) jeber 
ber ©ubtraíjenben u, u', и" in ben nádjfl foígenber übet, wenn man in jebem xg-Dx fłatt x 
fefct. hieraus folgt, bag bie erflen Differenzen u' —и, и"—u' lc. felbft bet JReilje nad) auS einan= 
ber entfielen, wenn man in jeber x + Dx flatt x fefst. ®a ferner bie ¿weiten Differenzen nichts anbe= 
reS ais bie Differenzen ber erflen Differenzen finb, von ben leiteten aber fo eben gejeigt ifl, bag fte auf 
biefelbe 2lrt au« einanber entflohen, wie bie ißertbe bet, gunction felbfl, fo miiffen aud) bie ¿weiten 
Differenzen eben fo au« einanber entflohen, wie bie erflen, nâmlid) baburd), bag man in jeber x+Dx 
flatt x feist. 5Jlan fleht, wie biefe ®d)liiffe ftd) weiter auf bie britten unb alle folgenbe Differenzen 
auêbehnen íaffen. — Übrigens bann man bie Sîichtigfeit beś 3uf. an ben Differenzen beS ¿u 9lr 9. 
gegebenen SJeifpiel« burd) 2Jerfud)e prüfen. nut« j. S3, in Du=3x2 Dx-j-3xDx2+Dx ’ 
flatt x ben SÍSerth x+Dx, fo erhalt man

3(x+Dx)2Dx+3(x+Dx) Dx2 fDx3 = 3 x2 Dx + 9xDx2 + 7Dx3,
alfo ben Sßerth, ben Du' in 9lr. 9. f?at.

12. 2ehrfa£. SBenn bie ©ifferenjen aller Dehnungen in śRetyen паф gam 
jen fletgenben fenjen von Dx entwickelt werben, fo ifl епѵеіёііф, bafj

a. alle erflen Differenzen bie Form PDx¿. QDx2-j- jRDx3¿-...
b. alle zweiten Differenzen bie gorm P Dx 2 + Q Dx3 փ R Dx 4 -j....
c. alle britten Differenzen bie gormPDx34-QDx 4-J-RDx5 -Է.., überhaupt alle nten 

Differenzen bie gorm PDxn -J- Q Dxn+1 -J-.. anneljinen muffen, wobei bie koefficienten P, Q, R te. 
mit Allgemeinen Functionen von x bezeichnen, bei ben verriebenen Differenzen aber verfd)ie₽ 
bene SSertlje haben können, mit Ausnahme be§ erflen koefficienten P, ber in allen Dif« 
ferenjen einer unb berfelben Drbnung аиф biefelbe Function von x ifl.

5Bit fd)iden bem æeweife beS ®al<eS folgenbe SSemerfungen VOrau«. ES ffnb ín bem £eht= 
fafce bie koefficienten in ben vetfd)iebenen Leihen alle burd) biefelbe« S3ud)flaben P, Q, R bezeichnet, 
bieS ifl jebod) nur beShalb gefd)ef)en, weil cS an bet пофідеп An¿al)l Verfd)iebener S3ud)flaben gefehlt 
hatte, keineswegs abet um bamit an¿ubeuten, bag ein unb berfelbe S3ud)flabe in ben verriebenen 9ïei= 
hen immer biefelbe gunetion von x fei. Es búrfen vielmehr bie koefficienten P, Q, R Weber in 
ben Differenjen verfd)iebener Dehnungen, nőd) felbfl, wenn man ben erflen koefficienten P auSnimmt, 
in ber. Differenzen einer unb berfelben Stbnung benfelben SSerth haben, wie fid) bieS fd)on an ben in 
Sir. 9 nad) ^otenjen von Dx georbneten Differenzen ber gunction x։ ernennen lågt.
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fô ero et S a. 2ľ5cnft man flcg jiterfl bie verfcgiebenen SSertge bec function, bie wir mit u', u“ 
u'" ic. bezeichnet țjrtben, in Steigen nad) Potenzen von Dx aufgelófl, fo ifl flar, bafl biefs Steigen 
.fámmtlicg bie Sotm u4-PDx QDx2 +».», alfo alie su igrem erflen ©liebe bie utfptúnglicge§unc= 
tion u i)«ben muflen, weil námlicg, wenn man Dx. = 0 fegt, jeber ber Söertge u,' u", u'" 
2c., alfo aud) jebe ber fût biefe ÏÏSertge entwicfelten Steigen in u jurúďgegen muf. ßiegt man nun, 
um bie erfreu ¿Differenzen ju ergalten, jebe biefet Steigen non bet nácgfl folgenben ab, fo. wirb baS 
erfle ©lieb u, ba biefeé bei allen baflelbe ifl, ganjlicg vetfcgwinben, folglich fúr jebe erfle Differenz 
eine Steige von ber Sonn PDx4-QDx24-.. bleiben, roaë ju beweifen war.

b. ßé laßt flcg junacgfl bartgun, baf baž erfle ©lieb PDx in allen Steigen fúr bie erflen 
•Differenzen Du, Du' K. fleté baflelbe fein múfle. Slacg Str. 11. ergalt man Du' auß Du, wenn 
man in biefem x 4. Dx flatt x fegt. Da nunDu eine Steige von bet gorm PDxfQDx 2 4-RDx3 4-... 
ifl, wo P, Q, R gunctionen von x flnb, fo muf man in P, Q, R ic. flatt x ben ÏÏJertg x^Dx 
fegen, um von Du zu Du' zu gelangen. Stun ifl bereits Str. 1. 3uf. gezeigt worben, baf wenn man 
in irgenb einer function Von x, bie Wir jegt mit Z. bejeicgnen wollen, x+Dxflattx fegt, biefelbe in 
Zd-MDx+NDx2 4.... úbergege ♦), alfo wirb Du ober PDxfQDx2!..., wenn man in P, Q 
K. flatt x ben flßertg x + Dx fegt, úbergegen in
(P f M Dx! N Dx2 +.. .)Dx 4. ( Q 4 M' Dx+N' Dx2 f. ,)Dx21.

— PDx 4. MDx2 4. N Dx3 4...)  .
4-QDx2 4-M'Dx3 4-..) — Du 

woburd) bewiefen ifl, baß baß erfle (b. g. injbie lfle ^otenj von Dx multiplicirte) ©lieb beé Du' bem 
erflen ©liebet PDx beS Du gleich fein múfle. Sa ferner bie Steige Du' bet gorm nad) von bet fúr 
Du burcgauß nicgt vetfcgieben ifl, fo mu§ aucg baß erfle ©lieb von Du" bem erflen ©liebe von Du' 
gleid), alfo wieberum PDx mit bemfelben Söertge fúr P fein, unb man flegt, Wie biefeß bei allen et= 
flen ¿Differenzen Statt ffnben mtiffe. Datauß folgt benn unmittelbar, baf? wenn man, um bie zweiten 
Differenzen zu ergalten, jebe erfleDifferenz von bernâcgftfolgenbenabjiegt, baß erfle ©liebPDx, roelcgeß bei 
allen baflelbe ifl, vetfcgwinben, fúr jebe 2te Differenz folglich eine Steige von betSotmPDx24-QDx34-.. 
bleiben múfle. ¿

c. 2luf ganz agnlítge Չ1րէ, wie in b. laßt flcg von ben zweiten Differenzen zeigen, baf bag 
erfle ©lieb PDx2 bei allen baflelbe fein múfle, woraus benn fúr alle britten ¿Differenzen flcg bie Sorm 
PDx34-QDx44... ergiebt, unb ba biefe Scglúffe flcg aucg auf alle folgenben Differenzen amvengen 
taffen, fo ifl ber aufgeflellte ßegrfag ganz allgemein richtig.

13. 3uf«é‘ nad) Տէր. 12- baê erfle in bie niebrigfte ȘJotenj von Dx 
multipticirte «Stieb aller Differenzen berfelben Drbnung fleté biefelbe function von x 
bleibt, fo gièbt eé in jeber ber Differenzen Du, D2u, D3u 2c. einer function u einen 
gewißen Sľl^eit, ber ben gleichnamigen Differenzen aller verfdjiebenen ßuflanbe ber guno 
tion u', u", u'" 20. gemeinfdjaftlicf), alfo von biefen verfdflebenen 3Dfł<։nben bet §unc« 
tion ganj unabhängig ifl.

Diefe SJemerfung ifl fúr bie Tinalpflß von ber gócgffen SBicgtigfeit. 2iRe Unterfliegungen ber։ 
felben unterfegeiben flcg námlicg von benen ber gemeinen 2iritgmetif babureg, baf fle nicht, wie biefe, 
einen einzelnen beflimmten flSertg einet function, fonbern alle nur möglichen Suflanbe berfelben um-- 
faffen. Sßeil aber bie function felbfl wâgrenb bet Sted)nung boeg immer nur in einem igrer vetfegie։

*) _®ie Gtoefficienten biefer Steige flnb, um JSerwtrrung zu vermeiben, abfiegäidj mit M unb N, unb 
niigt wie in Str. 1.3uf. mitP unb Q bezeichnet, ba bteSudjffaben P unbQfcgon in ber Steige fürDu votiommen.
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benen 3uft«nbe u, ո՛, nJI íc. gebucht «erben fann, fű laffen fid) földje Unterfudjungen nur erff bann 
in unumfd)ránfter Tíllgemeínheit anfłellen, wenn man in bte ©teile bet function etwa« fefcen fann, 
was fte in ailen i^ren betriebenen Suffdnben vertritt» «fjterju bieten ftd) nur feijr paffenb jene erffen 
©lieber ihrer Differenzen bar, ba fíe burd) eine einfache, fid) ffetS gleich bleibenbe Operation von 
jebet Function abgeleitet werben fennen, unb eS laßt fr fd)on im voran« fchließen, baß ihre ®nfúí)= 
rung in bie Sîedjnung jur Tluffófung bon Aufgaben fuhren muffe, weld)e bie Élementarmathematif 
entroeber gar nicht, ober wenigffenS auf eine fei>r mü&fame unb bad) häufig nicht genûgenbe ækife 
lófen fann.

14. © rflâr u n g. SSenn bie verriebenen Differenzen Du, D3u гс. einer 
function von x in «Reihen naä) ^otenjen von Dx entwickelt ftnb, fo werben bie erffen 
©lieber biefer Steifen bie Differentiale ber Function genannt unb bezüglich mit 
flu, d2u, d3u гс. fo wie alêbann ber ®leid)fôrmigfeít wegen aud) bie Зипсфше von 
x nid)t mit Dx, fonbern mit dx begeidjnet wi-b.

2fuâ 9lr. 12. folgt, baß baé erfre Differential du bie ^orm Pdx, ba§ ¿weite 
d2u bie Fornt P'dx2, baâ britte d3u bte fform P"dx3 гс. fyaben muffe, wo bie 
©oefficienten P, P', P" гс. Functionen von x ftnb, in einzelnen Fållen aber aud) ton® 
fiante ©roßen ober «Rull fein können.

Der 2феіІ ber Analpfté, her bie Differentiale jeber gegebenen Function finben 
unb bte «Ratur ber legieren mit ^)úífe iffrer Differentiale erforfdjen lehrt, beißt bie 
Differentialrechnung.

Die ©rímbe, aus benen bie Rechnung mit Differentialen vor berSîedjnung mit ben Functionen 
felbff fefyr wichtige æortheile verfpridjt, ftnb in ber nötigen Չէր. auSemanber gefegt unb burd) bie an® 
fetinlidien Bereicherungen, weldje alle Зфеііе ber SRathematif feit (Srftnbung bet Differentialrechnung 
mit db Ulfe berfelben gewonnen haben, aufS vollfommenffe gerechtfertigt worben. — Da eS in vielen 
Fallen erfotberlid) iß, von ben Differentialen auf bie zugehörigen Functionen jurütfjufchließen, fo 
leuchtet ein, baß bie fcőíjcre Analpft'S außer bet Differenzialrechnung noch einen jweiten SEț)eil haben 
muffe, welcher ftd) mit ber SWethobe befd)áftígt, JU bekannten Differentialen bie entfpred)enben Functio® 
nen ju finben, unb biefeS iff bie 3ntegralted)nung. Das Sntegriren iff alfo bie inbirecte 9tech® 
nungSart vom Differentiiren, fann folglich aud) cr^ begriffen werben, nad)bem bie ©tunbregeln bei 
DifferentiirenS bereits feffgeffellt ftnb.

15. Sufaé. Die Anzahl ber Differentiale einer Function iff ffets 
ber Anzahl ihrer höheren Differenzen gleid); bei allen Functionen alfo, von benen fid) 
ohne Énbe höhere Differenzen bitben laffen, bricht aud) bie JReihe ber fytyetm Diffe® 
rentiale niemals ab unb umgekehrt.

16. 3 u fa fc. Da in «Rr. 9. bei ber Betrachtung bet Verriebenen 3uffanbe ber Function 
bie3unahmevonxoberDxzivar beliebig, aber fleté gleid) groß angenommen «urbe, 
folglich bie auè«Rr.9. fpåter gefolgerten ©igenffhaften ber Differenzen Du, D2u,D3u x. 
nur unter biefer æorauêfefjung e taft finben, fo muß auch bie ©roße dx, obgleich man berfelben im 
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etjłen Differential jeben beliebigen Sßertl) beilegen fann, in allen höheren Differentialen benfelben 
SBertlj behalten, alfo alSbeftánbig betrachtet werben, fobalb man von bemerken Differential 
ju ben höheren übergeht.

Stach 9lr. 13. bietet bie Stecfjnung mit Differentialen nur au« bem ©runbe SBortljeile bar, 
weil fte von ben verfdjiebenen 3uftanben bet function völlig unabhängig ftnb. Diefe« Sextete ftnbeí 
aber nicht mehr Statt, fobalb man ben 3uwadj« Dx nicht ató eine beftánbige©röße betrachtet, fonbem 
J. 55. annimmt, baß x nach unb nach in x-j-Dx, x4.Dx4.Dx', x-j-Dx -¡-Dx'-f-Dx" ։c. übergehn. Ջո 
biefem Salle würben nämlich bie erflen ©lieber bet elften Differensen nicht fammtlidj PDx, fonbem bet 
JReihe nad) PDx, PDx', PDx" je. iverben, alfo von ben verfdjiebenen 3uftanben ber Sunction abijan*  
gen, wie man fidj an irgenb einem S3eifpiele, etwa u=ax։ leicht überzeugen fann. Daffelbe mürbe 
bei ben erften ©liebem bet 2ten unb aller höheren Differenzen ber Sail fein, alfo bie in 911. 13. er« 
mahnten æortljeile bei ber JRedjmmg mit biefen erften ©liebem Wegfällen.

17. Aufgabe. Die höheren Differentiale einer function von x ju finben, 
vorauSgefefzt, baß man ifjv erfleS Differential ju finben im ©tanbe fei.

Tíuftófung. SDlan betrachte baS gefunbene erjfe Differential ber function alâ 
eine neue function von x unb fudje nad) benfelben Siegeln, naâ) benen man baS erfte 
Differential von ber itrfprúnglid) gegebenen function abgeleitet ljat, baS Differential beö 
erften Differentials, inbem man dx als confiant betradjtet, fo erhalt man auf biefe 
SSeife baê ¿weite Differential ber gegebenen function, ©ben fo finbct man baê britte 
Differential berfelben, wenn man baê Differential beê ¿weiten Differential fudjt, wobei 
dx ebenfalls wieber alê confiant ju betrachten ifi, unb auf biefelbe Sßeife finbet man 
aué bem 3ten Differential baê vierte unb fo aud) alle folgenben.

SSewei«. Sladj 9tr. 11. wirb bie 2te Differenz eben fo au« ber erflen gefunben, wie biefe 
au« ber urfprimglidjen Sunction- Um alfo jur zweiten Differenz z« gelangen, muß man bie Differenz 
ber erften Differenz PDxf QDx2ŤRDx3Ť.., alfo ba jeter ber (koefficienten P, Q, R K. eine Sune« 
tion von x ifi, bie Differenzen ber einzelnen ©lieber PDx, QDx2 ¡c. fudjen unb fte fobann abbiren. 
Da nun bas ©lieb PDx unter alten ©Hebern ber erften Differenz in bie niebrigfte (Potenz von Dx mul> 
plicirt ift, fo ift flar, baß, wenn man bie Differenz nur von bem ©liebe PDx fudjt, baS erfte ©lieb 
berfelben zugleich audj baS erfte (in bie niebrigfte potens von Dx multiplicirte) ©lieb bet ganzen zweiten 
Differenz, b. h- baß baS Differential be§ erften Differential« zugleich ba« zweite Differential ber ur*  
fptúnglidjen Sunction fein werbe. 2tuf ähnliche 2(rt fann man füdj überzeugen, baß ba« britte Diffe*  
rential nidjtS anbere«, al« ba« Differential be« zweiten, überhaupt jebe« höhere Differential ba« Diffe= 
rential beö nádjft niebrigeren fei. $at man bähet gewiffe Siegeln, nach benen man ba« erfte Differen*  
liai von ber gegebenen Sunction ableiten fann, fo wirb man nadj benfelben Siegeln aus bem erflen 
Differential ba« zweite, au« biefem ba« britte unb fo alle folgenben finben, wenn man nadj 9tr. 16. bie 
©roße dx al« confiant betradjtet.

Sßie ber Skrf. bet feiner Tíuffaffungêweife beê Differentials unb in åtjnlidjer 
elementarer Darfteltung bie größeren ©djwierigfeiten ¿u heben verfud)t tyxbt, weldje bie 
Differentiation ber tranScenbenten Functionen unb bie 2inwenbung ber Differentialredj*  
nung auf bie (Geometrie barbieten, muß er fid) Vorbehalten, vielleicht einmal bei einer 
anberen (Gelegenheit mitjutijeilen.



Jhțjmbmdjt te*  (Dijmnafiutitõ.

I. ungemeine ¿TíljrverfosHng

fúr bas Sdjuljaht ven ©îichaeliS 1835 bis bahin 1836.

C r f 11 <£ la f f t.

ClaffenotbinatiuS ©rorector gr e efe֊
1. Sprachen.

2 a te in i f d) wöchentlich 9 ©timben, bevon 2 jum фогад (2teS unb 4teś ©urfi betűben 
2 jum Tacitus (anal. 1 unb 2) bet (Director. 2 Stunben jum Cicero (Tuséul. 1) 2 Stunben ju Stil-- 
ûbungen, 1 St. ju Sprechübungen. ©rorector Steefe.

@ried)i fd) 6 ©timben, bevon 3 jum Sefen bet (Dichter (Sophocl. Oedip. Colon, unb 
•fjomerS SliaS 8. unb 9. 85. roedjfelnb.) ©tor. Steefe. 2 jum Sefen eines ©rofaifetS (anfangs im 
©Biiita «fjerobot 1. ՋՅ. Steefe unb nachher im Sommet fiaton« Ätito, beibe 2(lfibíabeS, ber (Dé­
tecter, ber in 1 St. im Sommer bie Übungen im griedjif^en Crercitien leitete, iveldje im SBinter ber 
©rorector gehabt hatte.

(Deutfd) 3 Stunben, bevon 1 ©t- ium ©ertrage ber beutfdjen literatur (6te unb 7te. 
©eriobe) unb ©tarif, 1 ©t. jut Seurtheilung ber gelieferten beutfehen Tíuffáfce unb 1 St. ju freien 
múnblid)en ©ertragen befłimmt mar. ©ror. Steefe.

^ebrdifch 2 Síimben jur ©rammatif (Spntar) unb jum 2efen unb Srfláren ber etfien 
Reifte bet ©enefiS unb auSgeiviibttet ©fáimén. ©corect. Steefe.

S ran jó fifth 2 Stunben tljeilS jum Sefen von De Lavigne Louis XI. unb nachher 
Sbeter^ £anbbudj 3 Տխ tíjeilS ju Crtemporalten unb freien 2luffá|en. 91 ei d) helm.

2. 2Biffenfchaften.
íKcligion 2 ©tunben. Übet baž ©Befen ber religion, inSbefonbere bet cbriflíídien. ,.ՋՅ«։ 

griff unb ©ebürfnijj einet göttlichen Offenbarung, ©erbdltníf beS alten unb neuen Seftoment«; Über= 
natúrlidjfeit bet Offenbarung ; innere unb duftere Äriterien fût biefelbe; fffiunbet, SBeifTagungen, Յո*  
fpiration bet ^eiligen Schrift; ©erljdltnifj bet ©ernunft jut Offenbaruna; bie Seine von ©olt unb 
feinen Cigenfchaften. Dr. ©Silbe.

©efchichte 2 Stunben. Sie neufle jJeit von 1786 bis 1815 unb von 1500 bis 1660
Dr. ïeêfe.
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$Я a tí) e m я t i f 3 Stunben bie Sebre von ben Kombinationen, ben binomifcben Ceíjtfaé, 
arttfjmettfdjr unb geometrifdje fReiben, Sogatitbmen unb bie Sebre von ben Äegelfdjnitten. Dr. 23tibe«

P ț) p fi it 2 St. bie optifdjen SBiffenfchaften. Dr. ՋՃ i I b e.
Pb’Í0f0PÍ)• fՓe Propábeutif 1 St. in ber bie Pfpd)ologie beenbigt unb ble í«' 

gib angefangen würbe. Dr. Sd)irlițș.
•$ o b cgetifd) e Section fúr bie Tlbiturienten. Ser Ջ i 11 c t o c.

jSmeite € l a (f e

Klaffenorbinariuë Dr. Sßilbe.
1. Sprachen.

Sateinifd) 10 Stunben. Savon 2 St. ju Pirgilë Ťíneibe 2te3 unb 3teS Such 2 jun1 
Sallust. Catilin. u. Jugurtha Dr. S d) i t li (s. 2 St. Srammatif unb Spred)úbungen. protect, 
gr ее f e. 2 St. Cicero de senect. paradoxa unb orat. proArchia poeta unb 2 St. JU GrerciticU 
unb Krtemporalien. Dr. teëfe

@tied)ifd) 6 Stunben. Savon 2 St. ju ֊fjomerś Sbpffee (3. 4 ®ef.) 3 St. i0 
ïenopbonë Kpropåbie (6. 7. 8.58.) bet Si t ecto r unb 1 St. ©rammati! unb ßpercitien. Pror. greefc-

Seutfd) 2 Stunben Poeti! unb beutfcbe 2(uffåfce unb Seclamiren. Dr. Sd)irli6' 
¿>ebv å i fd) 2 St. ©rammatif (ßtpmologie) unb ©eneftë. Pror. gr e e fe. 
gtanjófífd) 2 St. Æfjeilô Charles douze nad) Voltaire, tíjeilö nad)í)er Sbele^ 

фопЬЬиф. 1 Sí). Kei d) b e lm.
2. 23iffenfd)aften.

Keligton 2 St. ßë würbe bet 58rief bei Tfpoflelë Pauluë an ble Kómer in bet 
Sutler. iibetfeișung geíefen unb baran ber Unterricht in bet cbtifllid)en Keligion geínúpft. Dr. 2ßilbe«

&efd)id)te (2 St.) bež Plittelalterë von ber fBólferwanberung bië jum ßnbe berÄteUJ’ 
juge. Dr. t e ë f e.

SK a t b e m a t i f 4 St. 3m 2Si nte r 2 St. jur ebenen trigonometrie unb 2 St. Jț։t 
2ílgebra bië ju ben quabratifdjen ®leid)ungen inclufíve. 3m Sommer 2 St. jur Kepetition ber i* 1 
ben früheren Klaffen vorgetragenen ?(bfd)uitte ber planimetrie unb Seenbigung berfelben, unb 2 
jur 58ud)fłabenred)nung unb Sebre von ben Potenjen nad) SBíeberbolung ber frühem 2íbfd)nitte ber 
Tíritbmetif nach gifcberë Sebvbud) ber ßlementarmatbematif. Dr. 53 i (be.

P b v fit 2 St. 3m SBinter bie Sehre von ber fffiárme; im Sommer bie Sehre von 
ben auëbebnfamen glúffigfeiten nad) gifebetë Sebrbud) ber mcchanifd)en Paturle^te, Dr. 2Biíbe.

p r i 111 Claffr.
6 í a ffe n o r b í n a r i u ë Dr. teëfe.

1. Sprachen.
3 a tein i f d) 8 St. Savon 3 St. jum 3uí- Gafar (beli. gall. 5 6.) 1 ju ßrercitien 

unb ßrtemporalien, 2 St. jur ©rammatif Sumpt § 76—83 Dr. teë!e. 2 St. ju Övibë Pieta» 
morpbofen, auëgeroâblte Stûcfe auë lib. VIII. XIII. XIV. XV. III. V. Dr. Schirl ib-

®ried)ifd) 5 St bavon 3 ju ЗаЕоЬё ßlementatbud), 2ter Kurfuë unb ? jur ®tam-- 
matifunb ßrercitien. Dr. S d)i tlib.



U i t r 11 Cleffŕ.

(Sla f fen o rb í n a t i u 3 Dr. ©roFe.
1. ©ргафе.

Sflteinifcb 7 St. Davon 3 St. ¿um Gomeliu« «Repo« (Gumene«, poctou, Jfriflk 
be«, Símoíeon, de regibus, .^amilfat, Zaufaniu«, Hannibal, (Simon.) 1 St. jur Srammatif von 
£>tto ՏՓսէյ unb 1 St. ju Grrercitien au« ber Tíufgabenfammlung von Dtto Sdjulj. Dr. 2Ջ i í be. 
2 St. juin fPbábru«. lib. V. upp. 1 unb 11. Dr. Stofe.

S ri e eb i feb 4 St. Davon 2 St. ¿um Ginúben bet etpmologifdjen gormen unb 2 St. 
jum Überfein au« Sacob« Glementarb. 1. Gurf. Dr. Stofe.

Deutfcb in 3 St. in 1 St. beutfebe Srammatif паф -^epfe, 1 St. jur SBeurtpeilung 
unb SRucfgabe bet corrigirten Tíuffáfee. Dr. Stofe. 1 St. jum Declamiren ober æorlefen au«ge*  
tvaljlter Stúďe. Dr. SESilbe. ,

granjófifeb 2 St. Söieberboíung ber gormentebre unb bie irregulären «Serba. Die 
franjőfifcben Stúďe in £irjel« Srammatif unb 20m« franjóftfebem Sefebucb würben типЫіф unb 
febriftiieb úberfefct. 9í e i ф b e í m.

2. SES i f f en f Ф a f ŕ e n. „ 
«Religion 2 St. 5Rit Srunbíegung be« ßutf>er. ЛПефгёти« bie Slauben«*  unb bi» 

©ttenlebre. Dr. Stofe.
Seo g ta pb ie (2 uon eilt0₽a ՈՈՓ 5W«« ѲфиІдеодгарЬіе 2. Gurf. ՋրսէքՓ» 

lanb unb ben «Ргеи^феп Staat. Dr. S ro fe.
(ЗеГФ icb te bet Deutfфen паф Siebtet im hinter; im Sommet «ргеиІИФ Sranbenbut« 

аіГсЬе @efcbid)te «пФ Tífcerobt 2 St. Dr. Stofe.
0,7 SR in e ta logie 1 St. im «ffiinter bie Äiefelfofftlien паф 2Reineďe’« £еІ?гЬиф bet 
sTPin/rrloair. Dr. Sßiibe.J gRatbematif 2 St. Sm ^Sinter «Planimetrie паф Sifdjerö £е£гЬиф, ЗІЬ[фпі« 1 bi«
3. Sm Sommet 2írití>metif паф gittet 2£Ь[фпіМ 1—3. Scbmibt

3 *

ՋօսէքՓ 2 ©гаттаОДе Übungen, Tíuffáfce unb Declamiten. Dr. ©фігІі$. 
gr a n jő fifՓ 2 ®t> 9htma «Pompiliu« von glorian и. 2ibn« grj. 8»քօհսՓ 3 $8иф. 

Srammatif паф W։ unb Gxercitien. ER ei ф íj e lm.
2. Չյ։քքրոքՓ«քէքո.

șReligion 2 St. Die 2Гро(ЫдерфіфІе unb anbere Йифег be« «R. Z. gelefen unb e։« 
flart. Dr. 0фігІіЬ.

Sefфiфte 2 St. im «Sinter, bet ERomer, bi« дигЖЬс^ипЗ ЭМФ®*  Sm Sommet 
@еГфіф(е be« SRorgenlanbe« bi« Íííeyanber bem Sr. Dr. Же «fe.

Seogtapbie von Surpa 2 St. Dr. £e«fe.
9Rat berna ti f in 4 St. 3m Süinter «Planimetrie паф gifd’cr« ЙеЬгЬиф, ДЬГфпіИ 

3—11. Sm Sommer 'MritbmctiF пафՏՀքՓրր ՉՌքՓաէէ 1—7. ՏՓւահէ.
ՓրոէէյքՓր« Ólé ф ո en 2 St. Sm «æintet Sntereffem^nung, 9îabatt= Sefel^aftS« 

ХПідаІіоп«=9Іефпипд unb .Kettenregel. 3m Sommer ÍRegel be tri unb jufammengefebte фгороі> 
Ноп«геФпипд. ՏՓոսհէ.«Sotanif 1 St. im Sommer ba« ѵіппееГфе Spftem. Dr. «ffiilbe.

Se fan gleb re mit фгіта unb Secunba jufammen. Gantor 18аф.
Зеіфпеп 2 St.



Sî c d) ne ո 2 St. ©te 2eí)te von ben 53rűd)en unb Siegel be tri, S d) m i b է. 
Sd)ónfd)teiben 3 St. Sp.
® e fan g l e í) re 2 St. Santor S3ad>.
Зеіфпеп 2 St.

/ iin ft £ C l a f f e.

Gíaffenotbinariué Serrer Sleid)f)elm.
1. Sprachen.

Sat ein t f d) 5 St. ©avon 2 St. jur Srammatif, 2 St. jum Überfeinen aué Sacobé 
unb ©bringe Sefebud), 1 St. sum Überfein iné Sateinifdje nad) Śtto Sdjulj Dr Ștofe.

© e u t fd) 4 St. o'ttí)ograpí)ifd)e unb fpntaftifdje Übungen ber beut[d)en Stammatíf, ©e® 
cíamitúbungen unb Sefen. Ste i d) e Im.

gtanjófifd) 2 St. Sefeňbungen, gormenlet)re bié ju ben unregelmäßigen 3eitivórtenJ- 
Überfebung bet erfłen ©eutfdjen Stüde aué ^»Írjeié Srammatif. 3lcid)í)elm.

2. 9JJ i f f e n f d) a f t e n unb u n fl f e r t i g f e i te n.
Sleligion 2 St. S3íbíifd)e Sefdjicbte nad) Äúffer, Qŕrflárung béé Suti). Äatf)ed)iémué
S e f d) i d? t c 2 St. nad) æolgeré Seitfaben: von ber Sleformation bié auf bie neufłe 

3eit. Dr. Stofe.
Seograpíjie 2 St. nad) Söoígeté Sd)ulgeograpf)ie Suropa unb jtvar ©eutfcfyíanb, bie 

Sdjlveíj, SJeígien, ֊£ollanb, granfreid) :c. Dr. Stofe.
Slaturbefdjreibung 2 St. bie 2(mpf)ibien, gifd)e unb tvirbellofen Ștyiete. Sdjmibt.
91 e d) n e n 4 St. 93tud)tcd)nung mimblid) unb auf bet Safel eingeúbt. SI e i d) í) e I m. 
©d)ónfd)teiben 4 St. Sp.
S e f a n g l e t) t e 2 St. Santor ՋՅ a d).
3eid)ncn 2 St.

Й» e d) f t £ Cluff f.

Slaffenotbinartué Setter Sdjmibt.
1. Sprad)en.

Sateinifd) 5 St. 5Slit bet erfłen Tfbtljeiiung Einübung bet gormen bié JU ben unre*  
gejmifjigen 3eitroórtern nad) Sd)ulje’é Srammatíf in 2 ©t. Übetfepung bet einfachen Sábe aué bem 
ßefebud) von 3acobś unb ©bring in 2 St. ©nfibung bet Senuśregeln burd) freine formeln nad) 
Sdjulje’é Übungsaufgaben in 1 Št. SJlit bet ¿weiten 2ibtßeilung Einübung bet gormen bid jut erfłen 
Conjugation. S d) m i b է.

©euțfd) 5 Sf. ©avon 2 St. jut ©núbung bet Siegeln ber £)rtf)ogtapí)ie verbunben 
mit grammatifd)er Übung unb 1 St. ©eclamiten SI e i d) t) c Im. Sn 2 St. würben Übungen im Sefen 
cmgefleílt von Dr. S d) i t li p.

2. SSiffenfdjaften unb Äunftfertigfeíten.
SI eligió n 2 St. S5iblifd)e Srjaßlungen nad) Äufíet unb Srflárung beé fl. 2utfjer. Яа» 

ted)iémué vetbunben mit bem 2íuéwenbiglernen ber'betreffenben SJibeljłellen. SĄmibt.



@efd)id)te 2 St. ÿitefïe ®efd)id)te bet Sabpfonier, ^bőnijier, Tigpptet unb ©riedpen 
wnb Anfang ber Kőmet nad) «Bolgerê Seítfnben it GurfuS. Sdjmibt.

9laturbefd)reibung 2 St. Sie SSógel unb Sáugetbiete. Sd)mibt,
«Rechnen 4 St. Gčrfte Tlbtheilung bie 4 einfachen Kedjnungśnrteu mit ungíeicbbcnamu 

ten 3aț)lens sleite Tíbtheilung bie 4 einfachen KedjnungSarten mit gleidjbenannten 3aí)íen. ©p,
© d) ő n f d) t e í b e n 4 St. S p.
©efangíebre 2 St. Cantor 25аф.
Seidjnen 2 ©t.

Истіишидеп ititîr pfkrtnntinňdjunijen î>rr Xionújliíijííí 
Jkljôrîœn.

1. 9?ad) einer æerfugung be§ Äonigl. ^ohen 5Kinifteriumš ber @сі(ІІіфеп= unb Unterrichten; 
gelegenbeiten, von bem Jtőnígl. Confíftorium unterm 3ten SJlá'rj bem ^ieftgen Spmnafium 
mitgetbeilt, foil folgenbe Kotij unter bie 2(biturienten=3eugniffe gefefet werben: „9Tacb bér 
TCIXcríjődjfber։ æefanntmacbung vom 5ten Secember v. 3. (Sefebfammlung vom Sabre 
1835 К. 28 S. 287—289) finb alle Stubirenbe verbunben, fid) innerhalb jweier Sage 
паф il;rer Tlnfunft anf ber Univerfität bei ber für bie immatriculation ernannten Sommif 
fion unter SSorlegung ber vorfchriftomägigen Seugniffe ju melben.

Sie immatriculation wirb verweigert, wenrt ber Stubirenbe fid) ju fpät melbet, bie 
erforberlicben Seugniffe nicht vorlegen iann, wenn ber Tlnfommenbe von einet Univerfität 
verwiefen worben, unb wenn fid) gegen ibn ber S3erbacbt ergiebt, baß er einer verbotenen 
SSerbinbung angebört, unb fid) von bemfelben nicht auf befriebigenbe Söeife ju reinigen vermag.

Зидіеіф folien bieTibiturienten inÄenntniß gefefct werben, baßbteSSorlefungen beèSom= 
merfemefterê bei ben Univerfitáten in æerlin, æonn, æreêlau, ©reifêwalb unb ^allc 
unb bei ber afabemifcben 2el;ranftalt in SERûnfter am erften Montage nad) bem Sonntage 
¡Jubílate, bei ber Univerfität in .Königsberg aber am erften Montage nad) bem Sonntage 
misericordias Domini, unb bie SSorlefungen be§ Sßinterfemefterè bei fämmtlicben Univerft 
taten unb ber afabemifcben Sebranftalt in 5Künfter am erften Sflontage nad) bem 18ten 
October eine§ jeben ¡Jaíjreê vorfcbriftömäßig ¡bren Tlnfang nehmen.

2. ïuf SSeranlaffung be§ .Königlichen фоЬеп SliinifteriumS ber Seiftlicben :c. Tlngelegenheiten 
macht baö Äönigl. £ocbw. Sonfiforium ben Sirector auf bie Schrift beè ^rofefferâ ^eter 
Scbmibt ju iSerlin : „’¡Plan wie ^eter ScbmibS 3eid)enmethobe in allen Schulen mit gjt 
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folg unb fafl ofíne Umßänbe cinjufűbren tfl,'7 aufmerffam mit ber Kufforberung ben Unter« 
rid)t tin Зеіфпеп паф biefer febr jwecfmäßigen SRetbobe einjuridjten.

3. Tíuf Ьофеге æeranlaffung forberte baS Äó'nigl. фофго. ßonftßorium ben director unterm 
26flcn SRá'rj 1836 auf, níd>t allein fein ©սէսՓէրո über ben non $errn Włebicinalratb 
Sotinfer Ьигф ben Skucf begannt gemachten Ttuffafei „jum <3фиі ber ©efunbljeit in 
ben ©фпіеп" abjugeben, fonbern аиф bie (Srflärung beS Sebrer Kollegiums ju erforbern 
unb földje епфігеіфеп. .Sperr Sorinfer fjatte bie KuSbilbung beS ¡идепЫіфеп Jté'rperê unb ©ей 
ßeS, wie fíe паф feiner æorauSfebung in ben meifïen beutfcfyen ©pmnafien betrieben wirb, vom 
(Stanbpunft berSölebicin auS betrautet unb anneljmen ju fennen geglaubt, baß eS im allgemei» 
nen mit ber ©efunbljeit ber ©фіііег in ben ©pmnafien тфііфсг alS jemals beßellt fei unb ben 
®runb bavon in ber SRenge berUnterridjtSgegenflanbe, ber SRenge berSefyrftunbenunb ber фгі» 
çatarbeiten gefudjt, oíjne jebodj barauf ŽRuďfícbt ju nehmen, waS Ьигф ЬаиЗІіфе Srjiebung, 
Йеггоеіфііфипд unb SSerroőbnung gefdjabet unb іп.Ьіе®фиІеп tjíneingebradjt werbe, baß bie 
non ben meißen eitern genährte SSergníigun3fu$t ber Äinber Ьигф übermäßiges Zanjen unb 
anbre афпііфе Sußbarfeiten ben ®eiß unb Körper ber Jïinber früh abßumpfe unb von ernßenSSe« 
քՓսքսցսոցրո abfyalten unb iljnen einen (Stiel baran erzeugen. S3 fonnte bafer berdirector, ber 
feit 43 Saljren tljeilS als Sebrer феіІЗ аІЗЗЗогффег einer gelehrten Knßalt аиф einUrtljeil über 
ben fragten ®egenßanbju haben glaubte, піфі inфеггп SorinferSKlageneinftimmenunbпоф 
weniger bie von фт ѵогде{фІадепеп Elittel gut beißen, ba er in feiner langen’XmtSfübruug 
weber an (іф, поф an feinen ©фіііегп bemerft, baß ein angeßrengteS Stubiren {фаЫіф fei, baß 
քւՓ bunbert ©фйіег eher Ьигф '21иЗ|'фіѵеіфпдеп ju ®runbe гіфten, ebe nur e t n e r bem ©tubi» 
ren erliegt. Sr batte bemerft, baß bie fleißigßen unb gefittetßen ©фіііег аиф bie gefunbeßen waren. 
Sollten anbre Sebrer unb S3orßeber von gelehrten Knßalten anberer SReinung fein, fo 
würbe er bie feinige beSbalb піфі jurűcfnebmen uno glauben, baß фегг Sorinfer bie ©афе 
biet feljr einfeitig felbß auS bem Štanbpunft feer SRebicin Ьсігафісі babe.

3. ‘Kuf SJefelß beS §errn «StaatSminißerS unb ©eneralpoßmeißerS von Plagier foH ín ben 
3eugijiffen ber jum $^{аф űbergebenben ©фіііег genau ber ©rab фгег Äenntniffe tin 
allgemeinen unb befonberS аиф in benen, тоеіфе ibnen im ^oßbienß ѵо^идііф гсіфНд ftnb, 
woju unter anbern Эіефпеп, ©eograplße unb ®е{фіфІе geboren, angegeben werben.

5, Kufæefebl beS ^опідііфеп bol?on Sußij=SRinißerium3 foUen bei ber großen 'Knjafl ber {іф jum 
Sußijbienße melbenben, bie jungen Seule auf ©фиіеп, теіфе (іф ofne ЬіпгеіфепЬеЗ Vermögen 
ober ѵо^іідііфе Anlagen bent Stubium ber Ց1րՓէՅաւքք6ոքՓօքէ wibmen, bei Seiten Ьигф 
angemeßene SSarnungen jurlicf gebalten werben. ®in дІеіфеЗ foil аиф ben bie Speologie 
unb bébiéin Stubirenben eingefßiärft werben.
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2. Cbrunik fría Cßijmnafiuitts»

Eröffnung be§ neuen ßebrcurfuS fűt ben SBinter де[фаЬ Nîontag ben 12ten 
October 1835 im großen Jpőrfaale ЬеЗ (SpmnafiumS mit ©efang, (Sebet unb ber ¿Befanntma» 
фипд ber ©efefce unb fonftigen SSerorbnungen, ba bie ßenfur bereits am @d)luß be§ vorigen 
(gemeßen, gehalten war, bamit bie Sltern unb Angehörigen unferer Söfllinge bie (Șenfurjeugniffe 
nod) in ben Serien erhalten unb unterfchreiben fönnten. Ser £el)rcurfu» für ba§ Sommerfemeftcv 
würbe mit bem Ilten April 1836 auf ähnliche Art eröffnet unb Nadjmittag» beffelben Sagcè 
Per Unterricht gleich angefaugen.

Sie ^eier beS ®ró'ningfchen Sterbetags fanb nach gewöhnlicher Art am 
12ten Sebruar flott, an welchem bem Sirectorííber ©rjiepung in unb außer bem фaufe 
auf eine jeitgemdße Art fprad) unb jum Sd;luß bie Prämien aus bet ©röningfdjen Stiftung 
vertheilte.

Sie feierliche ©ntlaffung ber Abiturienten beë 5Binterfemefter§ gefchal) Ьигф 
ben Sírector am 23ften SDlá'rj in ©egenwart fâ'mmtlicherßlaffen, ber Sichrer unb beè ©фоіагфагё,

Зиг Nevifion beê ®pmnafiumê erfdßen ber bamit beauftragte фегг ßonfißo= 
rialratl) Ջ оф am Ilten November 1835 unb befdjă'ftigte fid? bamit vom 12ten bis 18ten No­
vember. ՏսրՓ ben häufigen ¿Beftftb ber ßlaffen war er ¿u einigen SSerá'nberungen im Section^ 
plan veranlaßt worben, bie inbenmitbenSehrern unbbemՏՓօԽրՓօէgehaltenenSonferenjen befpro= 
феп unb halb barauf auêgefütjrt würben. Sei ber jweitenAnwefenheít beâ феггп Dîeviforê würben 
biefe æerâ'nberungen im ganzen betätigt ober mit einzelnen Abanberungen, wie fie ber gégém 
wärtige ßectionöplan jeigt, fortgefefjt.

Sen 3ten Sul՝11^ Sinâen Mehrer unb Schuler jum heiligen Abenbmahl in ber NlarienfirФе.

SSerãnberungen im Sehrerperfonale finb in biefemSabre nidjt vorgefallen.

3. $иН|Чі(фе Wrberfid)t

Stanb beS 8 eßrapparat». SaS ©pmnafium erhielt an ©efebenfen 1. vom Jtcß 
підІііфепФ°І>еп ini fieri um bie gortfeijung von Sebeburê Archiv fiit bie Sefdjidße beâ 
^reußifdjen Staats, bie. von bem geograpbifdjen Äupferflcd?er (Sbuarb äßiebel in ¿Berlin beraub 
gegebene (Saite von Satium, ben oten Йфеіі ber von bem ^rofeffor ¿Bernbt ¡u ¿Bonn berguãges 
gebenen Scbriftenfunbe ber SGBațîp>enw>iffenf<^aft, ben 3ten Sbeil von freitags arabifd? = lateinifdjem 
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ЖогІегРиф, Suidae Lexicon ed, Bernbardy vol. I. fase. 2 und vol И. fa3c. Г unb 2; Srnwrtè 
Steifen um bie ®rbe 2ter Sb. nebft einem SSerjeidjnif։ bet SEfytete unb ^flanjen, гоеіфе auf biefer 
Steife gefammelt mürben, 3ter S3anb bet Flora regni Borussici von ©tetrid), bte 21fte £iefe= 
rung ber Gíjorftimmen clafftfcfyer Sßerfe älterer unb neuerer Jtú^enmufií entpaltenb ben ȘPfalm von 
^éinbel. ¿tíjeinifclpeã SJîufeum von SSelfer unb Stäďe 3ter Saprgang unb lfter Supplententbanb. 
ßrelle’ö journal ber reinen unb angeivanbten SWatpematif.

2. ®ie Univerfitat ju Sreifâtvalb űPerfanbte für jebeä ©emefîer bie Serjetdpniffe t'brer 
ju paltenben Sorträge Іаіеіпіі'ф unb beutfef). 3. Tin ȘProgammen erhielt baS ®tpmnaftum burd) 
bao Лопідііфе (Sonfifiorium jugefanbt 148. 4. Tin anberii ©efefyenfen empfangen: vom .¡perrí։ 
ЖифрапЬІег SJtorin in ©tettin ®iefebred)t5 Seljrbud) ber mittleren Sefd)icț)te. Son ber (Sitólitu 
(феи ЖифрппЬІипд ju Serlin ©ritfonã Tluflőfungen ber Tlufgaben in berфі^фТфеп Sammlung, 
©фиЬагІ§ Sorfdpule ber ©еі'фіфіе. SomSudphänbler феггп Sari Stemming ju®logau mehrere 
in feinem Serfage егіфіепепе итеггіфйЬйфег, vom .Sperrn Oberlehrer ©феіЬегІ ju Stettin feine 
©thrift : ba§ ©pmnafium unb bie holpere śSurgerfdpule. Son ^errti ȘPaflor ©eorgi ju (Sollt։։ 
74 Sanbe nämliclp :

1. 2. SJinfeímanne alte iDenfinålet bet Äunjl ńberfept von Srunn. Serlin 1804 2 Sbe.
3. ©efchidpte bež Äriegei in Stufiianb. Sßien 1789.
4. SJielanbe Oberon 1780.
5=7. ^erbere jerfïreute Slátter. ®офа 1787.
8=10.- - - - - Sbeen jur ^pilofopbie ber ©efdpidpte ber SDtenfdpȘeit. Stiga 1785.

11. ©гіевЬафв synopsis, фаііе 1776.
12. ítnappe áfáimén. фаііе 1782.
13. Saterê Gommentar über ben ^entateucp. ^allc 1812.
14. Gube’e £iob ûberfept. Serlin 1769.
15=19. Lanzi histoire de la peinture. Paris 1824.
20. JRufîlanbe Sriumpf ober ba$ befreite Gttropa Serlin 1813.
21. Sriefe über ben Selbjug 1794. granffurt 1795.
22. ©фиі} über ben Slevolutionëfrieg. Seriin 1797.
23. Tluájug айв ben фі-ettfiífdpen 8anbeágefe(sen. Seríin 1794.
24. ©epeime Sriefe übet bíe фгеирі[фе ©taateverfaflung. Utrecpt 1787.
25. Scpmibt praCtifdper Unterricht in реЬгаі[фег ©ргафе. îemgo 1789.
26. ©enefiă pebráifcp. Semgo 1792.
27. ®úte Tlnfangêgrûnbe ber реЬгаііфеп ©ргафе. ^alle 1782.
28. ©фгоЬегв pebráifcpee ІІЬипдвЬиф. îeipjig 1822.
29. 50afȚe ргаІй(фев ^»апЬЬиф ber bebráifdpen ©ргафе. Senn 1787.
30. £)ав neue æeutfdplanb. Seriin 1813.
31. ®ne rufftfd)e Selbprebigt. 1813.
32. Ortmannš ^ßrebigt. Scrlin 1763.
33. SJleiec übet bte доИІіфе Sorfepimg. ֊halle 1763.
34. Soprbt úbor baž íJpeologifcpe '©tubiitm auf Univerfítáten. Serlin 1785.
35. ՓւքՓօո über ¡Trennung ber ßutperaner unb Steformirten. 1821,
36. 3'ft ев ratpfam ÍWiffetpáter vorjubereiten? Serlin 1769.
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37. gutfł Ernfł SSolfgang von Șefia u von Ärummadjeb 1820.
38. SßiffeHnf« źrebiąt, ©bing 1806.
39. Sueco’« sprebíQt auf gtiebt^ ben (Stofen. Stargarb 1786.
40. Über liturgie. 1824.
41. über Urfprung unbSní)«lt ba neuen Äirdjenagenbe. 1823.
42. Stumpf« fPrebigt übet bie Äufipotfen. Stargarb 1802.
43. Sogt« Spnobalprebigt. Stettin 1802.
44. ®clj uber Einführung einer neuen Eígenbe. 1824.
45. Äraufe Serfiicb einer Äitciienagenbe für alíe Яігфепрагй;еіеп. 1788.
45. źDimfel Seidjenprebigten. Senigo ¡1750.
47. Scfymibtë merfroútbige ®е{ф։фГгп ber Sib el. 1717.
48. 49. geft uber bie Sortfjeiíe ber Síiben. Seipjig 1787.
50=62. Stapfet« ©runblegung jur wahren deligon. Зиггф 1753.
63. 64. garbner« ©laubwürbigteit ber evangel. @efd)icf)te.
65. 91 enfie jõocfjjeitrebett. Tübingen 1759.
66. 96էքՓ Einleitung in ba« Stubium bet alten -ftunfhvetfe. Seipjig 1792.
67. ßbetijatb« ÎXfțeorie bet fcfyonen Sßiffenfcfyaften. 1786.
68. filier« Einleitung jum Slolinfpielen. Seipjig 1778.
69. filier« Einleitung jum Singen. Seipjig 1774.
70. Strpf vom 9iecf)te be« Sabbat«. granffurt 1703 (feiten)
71. 9)lel Salem« Stempel, granffurt 1726.
72. Seridff an ben Äónig von Sdjroeben. 1813.
73. Einleitung tvic ЖігфепЬііфег ju fútren. Seipjig 1/90.
74. фоттеіТфе Äircbenotbnung von Sugenbagen. 1690. , ։
«£>ierju fommcn 50 Sánbe von феггп Sanbratj) v. bet 9)1 ariv tfj ber SSrohotfje? gefdjenft, патііф:

4 Sánbe von ^afel« Sebtbítcbern ber дгісфі[феп, franjóft^en, italienifdjen unb englifcfyen Spradje. 
Seutfdje Eíuffábe bie franjóftfcfye Spradje in Eíužúbung ju bringen.
Eíngencbme Unterfaltngen jum Überfein in« granjófifdje von SJleibinger.
S3ûfd)ingê Staat«verfa(fung.
Kaufmann« Erbbefdjreibung.
Sabri’« ^anbbud) bet Oieograpfie. 4 tylt.
SJlüller« ©eograpfyie.
filmar Cura« Univetfalififlotie.
ՏՓրօժք)« 5ßeltgefd)id)te 8 Sbe.  
Histoire universelle de Diodore de Sicile traduite par îerrasson.
Histoire des revolutions de le république Romaine par Vertot t. 2 u. 3. 
Correspondance politique sur les affaires de la Hollande.
Venturinis ©tonif be« 19 3<։H*  16ter Sb.
SDlenjel« ЖаГфепЬиф ber neufłen @е[фіфсе 1 fler 5Й= (1829). фо[ій(фев dunbgemáíbe ber ЭН 

1828. 29. 30. 31.
granfreid) im Suli 1830.
£)ie devolution in Setgien 1830.
£>ie ®efd)id)te սոքա Sage von greimunb. lfle« ^eft
£eben«gefd)id)te jublet«.
geben unb Sdjidfale ф. gange’«.
SSolff« 2lnfang«grúnbe bet тафетаОДеп SGJiflenfdjaften 5 Sbe.
Suffe’« КефепЬиф.



íavaterí ?Ci։öftd)te։t in bie Cŕwigfeít 3 æbe.
Bimmerman über bie ßinfamfeit .4 53be.
Livre de cent et un. t. 1.

SDtogen biefe jum æi>eii fo геіфііфеп ©aben aud) anbre SSoljltbäter ermuntern, ein unb 
baS anbere S3ud), weldjeS fie ѵіеПеіфі felbft nicht benufeen tonnen, ber ®ibliot(jef beS ©prnna« 
fturnS ju juwenben, mo её von allgemeiner brauchbar!eit fein fann, ba id) gern erbőtíg bin, ben 
greunben ber fiíteratur, bie éfficrfe auSunferer JBibliothef mítjutíjeilen unb baju Sonnabenbë von 
2 bis 3 Uhr beftimmt ift, befonberë wenn её mir vorher angejeigt wirb, um nid)t vergebenë ju 
warten. '2luf auswärtige SSerfenbungen jebod) fann id) mid) weniger einlaffen, ba fd)on mehre 
Empfänger ber æiidjer bafjin geftorben ftnb unb id) bann viel SRiilje gehabt babe, ber æi» 
bliotbef ba§ Sbríge ju gewinnen. 2ßenn jeboch von einem btefigeir, bem director befannten ЭЛапп, 
bafűr æurgfcbaft geleitet wirb, fo fann aud) bieë, wie bisher ber gall gewefen, gefd>er>ert. tíud) 
auë ¡bren beftímmten gonbë bat bie Spmnafialbibliothef jährliche nid)t unbebeutenbe SSermebrun» 
gen erhalten, von benen id) nur bie gortfefjungen ber bebeutenbften Sßerte erwähnen will, näm» 
lid) ®rfd) unb ©ruberS (Sncpflopäbie, bie Sammlung ber Scriptores históriáé Byzantinae, фее» 
renë unb UcfertS 6uropäifd)e Staatengefchichte, ©olbfiifj naturpiftor. TltlaS nebft ©rtlärung, unb 
jum S£ț)ciÎ поф bie ©rgänjungen ber offtcinellen ȘPflanjen, Henrid Stephani thesaurus grae- 
cae linguae, Seebobe unb SapnS Saptbucher ber Literatur unb fritifcpe iBibliotpef, SfenS 9Խ» 
turgefdjicpte, ©raff» ljocfjbeutfdjjer Sprachfcpah, fiubenS ©efcpid)te bet ¿kútfejen, von фаттегё 
©efcpicpte beè öS nanifcpen Зіеіфё unb anbre.

2)ie iibrigen ffatiftifd)en JBerpältniffe beë Spmnajiumë ftnb in ber am ©nbe folgenben 
Tabelle enthalten. @> werben babér nur nocp bie in biefem Sapt Von pier jur Univerfität abge» 
gängenen Spmnafiaften erwähnt:

3u £)ftevn gingen mit bem Seugnifi ber Steife jur Univerfität, nacbbem fíe unter ber 
Leitung beë Äonigl. ^rüfungSeommiffariuS феггп ©onfiftorialratpä Dr. Äod) vorfdjriftSmá’gíg wo« 
ren geprüft worben :

1. granj феіпгіср 3oad)im Stred er aus griporo bei Sammin, batte 5| 3apr baë ©pmnafium 
befucpt uni) bavon 2 3apt bie erfte Älaffe beffetben, ftubirt 2Si>eoio9։e in Serlin.

2. ¡ípeobot Subroig 5Senbeil auS Stargarb war 10 Saht auf bem ©pmnaftum unb 2 3apr in 
Ș)rima, flubitt Speologie in SSerlin.

3. Sfaaf Sett beim aus ЯЗегІіпфеп, war 7 gabt auf bem ©pmnaftum unb 2 Зарг in фгіпм, 
ftubirt SJtebicin in SSerlin.

4. Qarl Sľpeobor Cčbuarb Jtirfcpbaum geb. յո @пфЗ։еФсп bei Berlin, 10 Зарг auf bem ®pm*  
naft'um, bavon 2 3apr in fPrima, ftubirt Зига unb ßameralia in SSerlin.

5. Tluguft ©eotge [after geb. ju <Sanbow bei TlrnSwalbe, wat 7 а Заре auf bem ©pmnaftum 
unb bavon 2 3apr in фгіта, ging auf bie феріпіеге ju Serlin.

6. 2luguft Hermann SÎȘeobor Äppfe auS fffioperSnow bei Scpievelbein, 5| 3apr auf bem ©pm« 
nafium unb bavon 2 3apt in фгіта, ftubirt Speologie in ©teifSwalb.
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7. Gmt’l Jriebritfe Sufla» 5Beiէiinb geb. ju Sutterfeíbe bei Äóntgáberg t. b. ST. ȘJft., 6| Safer 
auf bem Spmnafíum unb bason 2 ^saïjv in ^tima, flubitt Sfeeologie in Sreilau.

8. Herrmann £>tto 5R i tt e I flab t au« «Scfeneibemúfel, 3 Safet auf bem Spmnafíum unb babon 2 
Safet in ^tima, flubitt Suva unb ßamevalia ju Śonn.

Séfet ftrtb nacfe vorgegangenem fcferíftltcfeen (Stamen unter bem æorftfe befe Äflm'gl. șjtte 
fungêc ommiffartuâ £err Sonftjbrtalratfeê Dr. Atocfe folgenbe Primaner ben 26 September geprüft 
unb werben beten Seugniffe künftig benannt werben :

1. Gmil üfeeobot Rafting et geboren ju fPprife, 10 Safer auf bem Spmnafíum unb babon 
21 Safer in bet lflen ©affe beffelben, will Sura unb ^feilofopfeie in Setlin flubiren.

2. Garl griebrid; «Ströbing au« fPprife, 7f Safet auf bem Spmnaftum unb 2f Safer in fPrima, 
will ЙЛеЬісіп flubiren in £alle.

3. Hermann Ttrnolb Scfeuler au« Stargatb, 7f Safet auf bem Spmnaftum unb 2 Safer in 
fPrima, ftubirt Suta in Setiin.

4. (Sari Tiugufl Subwig (Sdjuífee au« «Stargarb, 10 Safet auf bem Spmnaftum, 2 Safer ingrima 
flubitt SJÍebicin in Setlin.

5. Tlugufl Թրոքէ non ©cfeóntng geboten juSallentfein, 7 Safet auf bem Spmnaftum unb 1 Safer 
tn 'Prima flubirt Sura in Setlin.

6. Sinton ^riebticfe ф tefe el geboren ju Sftúfelenbotf bei Sabei, 6f auf bem Spmnaftum, 2 Safet 
optima, gefet nacfe Serlin um Sura unb Gameralia յո flubiren.

7. Garl SEfeeobor <Scfemib t aus ©targarb, 9 Safet auf bem Spmnaftum unb 2 Safer in fPrima, 
Wirb ÍXfeeologie unb fPfeilologie in £a(le flubiren.

8. Sßilfeelm £einricfe Tfugufl £óft au« «piatfee, 2 Safet 2 Sttonat auf bem Spmnaftum unb 2 
Safet in fPtima, ftubirt Sfeeologie in Sreifëwalb.

9. Sofeann ^einricfe Tiugufl 3app au« Samffl, 2f Safet auf bem Spmnaftum unb 2 Safer in 
ï»rima, mitb Sfeeologie in Serlin flubiren.

10. Sufla» Tibolpfe Ջ Ճ fin g geboren յս Setlin, 10 Safer auf bem Spmnaftum u. 2 Safer in 
fPtima, ftubirt Sfeeologie in Seriin.

IV» ©te óffentíidje ^rúfuttö wirb ám 28ffen September Չ3օրտ 
mittag von 49 unb 91acbmittaß$ von շ ԱԽ- ab auf 

foigenbe Sírt gehalten tvetben:
Anfang: G^oral für 4 Äncrflimmen mit »ollem ©rcfeefter von S. Süd;.
2. Sńnffłimmtger SJtónnergefang mit 2. ©oloftimmen von ŽBierep.
3. ßfeoral mit SKânnerfîimmen von S> ©. SSad).
®ebet. ©ritte (5 taffe ©efcfeicfete (SXeêfe) unb ©riecfeifcfe ((Scfeirlifj). Siebe beê 

©ecunbanerê фиЬоѵ: uber ben (Sinflufj beê 2anblebenë auf ®eift unb ©eműtfe.
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3 w eite (Síaffe. Seutfd) (<Sd)iríi£) S)íatí)ematif (Sßilbe). ŠRebe beé $rimaner$ 
(Strûbing: de Ptoicmaeorum in literas Graecas meritis. Srfte Síaffe. Геи1= 
fd)e 2iteratnrgefd)íd)te (greefe) fiafeínifcf) (Horaz) galbe.

ՏՅօր ber nun folgenben Sntíaffung ber Abiturienten burd) ben Sireftor wirb nod) 
vorgetragen Cavatine fúr Senor mit Sfjor von SSallanf.

Гапп folgen bie Sieben jweier Primaner:
<Sd)mibt: qnaenam pericula in studio philologiae sint effugienda. 
ֆօքէ: uber æoffené Sinflujj auf bie vaterldnbifdje 2iteratur.
3um ®d)lujî béé SSormittagé baé Solféíieb: bem Äônig eil гс. mit voller 

£)rd)efter=Segleitung von S. £>. ЗЗаф.
Seim @d)lufj ber Prüfung jeber Slaffe werben bie für biefelbe beßimmten ^ramien 

àué bet <Staí)lfopffd)en Stiftung verteilt werben.
9ïad)mittagé> bie vierte Slaffe tmd) vorȘergegangenen Secíamatíonen: Satemifcf, 

(SBŕíbe) SeograpȘie (Stofe). reclamation. Sie fünfte Stage: granjôftfd) (Эіеіф^еіт) 
®efd)íd)te (Stole), reclamation. Sie fed)fte Slaffe: 2afcinifd) (Sdjmibt) 9taturge= 
fd;id)te (Sdjmibt). 3um S,d)luf jwev brei- unb vierftimmiger Sefang her Quartaner 
•nebjł tl)eoretifd)er Prüfung in bemfelben.

§ßettl)eilung ber ^ramien wie SSormittagé. Sonnerílag ben 29flen Sormittagé 
Senfur. Sann folgen bie æerfe^ungêeramina, hierauf t>om 2fen bié 8ten Setober bie 
gewbl)nlid)en getien, bie bieëmal vielleicht nod) um einige Sage Wegen her am Sgmna- 
fiuni votjuneljmenben Sauten auSgebei;nt werben möchten.

galbe.
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